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Eque Speciofae Geometri^ 
pulchritudini , neque tui 
Nominis claritati, quid- 
quam appofitum exiftimo, Vir Ara- 
phfsime; quod iftud, in illius fronto 
praefulgeat . Ipfae fatisamabiles litte- 
rarum cultoribus vifx funt, vtraquo 
Geometria, Archimedis antiqua, & 
Indiuifibilium noua Bonauenturae 
Cauallerij Praeceptoris mei , necnon 
& V iettae Algebra : quarum , non ex 
confufione , aut mixtione , fed con- 

- ■ i ■ vfu - 


iunCtis perfectionibus , noua quae- 
dam,& propria laboris noftri fpecies, 
nemini poterit difplicere. Tua: vero 
fpledor gloriae. Mathematicas quan- 
tafcunque longe pretergreditur lu- 
cubrationes : 6c quacunque versum 
prudentia regit fortunam, praeclarif- 
fimos diffundit radios; tuaque dome- 
flica fincerae infinuat virtutis exem- 
pla. Inter quae,fingulare illud, ad bo- 
nas artes promouendas , tuae officium 
eft prouidentiae; fua cuique ftudia_. 
confilio partiri,munificentia inftrue- 
re, augere fauoribus, & auCtoritate 
ad Magifterij decus, Sc perfeCtio- 
nem perducere. Id quod ego exper- 
tus hucufque fum abadolefcetia,tuae 

alumnus 
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alumnus protectionis. Namtefua- 
' foreprimum,deinde (poft Caualle- 
rium defunCtum) etiam praeceptore, 
fcholafticus Mathematicus; te Ve- 
xillifero,protefTor publicus Arithme- 
tices, ante lauream ; Sc poft lauream, 
te noftri Archigymnafij modera- 
tore, ad nouam vfque cathedra Me- 
chanicarum eueCtus : litterariam di- 
gnitatem, & fortunas omnes, tuis de- 
beo benefici js . Hanc itaque meam 
Geometriam, grati erga te animi 
perpfctuum ftatuo monimenturiL: 
tuorumque in me munerum aliqua- 
lem cenfum, in illius oblatione re- 
pedo. Feliciori longe fucceffu,quam 
cum alijs pleruque fcriptonbus con- 

tingit» 
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tingit. Turdis vota numinibus nuncu- 
pa reitabcllafqueappendcrcjquarum 
dij fui ne quidem titulos intelligant. 
Tibi vni, me ipfum totum , volunta- 
te pariter, & intelledlu deditum,cre- 
ditumquedeuincio: qui fi forte ftu- 
dijs Geometri* quidquam adiece- 
ro, propofito conueniens titulo , no- 
uum videlicet, atque fpeciofumLj 
tuam poftulo,& expedio, noftrorum 
elementorum, benigna in fufceptio- 
nc, fentcntiam. Vale. Bononiae 
IX. Kal. ianuarias MDCLX. 
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Le&ori Elementario. 
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Ibi hunc libruqnr fcripfi , Le&or , & Scho- 
laris beneuole : ideoque nihil alicnum_, 
fumpfi , praeterquam ex prioribus nouem 

Elementis Euclidis. Vt huius libri bencfi- 

* ■ 

cio vtaris, tradam breuiter > fex faciliora^ 
quaedam mathematj,fmgul3 pro lingulis elementis, per 
quae poflis,le&os quolquc titulos propolitionum,numero- 
fis exemplis confirmare, noftrafque demonftrationcs , ari- 
thmeticae artis certitudine, prreuenire . 

Caput Primum. 

Primum eft, pro primo elemento: conftru&io potcfta- 
* tum cuiuslibet numeri binomij, vel refidui. Eft autem cu- 
iufque numeri prima poteftas,iplc numcrus:fecunda verd, 
eft eiufdem numeri per fc ipfum multiplicationis produ- 
<ftus , quae dicitur, quadratus : tertia , eft produ&us prima: 
poteftatis in fecundam, quae dicitur, cubus: quarta, eft pi o- 
du&us primae poteftatis in tertiam , quae dicitur ,quadro- 
quadratus: quinta, eft produ&us primae poteftatis io quar- 
tam: &fic deinceps in infinitum . 

Potcftatcs numerorum, vfquead decimam, Si vfque ad 
potellates denarij, lequens exhibet tabella . 

b Nur. 
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Numerorum Poteftates. 


Prima 

Secunda 

Tertia 

Quarta 

Quinta 
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1 6 

3 * 
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243 
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16 

<4 

255 
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3 i *5 
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216 

.1295 

1716 

7 

49 

343 

2401 

16807 

8 

$4 

5 11 

4096 

32768 
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Numerorum Potejiates . 



Sexta 

Septima 

Ottaua 

2 

64 

128 

25 6 

5 

3 

729 

. ,2187 

6561 

4 

4096 

16384 

65 536 

5 

15625 

;■ 78125 

390625 

7 

466 5 6 

27993.6 

1679616 

7 

117649 

• - '82314? 

5764801 

8 

262144 

2097I52 

16777216 

9 

53 * 44 * 

4782969 

4304672I 

10 

1 000000 
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Humerorum Potejiatet. 


1 

Hona 1 

Decime 

2 

' ! 512 

1024 I 

3 

* , e 

, • .-59049 

L 

4 

. 2*2144 f 

i . 1048575 


5 

19*3125 

; : 97*5*25 


5 

1 00774 96 

50455175 


1 

40353507 

282^75249 

k . " 

8 

\ 134217728 

1073741 824 

4 

. 9 

387420485?. 

3485784401 
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Porro cum Francifeti Viett*, alijfque placuerit Ana- 
indeterminatum quemque determinabilem numc- 
rumjeiufquepriorempoteftatcqijCuiufpiam fimplicis lrc- 
ter* charactere figniticare: placuit conlequcncer,indi‘ter- 
minatasdcterminabilcs.eiuldem numeri poteltai^s alias, 
eiufdem littera.* charactere figmficare, numeris dextror- 
fum adfcnptis, indicantibus, quota qu*que fit potetias. vt 
exempli gratia, cum indeterminati numeri determinabilis 
prima potcltasiuericnoraca charactere httere r; fecunda 
poteltas, charaCtere-fignifieabicur tx\ tertia poteras, cha- 
ractere fj; quarta, «44. quinta, (5: Sc fic; deinceps . cunu 
vero determinatus fuerit littcr* r, valor ternarius, 3: tunc 
determinatuscrit.characteris ti , valor 51; chara&cris /3, 
valor 27; characteris /4, valor 81; charaCteris /5, valor 
243 :&fic deinceps. b 2 Pla- 
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Placuit etiam duorum indcrerminatorum determinabi- 
lium numerorum poteftatibus inuicem multiplicatis, pro- m 
ductos, pariter indeterminatos & determinabiles nume- 
ros, ijfdem charaderibusproduccntiu figmficare deinceps 
confcriptis,vt ex multiplicatione a per r, producum ar ; 

&ex multiplicatione ai per r, producum 42 r,&ex mul- 
tiplicatione a per ri } produ&um arz, j i 

Quibus chara&eribus ^ Vietra , Herigonio , Beugrand 
penes Cauallerium ,vfitatis, cortuenicntia nos adinueni- 
mus nomina . Nam produ&um ar, ex multiplicatione/ 
primarum poteftatum a, & r , vocamus, Vmprimam : & 
produ&um azr, ex multiplicatione fecundae potelhtis a , 
perprimam r, vocamus, Biprimam: produ&um vero arz, 
ex multiplicatione prima; a , per fecundam r, vocamus, 
Vnifccundam:& 43 r, producum tertia; 4, per primam r, 
vocamus, Triprimam: & azn, fecunda; a, per fecun- 
dam r, Bifccundam :& ari, primae a, per tertiam r,Vni- 
tertiam: item aqr, Quadriprimam: 43^2, Trifecundarm 
42»3, Bitertiam: arq, Vmquarram. &fic reliquas 
45r,Quintiprimarn. 43 r4,Triquartam. 

a^n, Quadri fecundam . 42 r 5 , Biquintam. 

431-3, Tritertiam. arS, Vmiextam. 

42^-4, Biquartam . 47r,Septimipnmam. 

4>5 , Vniquintam. a6n, Scxtifecundam. 

a6r, Sextiprimam. 45 r3 , Quintitertiam . 

45r2,Quintifccundjm. 44^, Quadriquartam . 

a^r 3 , Quad n tertiam. 43 >■ 5 ,Ti lquintam . 

air6, '• 
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Bifcxtam. 4pr, Nonipritnam. 

4r7,Vnifeptimam. 48r2,03auifecundam. 

48r,Owfcaurprimam. 47r3,Septirnitertiam. 

47rz,Scptimifecundam, a6r^ y Sextiqu artam. 

&6r Sextitertiam. 45r5,Quintiquincam. 

45r4,Quintiquartam. 447-6, Quadrifextam. K 

44r5 > Quadriqumtam. * 43i7,Triseptimam. 

431-6, Trifextam. 4zr8, Bio&auam . 

42r7 > Bifeprimam. arg, Vninonam. 

4r8, Vnio&auam. 

Quare (i litterae 4, taxatus fuerit valor 3 , & litterp r, 
valor 2; erit characteris. ar vniprimar, valor 6 y producas 
multiplicationis 3 per 2: erit deinde chara&eris 42, valor 
& characteris air bpritnce, valor 1 8: item characteris 
n, valor erit 45 &chara&ens an vnifccundx, valor 12: 
& fic deinceps . • ■' . 

Itaque ficut Euclides in 2. 8. numerofam triangula- 
rem tabulam inftituit proportionalium ab vnitate, durif- 
que minimis Jtuimeris, datam inter fe rationem haben- 
tibus: ita eadem methodo, placuit litteratam triangularem 
tabulam difponerc proportionaliumcharaderum,a data 
vnitate ,propolitifque duobus indeterminatis Jetcrmina- 
b libus numcris,indeterminatam inter le rationem haben- 
tibus. Pio charactere aurem vnitatis, litteram u colloca- 
uimus, m vertice ti iangularis tabulse, & pro indetermina- 
tis determinabilibus numens, duas litteras a, & r. 

Ta- 
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Tabula autem proportionalium, eftqu# (equitur, a vertice v/quc ad decimam extenGi 
baiim , in qua vndecim cenfentur proportionales, in eadem ratione a ad r. 
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• In qua rabula, quoniam littera? », valor cftvnitas: fi littera? a, valor fuerit 3; litterae 
vetor, valor 2: reliquorum charaflerum valores ordinantur fimiliterin fimili tabula, 
cuam piarcipit Euclides in prarcirata prop. 2.8. Elem. - 
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Placuit demum ijTdem Analyftis,ex numero indetermi- 
nato, & determinabili (liue poteftate , fiue ex poteftatibus 
produ£to)&ex determinato numero, per multiplicatio- 
nem factum produdtum indeterminatum pariter atque de- 
terminabilem, eodem producentis chara&cre ftgnificari, 
praferipto numero multiplicationis, vt j42r, triplum pro- 
du&um fub fecunda poteltate numeri 4, & fub prima nu- 
meri r; vel triplam biprimam: & io4ar$,decupIum pro- 
du&um fub lecunda poteftate numeri a, & fub tertia nu- 
meri r; vel decuplam birertiapi. & (ic de reliquis . 

Prarter tabulam proportionalium pra?di&am, oportet 
aliam tabulam triangularem habere in promptu , quam-* 
Analyftae vocant, multiplicium tabulam: in qua vnitates in 
vertice ordinantur, & in lateribus; in area vero numeri, 
quorum vnifqiiifque inferioris bafis numerus , duo ru, (ibi, 
quafi cornua fronti, adiacentium fuperioris bafis numero- 
rum eft aggregatum: vtexipfius tabulae patebit leduraj 
quam exponimus extenfam, a vertice vfque ad decimana 
bafim. 



7V 
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^Tabula Multiplicium . 
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Vtrifque tabulis proportionalium & multiplicium itacompofitis, vtcongruant,vertex 
-vertici, latera lateribus , bafesbafibusjequeordinatis , & vt fingul# proportionales con- 


Efto litterae 4, valor i. } 
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litterae r, valor y 



idcoquecharaderis 4 -+r, valor 5 
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24 r: 
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Secunda poreftas a 
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34 ir: 

3 6 


3 an: 

54 


ry. 

2 7 

Tertia poreftas a 

y 

125 


44: 

16 

- 

4 ay: 

96 


6 airz: 

2 1 6 


4 ary. 

216 


r 4: 

8 r 


Quarta- porcfhs a 5 : 62 f 

RefitJuus dicitur numerus, qui duorum inaequalium nu- 
merorum, relinquitur, a rnaiore, minore fubtra&o 5 a qui- 
bus denominatur, vt numerus binarius, tunc refiduus dice- 
tur 


Aae’- 
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tur; cum a quinario, rernario dempto , reliCtus fuerit ; & 
quinario arque rernario denominatus . Chara&erem au- 
tem rcfidui numeri, placuit, ex ehara&eribus totius & ab- 
fcifli denotari,» quibus denominatur, lineola , interuenien- 
te, qua; fignumeft Tubtra^ionis pofterioris chara£erisa 
priore, vt 5 — 3, valet perinde atque 2. Similiter li duo 
numeri, a quibus refiduus denominarur, fuerint indeter- 
minati, t maior, a minor, refiduus charactere fignificabitur 
ex vtrifquer — a. 

Itaque ficut /—■<*, prima fuijpfius potcftas , fit ex nomi- 
nibus (,a, in prima bafi tabula; nominum iacentibus; ita 
fecunda potcftas eiufdem refidui t — a, fit ex nominibus in 
fecunda bafi, alternarim additis, & fubtra&is, n — 2 ta 
H tertia, ex nominibus, in tertia bafir3 — 3/24-+ 3^2 
— 435 quarta, ex nominibus,in quarta bafi f4 — 4^3 4-+<5f 2- 
42—4/43 -+44: & reliqua; deinceps potefiates, fiunt h- 
mihter ex nominibus, in reliquis deinceps bafibus iacen- 
tibus. 

Huc pariter innumerabilia pertinent huiufmodi theore- 
mata . Si a toto quodam maiore numero , quifque minor 
numerus abfeifius fuerit; refidui fecunda potefias relin- 
quitur, ex fecunda poteftatc totius 3 dempto duplo produ- 
cto fub toto & abfciflo, idcll, dempta dupla vniprima 3 ad- 
dita fecunda poteftate abfciffi : tertia poteftas refidui , re- 
linquitur, ex tertia potelhte totiusi dempto triplo produ- 
$0 fub fecunda poteftate totius 5 i fub prima abfcifTi, ideffc 
dempta tripla biprima j addito triplo produCto fub prima 

totius 
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totius Stfub fecunda ablcifli, ideft addita tripla vniiccun- 
da; dempta tertia poteftate abfciili : quarta r-elidui , relin- 
quitur, ex quarta totiusj dempto quadruplo produco fub 
tertia totius, & fub prima abfcifn,ideft, dempta quadrupla 
triprima; addito fexcuplo produco fub fecundis poteih- 
tibus totius & abfeifli , ideft, addita lexcupla bifecundeo; 
dempto quadruplo produ&o fub prima totius , & fub ter- 
tia abfciflijideft dempta quadrupla vnitertia; addita quarta 
ablato . aliaque fimilia , quorum praslht characteres ocu- 
lis intueri, quam voces legere. 

‘Toteftates refidui t — * . 

Prima t — a. 

Secunda tz — 2f*+*2. 

Tertia *3---3*2*+3**2— * 3 . 

Quarta *4 — 4*34+6*2*2 — 4*43+44. 

Quinta *5 — 5 /44 + 1 0*3 az — 10*2*3 + 5*44-- <*S' 

Sexta t6 — 5 * 5 *-+ 1 5*4*2 — 20*3*3 -»-15*2*4—6**) 

. +* 6 . 

Septima rj — 7*6* -+ 21*5*2 — 35*4*3 "+ 35*3*4 
—2 1*2*5 -»7**6 — 47. 

Octaua *8 -8*74+28*6*2— 56*5*3 -+70*4*4— 56*3*5 
5 -+1 8*2*6— 8**7 -»-*8. , 

N ona *9— p*8*-+ 3 6*7*2— 84*6*3-+ 1 26*5*4 --1 26- 
*4* 5 -1-84*3*6 — 36*247+9**8 — 49. 

Decima no — 1 0*9*-+ 45*8*2 — 120*7*3 -+210*6*4 
— 2 5 2*5 *5 + 2 1 0*4*6 — 1 2 0*3 47+45 *2*8 — 1 0**9 

+ 410 . - 

- -d * Qua: 
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Quae ftmilitcr demonftrabuntur facile per indu&io- 
nero, determinato cuiufque littera: valore . 

Efto litterae r, valor j . 

litterae a valor 3« 

ideoque chara&eris t~4, valor 
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Similibus exemplis poteft confirmari, tota conftru&io- 
nis poteftatum ars, a binomi/s, Scrcliduis: quam pro 
quantitatibus omnifariam, in primo noftro elemento ple- 
nius oftendimus . 

» , m 

Caput z. 

Secundum, pro fecundo eft elementormultif iriam pro- 
grefliuorum regulares colle&iones; in quibus pnecipua.. 
noftriinuenti pars eft. Accipiatur quilibet numerus, cu- 
ius abfeindantur ordinatim vnitas, binarius, ternarius, St 
deinceps quicunque numeri poflunt abfcindi,vt vel nume- 
rus, vel faltem vnitas relinquatur : &refidui vfque advni- 
tatem, totidem laluentur, quot aofciffi, finguli reiidui e re- 
gione fuorum abfeiflorum . 

Placuit autem acceptum numerum vocare quantita- 
tem totam, & fignificare littera t : eiufque poteftatcs vo- 
care totas; 12, totam fecundam;- rj, totam tertiam; ?4 
totam quartam; &fic deinceps, placuitetiam acceptos ab- 
fciftos vocarequantitatesabfciflas, & fignificare littera a: 
item abfeiflorum poteftates, vocare abfcilfas; ai, ablcifi 
fam fecundam; 43, abfcilfam tertiam; <14, abfeiflam quar- 
tam; & deinceps; refiduos quoque placuit vocare, quanti- 
tates reliduas, & fignificare littera r : item refiduorum po- 
teftates , vocare reliduas; rz, refiduam fecundam; r 3 , rc- 
fiduam tertiam ; r4, refiduam quartani ;8t deinceps, de- 
nique fub poteftatibus cuiufque abfcilfc , Si fux refidua», 
placuit produdtos denominare vt fupra, ar vniprimas, 
air biprimas, ari vnifecundas, 43 r triprimas, airz bi- 

fecun- 


fecundas, a.r$ vnitertias, & fic deinceps. 

Sed ecce tabula , in qua cuiufque numeri ab vnitato 
vfquc primum ad 7. deinde vfque ad 1 o. pro vnaqualibet 
abfeifla,feripta eft e regione refidua, & abfeiffa fecun- 
da, &vniprima, & refidua fecunda, & abfeifla tertia, & 
biprima , & vnifecunda , & refidua tertia , & fic deinceps 
vfque ad proportionales in decima bafi tabula: propor- 
tionalium iacentes. 
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tn praecedenti tabula 'progreffiuas quantitates expan- 
dimus: in fequenti colligimus, cuiufque numeri mattas 
ex omnibus eiuidem appellationis proportionalibus , pro 
vnaquaque numeri abfeiflione fupra fingillatim acceptis: 
videlicet mattam ex omnibus abfeiflis , quam figmficamus 
chara&ere O.a; & maflam cx omnibus refiduis, O.r* & _ 
mattam ex omnibus abfeiflis fecundis O.ai; & mattam ex 
omnibus vniprimis 0.ar; & maflam ex omnibus refiduis 
fecundis, O.rrf&i reliquas deinceps, quatenus praece- 
* dens tabula expanditur. 
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His paratis, experire, fi vera fimt, qtrar proponimus 
theoremata ,fub 5. 3. exempli gratia, tertium» 

0.6ai: ,t 3 — 3 «-+». > 

idell, mafla ex omnibus fcxcuplis abfciffis fecundis cuiufq; 
- totae, eft aequalis duplae totae tertiae , dempta tripla tota fc* 

eunda , addita ipfa tota. . 

Nota, quod mterpundio colon (:) nobis vfuuenit ad Ii- 

gnificaudaat squalitatem. 
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Similiter aluffub eadem 5.1. atque fub alijs ciufderru 
elcmentipropofitjombus theoremata facile poteris pro- 
bare, ope tabularum prxcedcntium . 

Sed ne quidquam tibi defit, accipe, pro huius capitis 
coronide, tabellam fpcciofam, expenfam , vfque ad deci- 
mam bafim. Vocamus autem fpcciem vnamquamlibet 
mallam, in<jua colliguntur cuiulque tota*, omnes, eiufdcm 
appellationis proportionales, pro fingulis abfeiflionibus 
accepta*: cx ipeciebus ordinatam tabulam triangularem 

fim.lem tabula? proportionalium , Ipeciolam nuncupa- 
mus. 
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Tertium pro tertio elemento , eft quasdam animaducr- 
fio indeterminatarum determinabilium rationumtquarum 
te iam habere conceptum, facite demonftro j vc inierim* 
animaduertas. 

Cumfcripfero O.a, ftatim ex praecedenti capite habes 
mafiam ex omnibus abfciflis: led quota fit haec mafla, non- 
dum habes, mfi fcripfero, cuius numeri fit mafia . Quod 
fiaffignaueroO.rf, numeri t mafiam cfle ; neque fic habes, 
quota fir, nifi fimul aflignauero, quotus eft numerus , valor 
littera t. Neque fi aflignauero 0.a , eius numeri mafiam* 
cfle , cuius tz eft fecunda potcftas: neque fi O.a, mafiam 
eius numeri dixero, cuius ti eft tertia poteftasj nifi aut 
litterae t , aut chara&eris tz , vel quotus valor fit, cer- 
to certius aflignauero . Similiter cum Icripfcro O.r , ha- 
bes mafiam ex omnibus refiduis: fed quantitatem cius non 
habes. Cum vero licentiam dedero , vt quotum quemque 
litterae t valorem taxes ; tuque huiufmodi vfus licentia di- 
xeris, t valere quinario; ftatim profero aflignabis SzO.a, 
valere ioj & ti, valere ly, & tj, valere 125; & 0.r, 
valere 1 o; & determinata* littera t, determinatas cllc» 
quantitates O.a, O.r, tz, t$. Quare data licentia ante- 
quam vius fueris, habebas profe&d 0.a,0.r,ti,ti, quan- 
titates indeterminatas determinabiles . 

Kurfiim cum Icripfcro duas ciufdem numeri Maflas 
O.a, & o.r, cfle aquales; aut mafiam 0,a, ad ra— t dimi- 
diacfife; neque tamen aflignauero , quotus litterx t fit va- 

i lorj 
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lorjdederimque aflignandi licentiam : antequam 'vtaris li- 
centia, profedd habes determinatam efle rationem dimi- 
diam, indeterminata quantitatis 0.a y ad indeterminatam 
quantitatem ti — t. Qua: quidem theoremata interim-, 
mihi credis ante demonftrationem, exindu&ione exem- 
plorum ; atque ira ex determinatione : fed cum in fecundo 
elemento demoftrauero; tunc citra omnem indu&ioncm, 
& ante determinationem valoris littera? r, indubitanter 
vtraque afleuerabis. Habes ergo inter indeterminatas 
quantitates , determinatas rationes . 

Sed fi qua?fiero,qua?nam fit ratio Mada? 0.4, cuiufpiam 
numeri f, ad f2; aut Mada: 0 . 24 , ad ti; aut Mada: 0.4, 
ad t ; aut mada: O.a , ad ty. ad has profe&d interroga- 
tiones , data licentia vfus, cum taxaucris lirterx t valorem, 
tunc determinaram aflignabis rationem ; fed non eamdem 
femper, ad eamdem quadbonem. Siquidem litteram f, 
taxaucris valere 3; pro ratione 0.4, ad n, refpondebis, 
3 ad 9: qui fi taxaucris litteram t valere 4; ad eamdem 
qujeftionem refpondebis 6 ad 16: qua: non eft eadenu 
ratio 3 ad 9. item pro alijs valoribus, aliam relpondebis 
rationem. Itaque data licentia taxandi litteram r, ante- 
quam taxaueris , habes rationem 0.a ad tz indetermina- 
tam determinabilem. 

Intcrim notandum eft , poffibiles refponfiones ad qux- 
ftionempropofitam,pro varijs littera: t valoribus, ordi- 
natim femper maioribus; varias, & femper ordinarim ma- 
iores elle .* dimidia quidem ratione femper minores; ad 

ipfam 
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ipfam vcrb dimidiam femper propius accedentes. 


Pro litterae t valore 

0.4 

ad tz 

2 

I 

4 

3 . 

1 

9 

4 

6 

IS 

i . • 

5 

D 


6 

* | 


16 

7 

n 

" 49 

8 . 

28 

6* 

9 

16 

8i 

IO 

45 

IOO 


Quod fi propofita? quajftioni potuerit, pro quodam^ 
valore aflignabili refponderi ratio propior dimidia», quam 
alia quadibet; dicetur ipfa indeterminata ratio O.a ad ra, 
quafi dimidia. 

Similiter 0.24 ad /a, ratio eft indeterminata deter- 
minabilis. nam 


Pro litterae t valore 

0.24 

ad t2 

2 

2 

4 

3 


9 

4 

12 

l<f 

J 

20 

a 5 


1 o 

3* 

7 

4 a 

49 
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Pro litteras t valore 

O.ia 

ad n 

8 

5* 

*4 

9 

7* 

8i 

. io 

90 

IOO 


atque ita femper minoris inaequalitatis eft rado : fed eo 
femper maior, quo pro maiore litteras t valore, aifignatur. 
Quae ratio indeterminata determinabilis; fi fuerit afligna- 
bilis propior «qualitati, quam data qualibet inarqualitas* 
dicetur ratio O.ia ad tz, quafi asqualnas. 


Item pro litteras t valore 

O.a ad t 

- 3 / 

. 4 

I 2 

3 3 

4 

5 

IO $ 

6 * 

15 

7 

i 

2 r 7 

8 • 

28 8 

9 

$6 9 

io 

45 10 


eft ratio indeterminata determinabilis, pro maiore litte- 
ra t valore, femper maior, quas fi fuerit aflignabilis maior, 
quam data quoslibet; dicetur ratio O.a ad t , quafi infinita. 
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eft indeterminata determinabilis, pro maiore littera? t va- 
lore, lemper minor . qua? fi fuerit aflignabilis minor, qudm 
data quslibetj dicetur ratio O.a ad 13, quafi nulla. 

C<tp. 4 * 

Quartum, pro quarto elemento, eft animaduerfio def. 
10. lib. 5. Elem. Eucl. def. 5. Itb. 6 . in quibus modus 
quantitatis rationum aflumiturjilli quidem fuperindu&us, 
fecundum qusm maiores, vel minores rationes dicuntur, 
def. 8. lib. 5 . ied ab illo longfcalius; & fecundum queiru 
propiores squalitati, aut remotiores ab squalitate ra- 
tiones dicimus. 

Modum aurem quantitatis, in vnoquoque genere, con- 
cipimus ex duobus, vno: fecundum quod res eiuldem ge- 
neris inurcem iunc compombiles , vt faciant aufdcm ge- 
neris 
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neris aliam rem, in ciufdcm modi comparatione grandio- 
rem . altero; fecundum quod res eadem, fecum ipfa altera» 
compofita aliquoties, facit rem eiufdem generis, inciu- 
fdem modi comparatione , aequ&toties grandiorem . Sic 
calor calori adpofitus, facit calidum calidius: & calor fi- 
mul aliquoties iteratus, facit aequemultoties calidius Cali- 
dium. item lumen lumini adpolitum, facit luminofius 
luminofum : idemque lumen fimul aliquoties iteratum , fa- 
cit aequemultoties luminofius luminofum . 

Similiter ratio inaequalitatis maioris, alij maioris inar- 
qualitatis rationi adpolita , componit rationem maioris 
inaequalitatis, & magis maioris in^qualitatis , ideft magis 
ab squalitate remotae, 5 .5. Et ratio maioris inaequa- 

litatis, fecum ipfa altera , alquories compofita, facit ra- 
tionem multo maioris inaequalitatis aequemukiplicatam, 
ideft aequemuko remotiorem ab squalitate, ex dtf iq.j. 
Quare maioris inaequalitatis rationibus , conucnu modus 
quantitatis fecundum quem magis vel minus maioris fune 
inaequalitatis, ideft, magis, vel minus ab squalitate di> 
ftantes. . 

Eodemque modo, ratio minoris inaequalitatis , alij mi- 
noris inaequalitatis rationi adpofita facit rationem mino- 
ris inaequalitatis, & magis minoris inaequalitatis, ideft re- 
motioris ab squalitate exdef$.6. Et ratio minoris inae- 
qualitatis, fecum ipfa altera, aliquoties compofita, facit 
rationem multo minoris inaqualitatis^qutmultiplicatam, 
ideft aqumultoicmctioris ab squalitate, ex defio. 5 . 

Qfciaic 
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Quare minoris inaequalitatis rationibus, conuenit modus 
qaantitatis, fecundum quem magis, vel minus minoris 
funt marqu alitatis, ideft fecundum quem magis , vel miniis 
ab nequalitare diftanr . 

Porrb quantum ad hunc modum attinet quantitatis, 
notandum eft, rationum quafi triagencraenfe.Primuiru 
aequalitatis* cui talis modus non conuenit, neque feorfim 
ipfi, neque fibi & alijs, tamquam vnius generis rationibus: 
nam aequalitas aequalitati adpofita , eamdem componit 
aequalitatem* & maioris inaequalitatis, vel minoris inae- 
qualitatis rationi adpoiita, eamdem inaequalitatis facit ra- 
tionem.Secundum, maioris ingqualitatis.T ertium, minoris 
inaequalitatis * quibus tales modos conuenire fingulisde- 
monftrauimus : fed non vtnfquc , vt vni generi . nam ma- 
ioris inaequalitatis, & minoris inaequalitatis rationes ad- 
pofitae,nec magis maioris, nec magis mrnoris inaequalita- 
tis componunt rationes . 

Cap. 5 . 

Quintum pro quinto elemento eft inquificio quantita- 
tis quae cuiufque rationis non ex hypotheli eft propria, fed 
naturaliter, & citra omnem hypothefim : altioris rationis, 
maior; depreflioris, minor; aequealrae, eadem ; multiplica- 
tae, aequcmultiplex; Se fubmultiplicatae, aequefubmulciplex; 
quam logarithmnm vocamus; & nos in quinto elemento, 
diligenter; quantum potuimus, perlccuti , non hucufque 
quidem attigimus, tamen viam mueniendi aperuimus, id 
quod primum in ratione dupla, ita conabor explicare. 

Accipe 
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Accipe feriem infinitam omnium fra&ionum,in quibus 
vnitas,& omnes numeri denominant vmtatemiquarum in 
chara&eribus,cum confueuerit numerator, fcribi fupra de- 
> nominatorem intpuemente lineola, fic 


ii r f U M >• 


,*«««*, 

TS TT Tf rr Tf Ti* it 


&C. 


nos aliter, fcripfimus enim primum numeratorem^, 
deinde ftatim adfcripfimus denominatorcm inter paren- 
rhefesclaufumiquod compofitioni tvpographyca? lon- 
ge commodius cum fit, ledioni etiam tum in latino termo- 
ne, tum in noltro Italico idiomate, magis conuenit . 


v 


i(i),i(2),i(3),i(4),i(5),i(5),i(7),i(8),i(9),i(io), 
I(ll),l(l2),l(l3),l(l4),l(l 5 ),l(l5), &c. 


Et in accepta ferie fume terminos, duplam habentes ra- 
tionem, (impios, dimidios, fubtriplos, fubquadi uplos, 
aliofque fubniultiplos deinceps . Et inter extremos, ac- 
ci pe in eadem ferie medios quofque, quorum & maioris 
exrremi fumma dicetur hyperlogarithmus, eo quod te- 
peret logarithmumj corumdem vero mediorum , & mi- 
noris extremi fumma, dicetur hypologarithmus; eo quod 
teperetur alogarithmo. 

itaque dupla? rationis hyperlogarithmi funt, qui fe- 
quuntur: primus inter limplos & maximos j & leliqui 
deinceps ordinatim inter minores (ubmultiplos. 

1(1). 
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»(»)• 

• »(*) J(3). 

i(3) «(4) »(5> ■ . ■ 

»(4) >(5) <(<0 »(7)- 
:>(5) i(<) i(7) >(*) »(?)• 

81 reliqui in infinitum: quorum inter fimplohyperlogari- 
thmus eft maximus, & reliqui deinceps ordinarim mi- 
nores. 

Item duplae rationis hypologarithmi funt qui fequun- 
tur primus inter fimplos,& maximos, & deinceps reliqui 
1(2). 

i(3) i(4> 
i(4) i(5) i(<0- 
1(5) l(<5) l(7) 1(8). 

I(«) 1(7) *( 8 ) K?) *(i°> 

5tin infinitumrquorum inter fimplos hypologarirhmuseft 
minimus, & reliqui deinceps ordinatim funt maiores . 

Eft autem affignatorum quotcunque minimus hyper- 
Iogarithmorum, maior quam maximus hypolcgarithmo- 
rum : & differentia «qualis minimo afiumptorum extre- 
morum rationis dupla?, cum autem poffit aflumi minor ex- 
tremus, quam data quaelibet quantitas;poflunt confequcn- 
tcr aflumi termini duplam inter fe rationem habentes, quo- 
rum hyperlogarithmi, & hypologarithmi differentia mi- 
nor, quam data quaelibet quantitas, vnde hypcrlogari- 
thmus, & hypologarithmus, quafi funt aequales . N 
- Porro loganthmus illa eft quantitas , ad, quam tendunt 

k hyper- 
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hyperlogarithmi, cum femper deinceps minuuntur » & ad 
quam tendunt hypologarithmi , cum femper deinceps au- 
gentur 5 omni minor hyperlogarithmo , & omni maior 
hypologarithmo. 

Similiter, fefquialtera? rationis hyperlogarithmi & hy- 
pologarithmi funt, qui fequuntur : & vrrorumque primus 
ert inter fimplos, & maximos ; reliqui vero deinceps ordi- 
natim inter minores, &fubmu!tiplos. 

Hyperlogarithmi. 

. i(i). ' •• • 

*( 4 ). i( 5 > 

*( 7 ) J (8). 

1(8) 1(9) i(io) 1(11). 

1(10) 1(11) 1(12) 1(13) 1(14). 

& deinceps alij in infinitum . 

Hypologarithmi. 

i(3). 

1(5) i(5). 

1 ( 7 ) 1(8) 1 ( 9 ). 

1 (9) 1(10) 1(11) 1(12). 

1(11) 1(12) 1(13) 1(14) Km)* 

& rei qui deinceps in infinitum . 

Similiter alius cuiufquc rationis hyperlogarithmi , & 
hypologarithmi funt aflignabiles , quorum omnium quan- 
! iras intermedia eiufdem rationis cft logarithmus . Et haec 
eft fi:ac cuiufque rationis quantitas naturalis, &earumdem, 
vel arqucalcarum rationum eadem quantitas, fecundunu 

altitu- 
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altitudinis &depreflioni$ modum in procedenti capite tu- 
fius declaratum . 

Deinde altiorum rationum funt maiores Iogarithmi ,& 
depreifiorum minores, quod ideo patet, quia altiorishy- 
perlogarithmi ration is , hyperlogarithmos continent de- 
preflioris:& hypologarithmi continent liypologarithmos. 
Nam exempli gratia hypcrlogarithmi funt rationum 
tripla: » &fefquialtcro 

1(1) i(a>( • 1(2). 

1(2) 1(3) i(4) *(5> 1(4) J (5). 

1(4) «(*) 1(7) x( 8 > J(<S) 1(7) 1(8). 

quorum triplo altioris hyperlogarithmi continent fefqui- 
altero depreflions hyperlogarithmos. 

Item hypologarithmi iunc earumdem rationum,. 

triplo fefquialtero 

i(*) i(3). . i(3)- 

1(3) 1(4) 1(5) !(«)• 1(5) 

1(4) J(?) 1(0 1(7) *(8) J (9)* 1(7) 1(0 1(9). 

quorum hypologarithmi triplo continent hypologari- 
thmos fdquialtcro. 

Vndc patet etiam , quod compofito rationis logari- 
thmus , eft aggregatus componentium lcgarithmoruiiL,: 
nam & hyperlogarithmi duplo, & idquialtero, hyper- 
logarithmos triplo componunt; & hypologarithmi, hy- 
pologarithmos . ... 

k 2 Hyper- 
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Hyperlogarithmi. 

Dupla: Sefquialcera . 

i( 0 * i(*). 

i (0 i ($)• i( 4 ) i( 5 ). 

i( 3 ) 1(4) i( 5 ). *(0 1(7) 1(8). 

1(4) *( 5 ) i (0 . 1 ( 7 ). 1(0 i(p) 1(10) tfu). 

Hypologarithmi. 

Dupla:. Scfquiaitcra. ; 

i( 0 - ■ ^ i( 3 ). ' 

1 (3 ) 1 (4)- . \ 1(1)1 i( 5 % 

J ( 4 ) i( 5 ) i( 0 - i( 7 ) *(«) i( 9 ). 

J ( 5 ) 1(0 i( 7 ) 1 ( 8 ). 1 ( 9 ) 1(10) l(n) 1(12), 

Sed & duplic3ta rationis duplus cft logarithmus: nara# 
duplicata dupla: rationis, nempe quadrupla hyperloga- 
rithmi cx binis dupla rationis hyperlogarichipis aggre- 
gatis fiunt. 

Hypcrlogarithmi quadrupla 
ex dupla, & dupla hyperlogarithmis. 

1(1). 1(2) 1(3). 

i (0 *( 3 > i( 4 ) i( 5 ) i (0 *(?)• 

1 ( 3 ) 1(4) KO- *(0 i( 7 ) i (0 i( 9 ) i(io)i(i i). 

’ Hypologaritbmiquadrupla 

ex dupla, & dupla hypologarithmis, 

1(2). 1(3) 1(4). 

1(3) i( 4 ) : i(J)i(Oi(?) 1(8). 

1(4)- 1(0 1 ( 0 * i( 7 ) 1(8) 1(9)1(10) i(ii) 1(12). 

• . - St- 
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SiWiter mufripltcata^iufquc rationis tequemultiplex 
deprehenditur logarithmus; quia quafi «quemultipli fune 
hypeilogarirhori, &quafi jquemulripli funt hypologiri- 
thmi . £t e conuerfb fubmulciplicata: deprehenditur fub- 
muitiplex logarichmus. 

tA P P £ T> IX. 


C Vm ha?c feriberem ,mihi contigit re&um tramitem 
inuenire , ad perfequendos omnium numerofarum 
rationum Jogarithmos. Oportet autem eiufdem ab ini- 
tio propoht* feriei fra&ionum ccnninos affumere, ali- 
quotenosa primo, fingulos, binos,ternos, quaternos, qui- 
nos^ deinceps. Porro ex cotems collegas quantitates 
voco prologaritbmos, Si totenorum feriem , voco fericrn 
prologarithmorum . 

EHo autem feries finguJorum Ai feties prologarithmo- 
rum ex binis : feries prologarithmorum ex ternis C: 
item cx quaternis D: item ex quinis £: Sc deinceps alix. 
DcimJc fenes ordinetur ex cefluum, primi prologarithmi 
feriei 29, fupra primum feriei Sc fecundi, fupra fccun- 

dumj&tertij, fupra tertium ;Sdic deinceps in infinitum; 
omnium huiufmodi excefluuin fumma , clt logarithmus 
rationis dup!ar . Nam primus excelfus, cft hypologrri- 
thmus inter maximos terminos rationis dupla; : fu mmaex 


prrmo& fecundo, eft hypologarithmus, inter fubduplos 
maximorum: fumma ex primo fecundo &tcitio,cU hy- 

- - "“ 7 "" _ >k: s ; 
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prologarirhmi (crici Z), (upra primum (c- fies C. Nam primus exccdus, inter maxi- 
rici Cj & fecundi, lupra fecundum j & ter* mos eiufdcm rationis terminos cft hypolo- 

gari- 



75 

$aritfimu$:primi vero & fecundi exccfluum fumma,eft hy- 
pologarit hmus inter fubduplos maximorum: primi fecun- 
di &tertij fummaexccfluum,eft hypologarithmus inter 
fubtriplos } & iic deinceps . 

C&p» 

Sextum & vltimum, pro fexto eft elemento : numerofa 
duarum propoiitionum quinti elementi rcdu&io , quarum 
eft vius infignis in fexto . 

Prin:*, ov* cjl 99 • 5 * 

Cuatuor hormonice difpofitarum quantiratum , fi pri- 
ma maxima eft omnium, lcgaritkmus , rationis prima: ad 
fecunda m,rd logarithmum rationis tertip ad quartam, mi- 
nor eft , quam vt prima ad t er t i am; maior, quam vt fecun- 
da ad quartam . 

Sint quantitates numerofas inuicem rationes habentes, 
harmonice d.fpofitae 1(4) 1(5) 1(8) i(p) quarum ma- 
xima 1 4). 

Dico logarithmum rationis 1(4) ad 1(5) ad logari- , 
thtrum rationis 1(8) ad i(p), minorem eflfe, quam vt 
1(4' ad if8'jmaiorcm vero, quam vt 1 r 5 ) ad 1 p;. ideft 

Dico logarithmum rationis j ad 4 ad logarithmurru 
rationis p ad 8, minorem cfle,qu 4 m vt 8 ad 45 maiorem 
vero, quam vt 9 ad 5. ideft 

Dico rationem 5 ad 4, ad rationem |p ad 8, logari- 
thmicfc minorem efle, quam vt 8 ad 45 maiorem verd 
loganthmk£,quam vt p ad s. ideft 

Dico rationem ; ad 4 quadruplicatam, deprefliorem 

efle 


Dlgilized by Google 


7 * . . 

efle ratione p ad 8 o&up!icata:& J ad 4 quinruplica- 
tam altiorem efle ratione p ad 8 nonuphcara. 

Et quia arnba? rationes 5 ad 4, & p ad 8, fimt maioris 
inaequalitatis: inter quas deprcffiores altioribus fiant mi- 
nores. Dico 5 ad 4 quadruplicatam minorem efle ra- 
tione p ad 8 o<dhiplicata ;& 5 ad 4 quintuplici um , ma- 
ioremefle ratione p ad 8 nonupb cata, ideft ; 

Dico poteftatcs quartam 5 ad quartam 4, minorem, 
efle quam vt o&aua; 9 ad o&auam 8; quintam vero 5 ad 
quintam 4, maiorem quam vtnonap ad nonam 8. ideft 
Dico produ&os fub potcftafiibus, fub quarta 5, & 
o&aua 8, minorem, quam fub quarta 4, & o&aua p: fcd 
fub quinta j>& nona 8, maiorem, quam fub quinta 4, 84 
nona 9. 


Potejlates, 


Quarta f ■ '61 f 

OcJaua 8 167772 16 


83886080 

3 * 55443 * 

100661x96 


10485 55 ppOO- 


Quar- 
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Quarta- '4 255 

Oftaua 9 43045711 

. .i — ii.. . . » . 1 

»58280326 

»15133505 

8509344» 


1 1019950575 


Quinta 5 31*5 

Nona 8' 134217728 


571088540 
2 58435455 

I 342 i 772"8 

402553184 

■ ■ ■ - 1 1 »• 

419430400000 ^ 


Quinta 4 1024 . 

Nona 9 387420489 

1549681955 

774840978 

387420489 


395718580735 


?8 

Secunda > cju.e eft ioo. 5. . 

Quatuor arithmetice difpolitorum rtutnerorum , ratio 
primi ad fecundum totuplicata , quotustft primus, maior 
eft ratione tertij ad quartum totuplicata, quotus eft quar- 
tus : ratio vero primi ad fecundum totuplicata , quotus eft 
fecundus, minor eft, quam tertij ad quartum totuplicata, 
quotus eft tertius. 

Sint quatuor arithmetice difpofiti numeri 8,5,7, 4 * 
Dico rationem 8 ad 5 o&uplicatam, maiorem efle ra- 
tione 7 ad 4 quadruplicata : & rationem 8 ad 5 quin- 
tuplicatam, minorem feptuplicata 7 ad 4. ideft 

Dico potcftates o&auam 8 ad o&auam 5, maiorem 
cfle,quam quarta 7 ad quartam 4: quintam 8 ad quin- 
tam 5, minorem, quam feptima 7 ad feptimam 4. ideft 
Dico produ&csfub poteftatibus,fub o&aua 8,& quar- 
ta 4, maiorem cftc,quam fub o&aua 5, & quarta 7: & 
fub quinta 8, & feptima 4, minorem, quam fub quinta 5, 
& feptima 7. ^ 

• Potcftates. 

Otftaua 8 1577721(7 

Quarta 4 ' 255 


10066 1296 
85885080 
33 554432 


4294957295 
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O&aua 5 
Quarta 7 


390625 

2401 


79 


. • / 

» 

390623 

1562500 

781250 


937890625 

Quinta 8 

32768 

Septima 4 

16384 


131072 

252144 

98304- 

196608 

32768 


536870912 

Quinta 5 
Septima 7 

Poteftates. 

3125 

823545 


4U7715 

i«47o8ff 

81 J 54 J 

2470629 


157S571875. 
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Errata. Corrige. r» 

In Praefatione praecedenti . 

Pag lin. * coL 

51 7 1 ■ 1*4015 1 175375' 

8 I - $116 , 17*48 

9 1 4 P 345 

In Opere fequenti . 

Pagi lin. _ 

5 10 bafibus, quae bafibus, quaelibet quan- 

titas fuerit fumrruu 
; duarum, qua: 

*4 15 quoties quotus 

2* quoties quotus 

207 27 fupra lineolam anteparenthefes 

108 3 I infra lineolam inter parenthefc*. 



SOLI DEO GLORIA. 
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S SiXfrSll&Vl tfrSagBfSiVftSiIS&Sttfr* 

Petrus Mengolus , Lucae Tcfino, adolescenti 
optimo S. D. 



mnmrnm 

piimot hclibnj \s4 fety* Specio fit ( 
tres tabulas triangulares tibi fraaufi. 


multiplicium , & proportionalium 
nominum nuncupatas : 'earumqne~J 
tyfym & ad componendas 3 (<f relin- 
quendas pote/lates binomiorum , & per modum ar- 
tis , explicant . E tus demon flrationcm, praf enti tra- 
do libello *, quam ex me audtflt: vt legendo recolas^ 
ad potior a mathemata fufctptenda 3 tepr apare s . /Vi- 
bi/ alienum fumo *, prater quadam , ex Euclide y 
in quinto , fexto ; qua futs locis allego , in margi- 
ne . Vale . 


mivtfwtsvnv 


GEO- 
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GEOMETRIAE SPECIOSAE 


ELEMENTVM PRIMVM 


VEF IN IT ION ES. 


«*2U4*M«C^K«5tC43* 


I tabula triangularis, ex vertice, &bafibus, 
& lateribus, ita concipiatur ordinata; vtin 
vertice fit quaedam quantitas; St in prima 
bafi, ftanin fub vertice, fint dua? quantita- 
tes ; & in fecunda bafi, tres ; St in tertia, quatuor; St fic de- 


inceps: in fingulis bafibur, dicentur, quantitates extremae, 
Prima, & VItima; &his proximat, Secunda, & Pcnultima; 
item Tertia, StTritultima 5 Quarta, & Q^artulcima ;& 


deinceps . 

1. Vndc latus primarum omnium quantitatum , dicen- 
tur, Primum ; St fecundarum, Secundum ; St deinceps: vb- 
tiniarum quoque dicetur, Vltimum; St penulumarum,Pc- 
nulcimum ; & fic deinceps. 

In fingulis quoque lateribus, quantitas , qu* in ver- 
tice, aut quat vertici eft proxima, dicetur Prima; & reliquae 
-i * A x dein- 
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4 ELEMENTVM 

deinceps, Secunda, Tertia, Quarta , & fic in infinitum. 

4 . Quantitas , vnde progreflio continue proporriona- 
lium, ordinatur in infinitum, dicetur. Rationalis .&figni- 
ficabitur, charactere u. 

5 . Et prima confequcns a rationali, dicetur, Radix, vel 
Poteftas prima. Si fignificabitur , charactere cuiufq; litte- 
rae alphabeti. 

<5. Et reliqua? confequcntes, dicentur Poteftares radi- 
cis, Secunda, Tertia, & deinceps, iuxta Tuum cuiufquc or- 
dinem. Et fignificabitur vnaqu&qtie , eildem litter.1 fua? 
radicis, adfcriptoque ordinis numero, vt radicis 4, fcc un- 
da pocetias 42, tertia 43, Si fic deinceps. 

7 . Rationalis, licet nomen ordinis non habeat inter 
potcftates; tamen habebitur pro orain3ta:& dicetur, vni- 
tate minus ordinata, quam fit prima poteftas. 

8 . Si tabula? triangularis iri vertice, fuerit ration alis ; Si 
in prima bafi, dua? fuerint radices , prior , in primo latere, 
&pofterior,invltimo ; & deinceps in primo laterc,fuerint 
ordinata? poteftates prioris radicis , &in vltimo, potcfta- 
tespofteriorisifuerintautem, &: in reliquis lateribus fe- 
cundo, tertio, & deinceps in fingulis , ordinata? contimfe 
proportionales, in eadem ratione primi larcrisj item in 
penultimo, tritultimo,& reliquis deinceps lateribus, in fin- 
gulis, ordinata? fuerint continue proportionales, in eadem 
ratione vltimi tateris : & in fingulis bafibus , fuerint ordi- 
nat# continue proportionales, in eadem ratione radicum; 

in fecundibafi, ues, quarum extrema? fune fecunda? pote- 

.... - fa tc? 
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" PRIMVM.' : * 

ftates radicum ; in tertia ,quatuor, quarum extrema? funt 
poteftates territe, St fic deinceps: dicetur T abula Propor- 
tionalium. Huiufmodi tabulam ordinat Euclides in l. 8. 
Elementorum. 

9. In rabula proportionalium, inter extremas, vna qua- 
libet media, ad quam rationalis habuerit rationem com- 
pofitam ex duabus rationibus, ad quafda poteftates vtra- 
rumque radicum ; denominabitur ab vrrifque ordinibus 
poteltatum, a priore primiim, deinde a poHeriore. Qc fi- 
gnificab;tur,cx vtrifq;chara&enbus, chnra&erecompo- 
fito; ex priore pi imiim, deinde ex pofteriore . Vt li prior 
cft radix d,pofterior r; media, ad quam a, rationem habet 
compoliram, ex rationibus, u ad a, & u ad r, dicetur , Vni 
prima; &fignificabitur, charadcre <«:adquam vero ^ra- 
tionem habet compofitam ex rationibus, u ad <12, &«ad 
r 3, dicetur, Bitertia; Significabitur charadere a2rj : & 
fic deinceps. 

1 o. Si tabula' triangularis in vertice , fuerit vnitas; Si 
in prima bafi, & in later ibus primo, Si vltimo, fuerint vni- 
tates; deinceps vero in balibus, qua verfus verticem fibi 
infiftut,quafi fronti cornua, dicetur, Tabula multiplicium. 

ii* Si dua? tabula, multiplicium, & proportionalium, 
ita coaptentur, vertex, vertici, & latera, lateribus,Si bafes, 
bafibus, vt congruant ; ideft , vt quifquc numerus multi- 
plex , congruentem multiplicet proportionalem : produ- 
cta , dicetur, Tabula Nominum . Significabitur autem., 
vnumquodq; nomen , eodem fux proportionalis chara- 

derc, 
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6 ELEMENTVM 
derc, poft fuum immediate numerum confcripto. 

i a. In quibufque proportiooalitatibus earumdcm,vd 
non earumdem rationum; homologa funt primum, ante- 
cedentes, antecedentibus , &confequentes, confcquenti- - 
bus : deinde permutando , antecedentes fuis confequcnti- 
bus funt homologae: homologarum quoque sequemulti- 
plices, & eaedem partes,& fummae, & d.fferentiae/unt ho- 
mologae . 

1 3 . Homologia, eft fumptio homologarum , vt & in 
alia quadam proportionalitate, fiant homologae. 

1 4. Ratio ex aequali, dicetur, quaelibet ratio, ex ratio - 
nibus compofita. 
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;•* Tabula Proportionalium . 

it 

■< - 4 ' ■ r 



■ 42 ar ri 

f. ' 

; * 

43 azr arx . 73 


4 4 

437 4272 4 T 3 

'4 


447 43 n 4273 4 r 4 

r 5 

45 rtjr 

4472 4373 4274 

47 J 


T abula Multiplicium . 

• I ! 

i r 

i . » i 

1331 

1 4 4 1 

1 j 10 10 5 i 

I 6 15 '20 x 5 1 

» • « . 1 • , 

i 

Tabula Nominum. •' 

u 

4 ’ r 
i4r r» 

4$ $aif $ari rj 

44 4437 54271 4473 74 

45 5447 104371 104273 5 474 73 

4CJ $457 254472 104373 154274 54T5 rS 


■: - : V 
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elementvm 

Explicationes quarumdam notarum. 

Additio fignificabitur, charatae crucis; vtci a, Se r, 
colle&a fumma, a -+ r. 

Subtra&io , chara&ere lineola? : vt ex f, dempta a> re- 
linquit differentiam, t— 4 . 

Squalitas, ea interpun&ionc fignificabitur, qua partC9 
principes periodi folent diftingui.vt quod 4-*r,eft a?qua- 
l;s ipfi t , 

4 -+ r : t. 

Ratio fignificabitur mterpun&ione ,qua maximar par- 
tes periodi fubdiftinguunturjfcilicetpun&o, & commate, 
vt ratio 4 ad r, feribendo , 

a;r. : 

Itaque proportio 4 ad rjficutdzad ar, fignificabitur, 
fcnbendo , s ; c : 

v 4 ; r : 41 ; ar. 

Et compofita ratio cx rationibus, vclut ex u ad 42, & u 
adr|,compofita»ad feribendo, 
u; 42 , -+• w;.rj : u; airj. 

vbi comma , inter ai t Si crucem , vtiliter diftinguit , ad fi- 
gnificandum, non quantitatum ai y Sc u, fumraam 42 
led rationum. < • . : 

Multiplicata quoque rati>, fignificabitur. velut 43 ad 

y triphcata ratioms a ad r, feribendo, ^ .• 

Vj S* 'i** ;,ft 




Thcc 
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The orem a primum , Propofitio primA. - 
X ijTdcm rationibus, ex aequali > iunt eaedem rationes. 
Hypothefis. 

4 ; b: e; d. 

Dico ex aequali 4 ; r; a,-#-/; w. 

Praeparatio. 

£>bid',L 

DemonftrAM. 

b' y i: d'i l 

Ayby H- f J f ' ! 4,1. 

e j d, -+ fc: e ; 

£, -+ f j /: <•} d, ; 6. Quod erae dc- 
monftrandum . 

Quare ex ijfdem rationibus , ex xquali , funt exdem* 
rationes. 


11.5. 

n.j. 

def j 6. 
n.y. 


Theor, 2 . 'Trop. 2. 

Q Vantitates proportionales, per homologiam funt 
proportionales. , 

Demon ftr. 

dtf.6.1. | Nam conucrtendo, quantitates fiunt pro- 

j portionales: item homologas homologis ad- 
**• y | dendo : item xque multiplicando,& xquepar- 
S;} • v | tiendo :& permutando :&diuidendo: &com- 

B po- 
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19. f 
21.J 


ELEMHNTVM 

J ponendo :& homologas ab homologis aufe- 
rendo; & per conuerfionc rationis: & ex aqua- 
li in proportione ordinata: coniun3ifq; omni- 
1 iariam huiufmodi argumentis, quocunque or- 
. dinc , per homologiam , proportionales fiunt. 
Quod &c. 

Quare Stc. 


Theor. 3 . Prop. 3 . 

P Oteftatcs aequeordinata: totuplicatam habent ratio- 
nem radicum, quotus eft ordo. 

Hypoth . 

Sint radices, a, r: quarum poteftates aequeordinatae, 
43 , rix numerus ordinis, 3. 

Dico 43 ; r3 : triplicatam a; r. 

'Dcmonflrat, 

i*f> 6» | 43;«: triplicata 4; «. 

Uy r$ : triplicata r. 
a 3 3 r3 : triplicata a, r. Quod &C. 

Qpare&c. 


dtf. 6. 
p. b. 


Theor. 4 . ‘7V<^. 

S I tabula triangularis in vertice fuerit rationalis; St in 
primabafi, fuerint duae radices ; &in primo , & vlti- 
mo latere, fuerint continue proportionales ; & in fmgulis 
bafibus, ordinatae fuerint continue proportionales: erit 
proportionalium tabula. 
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def. 6. 
h. 

def, p. 
ki. y. 


1 6. 5. 


def. 8. 


' PRIMVM,- ir 

Demmflr. 

Cum enim in prima bafi fint radices : erunt ia 
fecunda bafi extremae, fecunda? poteftatesj dupli- 
catam habentes rationem radicum : que Si dupli- 
catam habent rationem deinceps : ergo ratio ra- 
dicum eadem eft, qua? deinceps. Eodemque mo- 
do, in fingulis bafibus, oftendetur, quod ratio ra- 
! dicum eadem eft, qua? deinceps. Quare vt in pri- 
ma bafi, ita in fecunda , Si reliquis, eadem femper 
eft ratio primf quantitatis ad fecundam, Si fecun- 
da: ad tertia, & fic deinccpsjitem pen ultimae ad vl- 
timam,& tritiiltimce ad penultima,& fic deinceps. 
Itaque in binis deinceps lateribus, & in binis dein- 
ceps bafibus, quantitates camdem habent ratione 
radicum, antecedentes, in vno,&confequentcs,in 
altero latere : ergo permutando , eamdein habent 
ratione, antecedentes, in vna, & confequenres, in 
altera ba(i:& vt in primo latere funt continue pro- 
portionales, vt rationalis ad priorem radicent ita 
in fecundo, Si in tertio, Si in reliquis deinceps , in 
• eadem funt ratione continue proportionales :& 
vtin vltimo,funt continue proportionales, vt ra- 
' tionalis ad pofteiiorem radicerajita in penultimo. 
Si tritultimo, & in reliquis dcinceps.Quarc tabula 
triangularis, eft tabula proportionaliu. Quod Sic, 
| Quare &c. 


B 2 T heo- 
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elementvm 

Thcor. 5 . Prop . 5 . 

S I tabula; triangularis in vertice , fuerit rationalis $ & in 
prima bafi, fuerint dua: radices ; & in primo, & vlfitnfr 
latere, fuerint continue proportionales; & in fingulis late- 
ribus h primo, fuerint ordinata: continue proportionales, 
in eadem ratione , qua: deinceps , in primo : ei it propor- 
tionalium tabula. Item fi in fingulis lateribus ab vltimo, 
fuerint ordinatx continue proportionales, in eadem ra- 
tione, qua: deinceps, in vltimo: erit proportionalium ta- % 
bulsu. 

Demonfk. 

Cum in binis deinceps bafibus , & in binis de- 
inceps lateribus a primo, quantitates eandem ha- 
beant rationem, quse deinceps, in primo, antece- 

* 6 . j. dentes, in vna, & conlequentes, in altera bafu ha- 
bebunt, permutando , eamdem rationem etiam, 
antecedentes, in vno ,&confcquentcs , in altero 
latere : critque in bafibus, ratio deinceps, eadem, 
qua: in prima bafi : eruntque in fingulis bafibus, 
continue proportionales in eadem ratione radi- 

4 . b. cum : quare tabula triangularis, erit proportiona- 

lium tabula. Quod&c. 

Simili prorfus dcmonftratione , oftendetur altera pars 
Theorematis. Quam Scc. 

Quare &c. 

Tbeor. 
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P R I M V M. 

, Theor.6. Prop.6. 

I N tabula proportionalium, rationalis ad vnamquamqj 
mediam, habet rationem copoficam ex rationibus, ad 
poteftatcm, in primo latere, vnitate minus ordinatam*, 
quam fu ipfa med a, in ba(i,ab vltimaj&ad potelbtem, in 
vltimo latere, vnitate minus ordinatam, quam fit ipfa me- 
dia, in bafi, a prima. 

Hypoth. Demon Jl. 

Sit in tabula proportionalium, quinta bafis ; in 
f» qua, fex proportionales: Si Iit vna ex medijs, non 
prima, qu# eft fextuit ima, nec lexta , qua: eft vlti- 
ma,fcd quarta, qua? eft tritulrima. Etlint, in pri- 
mo latere, radix &in vlfimo, radix r: & ab a t 
fit fecunda potcftas ai , vnitate minus ordinata, 
4«f. g. quam tritulrima; qux profero in primo latere, eft 
de f\ S- tertia ; & in tiitultimo , eft prima : fit etiam ab r, 
• tertia potcftas , vnitate minus ordinara, quam 
s ■ 9 uarta 5 qu^ profero , in vlcimo latere, eft quar- 
&/' j* | ra j & in quarto , prima : erit quantitas air$ 9 
*/• | bitertia, ad quam, rationalis habet rationem com- 

| politam ex rationibus, ad potcftates ai ,& r$. 
Dico mediam ,in quinrabaii, quartam tritultimam,e£- 
febitcrtiam air 

Demonfir. 

dtf. s. | Nam quarta, & tritultima , in quarto eft , & in 
; tritultimo latere: in quarto quidem, eft tertia 
t quantitas ; Si in tritultimo, eft quarta . Habet er- 
go 
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P- 

P- 


14 elhmentvm 

I go rationalis ad tertiam quarti lateris, rationenu 
compofitam cx rationibus , ad r$ primam quar- 
ti lateris , & prima; quarti lateris ad tertiam : fed 
prima quarti lateris ad fecundam , & fecunda ad 
tertiam, funt continue proportionales , vt prima 
primi lateris ad fecundam, & fecunda ad tertiam: 
ideoquc prima ad tertiam quarti lateris, eft vt pri- 
ma u , ad tertiam primi 42: ergo rationalis ad ter- 
tiam quarti lateris, ideft , ad quartam tritultimam, 
,j in quinta bafi, rationem habet compofitam ex 


h. 


9 . y 


rationibus,» adrj,& u ad ai ; eamdem,quam 
habet ad azr^ btertiam. Ergo in quinta bafi, 
quarta tritultima , eft bitertia azr} . Quod Stc. 
Quare &c. 


Tbeor. 7. Prop. 7. 

Q Vantitas, ad quam rationalis habet rationem com- 
pofitam, ex rationibus ad poteftnres,in primo, Si 
vltimolatere tabula; proportionalium ; eft media: 
8 t eft in bafi atqueordinara , atque fumma eft ordinum po- 
ftatum : & eft vnitate plus ordinata , in bafi , ab vltimsu, 
quam fit ordo poreftatis, in primo latere : item eft vnitate 
plus ordinata, in bafi, a prima, quam fit ordo potcftatis,m 
vltimolatere. 


t/ypotb. 

Sit quantitas atr; ,ad quam «, rationem habet com- 
pofitam , ex rationibus, » ad « , in primo latere, & u 

ad 
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ad r$ , invltimo , tabula: proportionalium: quarum po- 
teftatum fumma ordinum, fit ordo quinta: bafis: & qua- 
rum poteftatum,vnitate maiores ordines, eius quidem a 2 , 
qua; m primo eft latere, fit ordo tritultima, & eius r$,qua: 
in vltimo cft latere, fit ordo quarta;, in bafi. 

Dico <i 2 r 3 ,elfc quartam tritultimam, in quinta bafi. 


def. 8 . 
f. h. 
def. 8 . 


9 • 5 * 
def. 3 . 
def. z. 
def. f. 


def. 9. 


Dcmonfir. 

Eft enim 42, tertia in primo latere; & 2 vt » 
ad 42 , ita eft, in quarto latere , prima ad tertiam: 
fed cft r$ } prima in quarto latere : ergo u ad ter- 
tiam in quarto latere, rationem habet compofi- 
tam, cx rationibus, ad a 2 , & ad r$ ; eamdem,, 
quam ad airs . Ergo 42r3 , eft tertia in quar- 
to latere : ergo eft quarta in tritultimo: ergo in, 
fua bafi, eft quarta tritultima : fed quarta tritulti- 
ma non eft, mfi inter fex proportionales, quarmn 
&fcxtaeftvltima, & quinta cft pcnultima ,&fic 
deinceps: & fex proportionales, non nili in quin- 
ta funt bafi. Ergo airs bitertia , eft & quarta 
tritultima, in quinta bafi . Quod &c. 

Quare & c. 


Theor. 8. Prop. 8. 

S Vmmacuiufque bafis nominum in tabula, eft poteftas 
aequeordinatafumm* radicum. 


Hy- 
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fjypotb. 

Sit in tabula nominum bafis tertia, cuius fumma n<> 
minum 43 -+ $air -*■ 3 an -+ rj : fit quoque fumma ra- 
dicum a-+r. 

Dico 43 -+ 34ir -+ 3 ari -+■ r $ , dTc tertiam potefta- 

tem 4 -+r. 

Oportet autem prius dem onftrare, de fumma nominu, 
procedentium bafium , videlicet, fecundo bafis. 

Dico itaque primo ai -+ 24 r -+rz , fecundam edo 
potcftatem a -+ r. 

Demonjlr. 


def. 8 . 
& 2. h. 
2. h. 


def. 8 . 
t r x.b. 


1 . h. 


u j a: 4; 42: r$ ar: a-+r; dx -+ 4 r. 

«j r: 4j 4r: r; n : a -+ r; ar -+rx. 
w;4-<-r:4-+-rj 42 -+ 24r r 2 . 

42 -+ 24 r r2 , eft fecunda potdhs 4 r. 
Quod Stc. 


4: 42 j 43 : 4 r; 42r : r 2 j 4r2 : 42 -+ 20r 
-* n j 43 -+ 242r 4r2. 

«j r : 42 j 42r : 4r; 4r2 : r2 5 r 3 : 42 -+• 24r -+ 
T 2 ; 42r -+ 24r2 “+T 3 . 

uj 4 -+ r : 42 -t- xar -+ rz $ 43 342r $an 

*■+ r S • 

ef. 6 . | -+ l^zr -+ 34 r 2 -+ ri , eft tertia poteftas 

4 r. Quod &c. 

J Quare &c. 


7 W 
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Theor. 9. Prop. 9. 

S I trium quantitatum, prima maior fuerit, quam fecun- 
da ; tertia autem maior fuerit exceflii ipfarum : excef- 
fus tertiae, fupra exccflum primae, & fecundae ; erit excefTus 
fummae ex fecunda, & tertia, fupra primam. 

Hypoth. < ' 

E A C B 5 . D 

Sit prima quantitas AB, maior, quim fecunda BC,qua- 
rumexcefTusCA: fitq; tertia D, maior, quam CA. 

Dicocxceflum D, fupra CA , efTc exceflum fummae, 
exD, &BC,fupraBA. 

Prtpar. . 

Adponatur penes CB,& ipfi C A fuperponatur quanti- 
tas CE, aequalis ipfiD. 1 

, . - • . ; . ; • * . , : : : 

Quoniam E A, eft excefTus EC fupra C A j ideft, excek 
fus D, fupra CA: necnon eft excefTus EB, fupra BA;ideft, 
fummae ex D, & BC, fupra BA:per fe patet, id quod pro- 
pofitum eft. 

Quare Sic. . • 


Theor. I o. Prop. 1.0. 

I Narqualium radicum, poteftas maioris, vna cum alter- 
nis nominibus eiufdem bafis, demptis reliquis, arqueor- 
dmatarelinquitur poteftas differentiae. 
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■ Biyfotb. . 

Sint radices inaequales, / maior, a minor: quarum in 
tabula nominum , in bafi tertia ,poceftas tertia maioris ra- 
dicis /3 , vna cum alterno nomine demptis reliquis 
nominibus 3/24, & as , relinquitur quantkas>T-jv-i^ia4 
3 ta i — a 3 $ fit autem differentia radicum r — a. 

Dico /3 — -3/24-+ $tai — 43 , poteftatem tertiarru 

effe t— a. ~ 

Oportet aurem priils demonft rare, in bafibus praece- 
dentibus, videlicet in fecunda. *• 

Dico itaque primo /2—2/4 4 » , efle fecundamu 

poteftatem /— - 4 . 7 

Demonjbr. 

u’, t: t fn : 4 j ta : t — a’, n — ta. 
tr, a: t’, ta: a $ ai: t~~aj ta--ai. 

| / j 4: / 2 j / 4 : / 4 j 42: /2 — / 4 j ta—ai, 

’ f 4 , cftniaror,quam 42. > . 

/i— ta, eft maior, quam ta—ai. 
tt—ta, dempta /4 — 42 , relinquitur tx — its 

~+ 42 • 

U',t — 41 /-- 4$ /2 — 2 / 4 -+ 42 . • 

n 2/4 42 fccundaeft poteftas t~-a. 

Quod &c. 

u ; t : ti ; /3 : ta $ tia : 42 j tai : ti — 2 f 4 -f 41$ 

/3 — 2/24 -+ / 42 . 

«5 4: /2; /24: / 4 ^ /41: 425 43 : /2 — 2/4 -+42; 

/ 24 — 2/42 -«>43 . 

/J 4: 


8 . 

2. 

«14.5 

f. b. 

2. h. 
dtf. 6. 


dcf. 8. 
«fl.*. 
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X. h. 
ex 14 •$ 

**• 5 * 
9. b. 


X, b. 


def. 6* 


PRIMVM, 

t; 4 : 1 3 — 2/24 -*■ tai , ua~itai -+43. 

/2 — 2/24 -+ /42 , maior eft, quitu na — 2/42 

-+43 . 

/24 -f 43 , maior , quam 2/42 . 

/3 — 2/24 -*■ /42 > dempta /24 — 2/42 MJ ; 4 J 
relinquitur /3 — 3/24 -+ 3/42— 43. ! • 

4 J/ — 4: / 2 — 2 / 4 -* 42 J #3 — 3 * 1 * -*■ 3/42 

—43. 

/3 — 3/14 -* 3/42—43 , tertia eftpoteftas -* — 
4. Quod&c. 

Quarc&c. 


* 
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Petrus Mrnp-olus; A'dm. R. D. lacobo Vcnrujrolo*: 
Scholarum Piarum Pnmarta Arithmetices 
Pi acceptori S. D. 


' • « 



r t s • m m * •. *m 1 > 

Vos tibi primum ofoendi characteres, & 
numeros , libenter njidtjfe te fignifocafii, 
& cum tu a Schola profeftu multiplici- 
bus exemplis conformafoidmmor tales t i- 
bi ante omnia gratias debeo , quod mea 
qualiacunque innent a refopexeris,(cf in tua Schola fr li- 
tium conuerteris . Itaque pro redditione gratiaru ?/u, 
camdem rem tibi aliquando gratam, iterum & plenius 
communico . T * u ergo libellum hunc in tuos 'vfous ita 
conuertes . Primum per nnmerofam mduttioncrru 
exemplorum , duo theoremata conformabis pracedentts 
hbclli ,8. i o. quibus ars producendi potefiates a duo- 

rum nominum aggregatis, vel rchftts radicibus demon- 
foratur . deinde fongula in prafenti libello propofita . 
necnon alta plura, qua tum indico 9 tum ipfe tuopte po* 

teris ingenio adqcere . Vai^J . 

•'i e 0 

CEO. 
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GEOMETRIA SPECIOSA 

ELEMENTVM SECVNDVM. 

Z i£F JK /T /ON£S. 


st-wwewa vt* « 


j5|g Vantiras vtcunquediuifij in duas partes, di- 


li cclur >Tota,& fignificabirur, chara Acre t. 
2 Et partes T oro?, dicentur, Abfcifla, & Refi- 

dua : & fignificabirur abfcifla, charatoe 

4 , 5 i refi Jua, r. 

' 3 . Poteftates tot* , diccnmr, Tota fecunda, 1 2;Tota 
tertia, f3>& deinceps :& poteftates abfcifla? dicentur, Ab- 
fcifla fecunda, 42 5 Abfcifla tertia , 43 $ Sideinccps : item* 
poteftates refidua? , dicentur, Refidua fecunda, n 5 Refi-; 
dua tertia, r3 ;& deinceps. 

4. Si quadam quantitate , diuifa vteunque in partes, 
abfeiflam , & refiduam ; concipiatur a rationali , per ipfas 
partes, abfeiflam primam, deinde refiduam,ordinata pro- 
portionalium tabula: & eadem quantitate rurfum diuifa 
vtcumque; concipiatur ab eadem rationali, altera propor- 

tiona- 
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tionalium tabula : quantitates, quarum in vtrifquc eaedem 
appellationes , & ijdem chara&eres j dicentur , inuiccnt. 
Synonyma. 

5 . Item fynonymarum *quemuItipIices,diccntur,Sy- 
nonymee. 

6. Ideoq; fi etiam tabulae nominum fuerint ordinat^ 
quantitates ; quarum eadem funt nomina , dicentur Syno 
nimar. 

7 . Vnitas ad omnes numeros, pro rationali (emper 
habebitur . Vnde conucnienter fignificabatur rationalis, 
chara&ere u. 

8 . Cuiufque numeri, fa&is omnibus integris abfcifi- 
fionibus, omnium, totidemque fynonymorum, fumma, 
dicetur, Mafl*a:&figmficabitur, littera maiufcula 0, an- 
te fynonymorum chara&crem feripta : vt mafia ex omni- 
bus abfaflis, 0. a. & mafla ex omnibus triplis biprimis, 
O . $air. 

9 . Si cuiufqucnumeri, fa&is partibus , fuerit ordina- 
taqua^dam tabuia proportionalium, vd nominum 

co cuiuslibet proportionalium, concipiatur malfa fuorutn 
fynonymorum: transformabitur tabula proportionalium 
in aliam, qu* dicetur , Tabula Speciofa. 

1 o. In qua ordinat* quantitates, dicentur, Species. 

1 r . Tabula vero nominum transformabitur in aliam, 
qu* dicetur, Tabula Subquadratrix. 

12 . In qua ordinat* quantitates , dicentur Subqua» 
dratrices. .. ..... 

v 13-Si 
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15. Si quariibet fubquadratrix quantitas, multiplicata 
fuerit per numerum vnitate maiorem $ quim fit ordo fuae 
bafis: produiia quantitas, dicetur, Quadratrix. 

1 4. Quod fi , velut ex fubquadratricibus , ita ex qua- 

dratricibuS) tabula fuerit ordinata , dicetur Tabula Qua- 
drarrix. * •' * ' ' r .: : ' r ’Jl 

1 5 . Si duorum numerorum dua* fpeciofie tabula: fue- 

rint ordinatae : maflac, quarum in vtrkifque (titK&edem ap- 
pellationes, & ljdem chara&eres, dicentur inuicem . Ho- 
monyma?. • *V 1 • ; ; . , ■ 

1 6 . Item homonymarum maflifrum eqpemultiplices, 
dicentur, Homonyma. ’ ' ’ ' • \.Y. 

1 7. Ideoque etiam in duabus fubqaadratridbu?tabu- 

lis, aut in duabus quadratricibus, malle, dicentur, Homo- 
nyma . 1 ' ' 1 ' i *. «■-*■ ' i-D-j'". , - £ 

1 8. Si tres numeri fuerint deinceps vnitate differen- 
tcSj & medius dicatur , tota : maior quidem , dicetur , Sefc 
quitotaj & fignificabitur, charaSere ej 4 

1 9 • Minor vero, Semicota: & fignificabitur, characte- 
re»* / v *t . { 

10, Et ficut roediij. sumet? pdii ?ftates dicuntur tota», 
fecunda, tertia, & deinceps: ita maioris numeri poteftatcs, 
dicentur, Scfquitotaf; fecdnda f V, , & deinceps. 

2 1. Minoris autem, Semitotaci fecunda w 2, tertians, 
& deinceps. 

21. Et ficut medi/ numeri dicuntur Maflae, Species, 
Subquadratrices, & Quadracrices : ita maioris numeri, di- 

cen- 


Digitized by Google 



a4 elementvm 

ccntur , Sefquimaflae , Sefquifpccics, Scrquifubquadratri- 
ces, 8tSe(quiquadratriees. 

a 3 . Et minoris, dicentur, SemimafT^SemifpccicSjSc» 
mifnbquadratrices, & Semiquadratriccs. 

a 4. Item, ficut totae incrementum, eft vnitas,ad com- 
ponendam fefquitotam 5 & decrementum , eft vnitas , ad 
relinquendam feroitotam: ita cuiuslibet totae, dicetur, In- 
crementum , numerus addendus , ad componendam fe£ 
quitotam aequeordinatam- 

a 5 . Et Decrementum, fubtrahendus,ad relinqu edam 

femitotam aequeordinatam. , 

2 6 . Item cuiuslibet maflae Incrementum, dicetur, fuk 
ficiens numerus, ad componendam homonymam fefqui- 

27. Et Decrementum , ad relinquendam homonyr 
mamfcmtmaflTam. ? ' -n . • ... 



7V 
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• T ahia Specioft, 

Om 

Oa O.r 

O.az O.ar O.rl 
O.ai 0 .air O.arz 0 .r$ 

O.a 4 0.4 3 r O.airz O.ar 3 0 .r\ 

0 .a$ O.aqr OAlrz 0 .azri O.arq. O.r 5 

Tahttla Subcjttadratrix . 

Om 

O.a O.r . 

O.ai 0.2 ar O.rz 
O.ai O.3 air O.^arz O.r 5 

i O.44 O.^a^r 0.6airz O.^arl O.rq. 

0 .a 5 0.5 44?- O.ioain O.icairi 0 .$ar^ Ox 5 

T abula Quadratrix . 

Om 

O.ia O.ir 

O.3 az 0.6ar O.irz 
O.443. O.liair O.lzarz 0.4^ 

O.544 O.ioair o.ioazrz 0200x3 O.^rq. 
O.6o$ O.ioa^r 0 . 6 oair 2 0 . 6 cair$ O.30/W4 0 . 6 r$ 
Pofiulatum amicum. 

Poftulctur, vt mattam aflumere concedatur homony- 
mam, & proportionalem ad propofitam quamdam , ficut 
numeri, aut vnitasad inuicem. 

D Tbeor. 
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HLEMHNTVM 

Theor. i. Prop. i. 

I N tabula fpcciofa, cuiufque numeri, & in qualibet bafi, 
fpecies prima, & vltima, funt squales; item fecunda , U 
pcnultima; tertia , St tritultima;& fic deinceps: item fefqui- 
fpecies; & fcmifpecieshomonyms: & fpecierum incre- 
menta, & decrementa. Similiter fljbquadratrice$,in fua ta- 
bula : & quadratrices, in fua. 

Hypoth. i. 

Sint in tabula fpcciofa, cuiufq; numeri, & in tertia bafi» 
prima fpecies 0.a$ , & vltima Or$. 

Dico , O. a$ , 0.r$ , efle squales. 

Demonjir. 

ief. 8.b. Na cuiufq; numeri , quot funt abfcifliones,tot 
funt abfeiffae, totidemq; refidus: & abfcilfs funr, 
vr.itas , binarius , & deinceps: & refidus funt, to- 
tidem ordinati,contrario tamen ordine, fed dein- 
ceps, vfque ad binarium, & vnitatem. Quare vna- 
qusq; abfeifla, vni refidus eft squalis : & abfeif- 
f . p. fa tertia , refidua: tertis ; ad quas eadem rationa- 

lis , triplicatas habet cafdem rationes : & omnes 
abfciflstertis,omnibus refiduis tertijs funt squa- 
les; ideft, 0.a$,0.r3 , funt squales. Quod &c. 
Hypoth, 2 . 

Sint deinde, in eade tertia bafl , fecunda fpecies O.air, 
&penultima O.ari. 

Dico, 0.azr, o.ari } efle «quales» 

De- 
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dtf. irlth» 
fup. 


■SECVNDVM. 27 

- -i: Demonflr. 

fup. Singulae a , lingulis r, funt aequales: &fin- 
gulae az , fingulis rzt item lingula: biprimae 
azr, fingulis vnifecundis arz , funt aequales; 
ad quas » , rationes habet compolitas ex ijfdem 
rationibus: quare omnes biprimae O. azr, omni- 
| bus vnifecundis O.arz , liint aequales. Quod&c. 

• ' . Ftyfoth.i. 

Sint lefquilpecics 0.azr , O.arz : vel lint femifpccies. 
Dico , o.azr > o.arz ) efle aequales» 

Demonjlratio. 

Quae funt vnius cuiufquam numeri fefquifpe- 
cies ; funt alius , vnitate maioris numeri fpecies: 
fed fpecies O.azr, O.arz , funt aequales: ergo 
fefquifpecies O.azr, O.arz , funt aequales. 
Quod 8 cc. 

Item quae liint vnius cuiufquam numeii fe- 
milpecies ; funt alius, vnitate minoris numeri 
fpecies: fed fpecies funt aequales : ergoSt femi- 

r j fpecies . Quod &c. 

Dico O. azr, &O. arz incrementa efle aequalia , Stde- 

crementa aequalia. ■ 

Demonftr. 

I Nam ab aequalibus fpeciebus 0.azr , Oarz, 
fup. ■ aequales demptae femilpccics honionymx, re- 
linquunt aequalia decrementa. Quod&c. 

&p. ' | £t ab aequalibus fcfquifpeciebus , a:qu ales 

D z dem- 


defj.3. h. 
fup. 


fup. 

def. ii./;. 
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dempta? fpecies homonyma, relinquunt aqualia incre- 
menta. Quod&c. . 

Hypoth. 4 . , . 

Sint in tabula fubquadratrice, in tertia bafi,fubquadra-. 
trices, fecunda O.^azr, &penultiuia 0.$arz. 

Dico 0. 3 azr > 0 . 3 arz . , efle aquales. 

Demor.jk, 

dcf. 10. p. Quoniam in tabula multipliciu, in tertia bafi> 
fecundus numerus 3 , & penultimus 3 , ex ijf- 
dem vtrimque vnitatibus , & numeris aggrega- 
ti, funt aqualesiaquemultiplicant fpecies aqua- 
les, Q.azr , O.arz 3 & fubquadratrices producunt 
i aquales, Oyazr , O.^arz. Quod&c. 

Vndc patet , quod & fefquilubquadratrices funt aqua- 
les; Sdeniifubquadratrices aquales; Si fubquadratricum 
aqualia funt incrementa; & aqualia decremcnta.Qua Scc. 

Hypotb. 5 . 

Sint denique in tabula quadratrice,in tertia bafi , qua- 
drat rices, fecunda 0.i2<J2r>Sepenultima O.izarz. 

Dico, O.izazr , & O.izarz , dic aquales. 

Dtmonflr, 

dtf. i].b. | Cum fint enim aqualium fubquadratricum 
| aqucmultipliecs; inter fesut aquales.Quod &c. 

Vnde conflat, quod & fefquiquadrat rices funt aqua- 
les ; & fcmiquadratrices aquales ; & quadratricum aqua- 
lia funt incrar.cntaj& aqualia decrementa. Qua&c. 

- Quare &c. ' 

Thtor. 
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'• Theor. 2.Prop. 2. 

I N tabula f^ciofajCuiufquenumcrijinduobus quibuf- 
que lateribus, vha fpecies, habet pro incremento, maf- 
fas aggregata s, in vtrohber latere , fi qua: fimt praeceden- 
tes, atque totam vnitarc miniis ordinatam, quam fit ipfum 
latus : maflfas inquam , multiplicatas per numeros tabulae 
multiplicium , in bafi acceptos, vnitate minus ordinatsu, 
quam fit alterum latus. • 

• •• Hypoth, r.: . 

Efto in tabula /peciofa , in primo , & in quintultimo la- 
tere, fpccies O.44: quam in quintultimo latere primam, 
nulla? fpecies praecedunt :& cito quarta tota ty. 

Dico O.d 4, incrementum efle 
x T)emoiiJlrat. 

E sedem abfcifltones tora?,quibus vnitas,binn- 
4 cf. i 3 .b. rius,& deinceps abfcindunturjetiam fcfquitotx, 
funt abfciflionesr&esedem vtrarumquc funtab- 
fcifla; nccnon abfciffe quarta: . Sed prtetcr ab- 
fcifliones tota?, vna eft vlterior abfciflio fefqui- 
tora? , qua ipfa tota abfcinditur : & pro qua poft > 
abfcifias quartas tota:, & fefquitote communes, 
d(f.i 6 .h. accedit tota quarta, fefquitotse propria: quse 
• fpeciei O. ^4, eft incrcmetum, ad fcfquifpcciem 
I componendam. Quod &c. 

flypoth. 2. 

| Efto in tabula fpeciofa , in quarto , St in vlti- 
> I mo latere, fpccies Q. r$ : quam in vltimo latere^ 

quar- 
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quartam, fpecies praecedunt, tertia 0 . r 2 ,fecun- 
da O. r, prima O. «: & efto tota vnitate trtiniis or- 
dinata, quam fit vltimum latus: quae profe& 6 , in 
ordine continue proportionalium totarum , eft 
*/. 7. ip& rationalis, atq; vnitas u. Et quoniam 0 .r 3 , 
eft & in quarto latere, fumatur bafis tabulae mul- 
tiplicium , vnitate minus ordinata , nempe ter- 
' j tia, cuius numeri 3,5. 

, J Dico 0.r 3 , incrementum eflfe , 0, 3 rz 

| — + O.w -4 

Demonftr. . .ji 

EaxJcm abfeifliones , totae funt , & fefquitotae: pro qui- 
bus vna pars incrementi 0.r^ taxabitur. PraeterabfciC- 
fiones tota:, vna eft vlterior abfcilfio fefquitots, pro qua 
pars altera eiufdem incrementi taxabitur . Rurfum prima 
pars incrementi, tot ex partibus componitur, quot funt 
abfeifliones, tone, &fefquitotae communes. 

Eft autem pro vna abfciflione,tota»,& fefqui- 
totse, communi, eadem quidem abfcifla,fed non 
eadem refidua. Cumque tota: refidua eft r, fef- 
quitotse refidua eft r -*-u: quoniam & ipfa fe£ 
quitota vnitate maior eft , quam tota. Cum er- 
8- P- go tota: refidua tertia eft r$ ; felquitota: eft , r 3 
■H-$r2K-+3r«2-f«3. Et quoniam ratio sequa- 
litatis, quantumlibet multiplicata, femper eft ca- 
7* 5- j dem: & quantumlibet compofita, non variat ra- 
j dones, quibufeum componitur ihuiufmodi au- 
tem 
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tem eft » ad # , ad #2 , ad «3 : eadem ergo 
quantitas eft «3 , atque u:& 3x1*1, qu« s r: & 
$riH , qua; frz : &T3 -+ 3r2» -+ 3r#2 -+«3, 
quae r3 37-2 - 4 - 3r - 4 - #. & fefquitota; refidua 
tertia ,eft rs -+ $rz -+ 3 r -*-u. Sed tota; refi- 
dua tertia , eft >-3 : ergo cuiufque refidua incre- 
mentum eft 3ri-+ 3r -*■ t*. Et omnium refidua- 
rum, ideft, 0.rs , omnia incrementa funt 0.3x7. 
-+0.3r -+• Om : totidem , quot funt abfeifliones 
I communes, totae, & fefquitota; : St pars prima 
| incrementi taxanda. 

Pro vlteriori abfeiflione propria fefquitotae,tota fit ab- 
fcifla, cuius refidua vnitas :& maflae O.rs ,vltcrior refidua 
fit u 3 , ideft u : p3rs altera incrementi taxanda. Quibus 
ex partibus, totum componitur incremcntu fpeciei 0x3, 
quod eft, 0.3x1 -+ 0.3X -+ Om u. Quod&c. 

f/ypotb. 3. 

Efto in tabula fpeciofa, in quarto , & in quintultimo la- 
tere, fpecics 0.a^x3 : quam in quintultimo latere pra?ce- 
dunt rpecies,0.44r2 , O.aqx, O.aqzSt efto tota *4,vni- 
tate minus ordinata, quam fit latus quintultimum : & efto 
bafis tertia multiplicium, vnitate minias ordinata,quam fit 
latus quartum; in qua bafi, numeri funt 3 ,& 3. 

Dico 0. 44r 3 , incrementurii dTe, 0 . 3^2 -* 0 . 3 *\r 
-*■ O.44 -*■ r4. 


Dt- 
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Demonflr. 

Pro communibus enim tota: , & fefquftota* abfciflloni- 
bus j vnaeft pars incrementi: & pro abiciffione vlteriori, 
propria fefquirotsejcft altera. Et prioris partis incremen- 
ti,tot funt particula: , quot funt abfcifSpnes communes; 
nempe, quot abfcifta:, quot refidua:, quot quadritertia’: Si 
fingula: particula:, fingula funt incremeta quadritertiarum 
tota:, ad componendas quadritertias felquitota:. 

Porro tota: , & fefquitota:, pro eadem abfcif* 
bone, eadem eft abfcifta ; fea non eadem refidua: 
Si eadem eft abfcifta quarta ; fed non eadem refi- 
dua tertia, cumque refidua tertia tota:, eft r j;re- 
fidua tertia fefquitone , eft 1-3 -+ $n -+• 31- 
&cum quadritertia tora:, eft 441' 3 ; quadritertia 
fefquitot^ eft 441-3 3441-2 -+ 5441- -+ 44 : & 

incrementum quadritertia, totre , ad componen- 
dam quadritertiam fcfquirota:,eft 3441-2 -+ 3441- 
-+ 4^. Et omnia fimul incrementa quadritertia- 
•/ ium tota: , ad componendas omnes quadritertias 
* fcfquitotj , funt O, 5441-2 -+ O. 3441* -+ 0 . 44, 
prior pars incrementi 0.441-3. 

Pro vlteriori abiciffione propria fefquitot£, 
abfcifta eft r, refidua u: & abfcifta quarta 14 , re- 
fidua tertia «3 : Si quadritertia vltcrior propria 
fcfquitota:,ert f4«3 ,vel ?4:& eft poftersor pars 
incrementi 0.441-5 . Ex quibus partibus integrum 
componitur incrementum 0 . 441-3 , quod eft, 
^ ' 0.3441*2 


fup. 
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O. 3 d^n ■+ O^a+r— O. 44 -*■ t+. Quod&c. 

; • ftjpOth. 4. 

^ . Efto in tabula fpeciofa, in quinto, & in quartultimo la- 
t«re, fpecies O. 43 rq: quam in quinto latere, pr^ccdut fpc- 
cies, O. ai ?4, 0 . ur4, 0 . :&efto tota f4 , vnitate miniis 
ordinata , qudm fit latus quintum : & efto bafis tertia mul- 
tiplicium, vnitate minus ordinata, quam fit latus quartulti- 
mum; in qua bafi funt numeri 3,3. 

Dico0.43r4, incrementum effe> 0 . zair$-+ 0.3*4, 

Oif 4 •+ (4 • < > / * 


4 


■ Demonji. 
0 .$aqri : 0 . 34 ir 4 . 

O.Sd^r : O.jarq., 

0.44 : 0.7-4. 

0. 3 447-2 - 4 - 0.3 <»4r -+ O. 

- 3 ^4 ■*+ 0.r4» 


.1*1* 



* 

44: O. 3427-4 



f. h, 
f*P- 


Sed 0.447-3 , & 0.43^ aequalia funt mcremc- 
ta: &cft 0. 447-3 incrementum 0.3447*2 
0.3447- -+ O.44 -4.74. Ergo etiam 0. 437-4 
incrementum eft 0.3427-4 -+O.3474 -+O.7-4 
-4- /4. Quod &c. 

Quare &c. ' N *' * ’• • * r 1 • ■ • . 






-hk 


Tbeor. 3. Prop. 3. c 

I N tabula Ipeciofa , cuiufquc numeri , in duobus quibu £ 
que lateribus, vna Ipecies, habet pro decremento, maf* 
fis in vno latere procedentes , multiplicatas per numeros 

E tabu- 
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tabula? multiplicium , in bafi acceptos, vnitate- minus or- 
dinata, quam fit alterum latpsrproximam quidem maflam, 
& alternas aggregatas j reliquas vero fiubtrai&as . Sed fi 
nulla: fiunt prarcedcntesjqubd fipecics in ipfio latere fit pri- 
ma: pro decremento, habet fiemitotam, vnitate miniis or- 
dinatam, quam fit alterum larus. / 

frypoth. i. 

Efto in tabula fipcciofa, in quinto, & in quartultimo la- 
tere, fipecies 0.4 3x4, quam pra:cedentes> in quartultimo 
latere, fiunt fipecies , 0 .43 rj , 0.431-2 , O.tjr * O .43: 
quarta: autem bafis tabula multipliciu fint numeri 4,5,4* 

Dicofipeciei 0.4^4, decrementum cfle Qi^a 3 ri — 
O.Sajrz -+ 0 . 443 ;- — O.43. • 

T)emon(ir. 

Eadem abficiffiones, quibus vniras , binarius, 
icf.ifJi j & deinceps abfirinduntur, etiam femitotja: fiunt 
abficiflloncs j prxtcr vnam propriam tora: , qua* 
ipfia abficinditur fiepaitota, & vniras relinquitur. 

. - v ■ - Quantum ad communes attinet abfcifliones, 

cum caedem fint abfcilfe , tota: , & fiemitota: $ non 
eadem fiunt refidua:: cumque totae refidua fit r; 
(emitote refidua eft r — u: Sccurn tota: refidua* 
quarta, fit r4$ fiemitota: refidua quarta eft 1*4 — 
4r 3 -+ 6 rz — 4r h» cum deniqjtota: triquar- 
tafit 43 r4 j fiemitota: triquarta eft 43 r4 — 443 r J 
Ga^rz —4 Air -+ 43. 

Quantum ad non communem atrifict abfci(fionem>G 

T • * . O . * * # * * f 

- r reu- 
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refida vnitas , vnitatc minuatur, profero nihil remanet: 
critque r quidem, vnitasj fed rf — » , nihil: & erit 1*4, vni- 
tas; (edr4-~4rj -vtfrz — qr -*a, nihil: SJtriquarta qui- 
dem tota?, erit 43 r4; fed femitota: alia vltcrior quafitri- 
quarta 43 r4 — 443 r3 -* <>43 r 2 — 443r*^+ a 3 , nihil. 
Ideoque perinde eft , proprias computare femitote tri- 
quartas, pro communibus ; atque vnam amplius adijeere 
triquartam nullam, pro non communi abfcilfione. Quare 
omnes triquartf ,rcmitotf, funt 0.43r4— O.^r^ -* 
0.443r -+0.43 j reuera pauciores, quam 
ipfius torx funt abfeiffiones ; fed perinde aequales , atque fi 
totidem numerarentur. Totae autem, triquartE omnes, 
funt O.43 r4 ; reuera totidem, quot lunt eius abicifliones. 
Et vtrarumque differentia, 0.4437*3 — O.tf.43 r 2 O; 

443 r— O 43 ,eft decrementu fpeciei 0,43r4.Quod 6 ic . 

Hypotln, z. ' - 

. Efto in tabula fpeciofa, in quarto, 5e in quintultimo la^- 
' tere, fpecies 0.447-3 : quam praecedentes in quarto latere, 
funtlpecies, 0437-3 , 0 .azr$ , O ari * : quarta* au- 

tem bafis tabulae multiplicium , numeri funt 4, 6 , 4. 

Dico fpeciei 0.447-3 , decrementum eflfe 0. 443 r j — 
0 . 6 airi 0.447-3 — 0 .r 3. 

Demonfhr. 

F* | 0 . 6 a$n. : 0 , 6 air$, 

J O.^asr: Oqar$. 

O.43: 0.r3« t. ■ 

.0» 443*$ r-0v*43ra 0.443?»— O.43 : 0. 

' E 2 4 * 3 r $ 
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A a 3 r 3—0.fd2r3 -+0.403 — 0 .rj. 
t - h ' Sed 0 . a $ ^4 j & 0.44^ , decrementa funt x - 
■ jup. qualia : & eft 0.43^ , decrementum O. ^a$r$ 
"~ tf4 3 r2 -* 0. 443 r— 0.43 : ergo etiam 0.44^3, 
decrementum eft 0.445^ — 0 . 6 *tltx 
— CU3. Quod&c. •• 

fylpoth. 3. 

Eftoin quartultimo latere, prima ipccies 0.43 :&efto 
femitota tertia wj. ' - 

Dico* decrementum 0.43 , efle m$. 

. Demonftr. 

Pro communibus enim totae, & femitotae abfeiflioni- 
bus, caedem vtrammqjfunt abfciffae,& in propofrra fpecie 
0 .a $ , refiduae nullae : pro vlteriori vero abfeiflione , tot* 
propria, vltima eftabfcifla, vnitatemrnor, qu^m tota, id- 
eft, femitota m: & vltima abfeifla tertia, propria tot*, 
eft w 3 . Quare Ipecici 0.4 3 ,decremcntu eft »3 jQuod &e. 

Quare &c. 


TW.4. ‘IProp. 4. 

T Ota quaelibet, eft aequalis , aggregatis omnibus mi- 
niis ordinatarum abfciftarum Ipcciebus, & vnitati^ 
acceptis fecundum numerosmultiplices, in bafi fibi aeque- 
ordinataiacentcs. 

Hypotb. 

Efto tota quinta t 5 5 qua miniis ordinataeabfeiffie, 44, 
43 , 41, 4, »3 quarum fpecies, 0414, 0.43;, 0,42,0.4, 
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Om: &eftobafis quinta multiplicium , cuius numeri, 

10,10,5. • * ' " • *' i wV 

Dico ty : O.544 -*-0. 104$ 0 . 1042 -+• O. 54I; 

O.u -¥U. . r 

Dcmonjiratio. ' r. 

p. b. | O.45 ,& Oir j, aequalia funt incrementa :quo- 

x h ' j rum alterum , t j $ alterum , 0 . 5 44 -+ O. ica$ 

I -+-O.I 042 -+ 0 . 5 4 -+ 0 .« -4- «. Quod&c. 

. ) Quare &c. . . / jl . - - 




Tbeor. 5. Prop. 5. 

D Emonftrare , qualiter acceptis totis, quaeque nvaflfa 
eft aequalis. 

Mttkodus Demon/Irati anis . ' 

Oportet in demonftrando , procedere prioribus 
bafibus tabui* fpeciofe, ad pofteriores ; & in lingulis ba- 
fibus, ab exterioribus /peciebus, ad interiores. * 

Porro in lingulis balibus, pro prima, & vltima 
fpecie, vna eft demonftratio; item pro fecunda, 
& penultima $ pro tertia, & tritultima. Nam, ver- 
bi gratia, fecunda, qualiter acceptis totis demon- 
ftrabitur *qualisj taliter acceptis, «qualis £rit'ctia 
penultima : quia conlVat fecundam , Se pcnulti- 
mam , elfe «quales. » - - J ? e /■> \ A * K 
Sub hoc vno titulo, theoremata conucniunt innumera- 
bilia: cum enim tabula fpeciofa, fitproducMsinkififu- 
tum, habet mallos innumerabiles j ideft , femper plures, 

~ quam 


p. b. 
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qu&'m quot quifque affignauerit . 

Vnatameneft omnium communis methodus demon- 
ftrandi , & duo funt argumenta : vnum , ab aqualibus cu- 
iufdam fpcciei incrementis ; alterum ab aequalibus decre~ 
mentis. 

Pro vltcriori methodi ennarratione, dabimus triginta 
fex theoremata ; quae fufficiunt , pro vertice, & bafibus ta- 
bu’a? fpeciofae, vique ad decimam inclufiue: quaedam de- 
monftrata per vtrumque argumentum j quaedam folum 
per alterum) quaedam denique fine demonftrationc. 

I. O.#: f— u. 

Demon ftr. i. 

4* O. u -+ u : t . 

O ,u:t—u, Quod&c. 

. ' Demonjbr, 2. 

0.4, decrementa funt aequalia. 

3» , O. i* i m . 

itf. ip.b. mit — tt, 

O.u: t—u. Quod Sce. 

— - * ' ■- — - ' «' « M" ■ ■ 

: 2 , : : - • 



THntonflr.l. 

t i 

4 . h. 

J 0 . 2 U -*■ 0,u -+ u:ti. 

r • . . 

» C 

•l 'jiTi 

0.24: 0.4— 4 . 

«1 .. 

fo. 1. 

0.4 4 . 

• * . . . .J ( ^ 

f 

O ,ia:n~t* Quod&c. 

, > -* 

* ,■ U » ••• . 


T>c- 
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Demmftr.i. t 

'I 0.4Z, decrementa ftntirqualia. 

3* h - | O. 24-rO#; mi. ;:i ^ | 

0.24: mz - 4 0.4. t > -,.0 4- • j • •' 
mi : zt -4- 4. v ; 

! O. 4ii — u. 


dcf.il.h 
fup.p 


*. W. 4 i -T — 4 . . ' . 

I O. 24 : 1 2 — f. Quod &c. ; w 

I - — ..— a , 


3 . 0.6ai: iti — in -+.tc — \> 

Demqnflr^j, . 


h. 

0, 341 -4 0.34 -4 0.4 -4- 4 * f 3» 
0.642 -* 0.64 7«- 0. 24 -+<2 1 2fj. 
0.642 : 2*3 -0.64-7*0. 24— 

f»p.p. 

0.64 I 3?2— 3*. 

0.24: if — 2 . . :r o.C. - - .i 

0.642 *. 2f3 — 3 « -4 fr 


Demonflr.i . — - , 

• 

0.43 , decrementa funtatqualia. . 

3 . fe. 

0 . 3 42 — 0. 3 4 -+ 0.4 m 3 . 

- 

0.642 — 0.64 —4 0.24.' 2|^ J * • ! . 


0,642 . im$ -+ 0,64. — 0.214. 

ief.xuh 

2 W 3 : 2 t 3 — 6ti A» • - *. ( 

fup.%. 

0 . 64 : 3*2 — 3 f. ^ 'A 

fup. p. 

0 # 2*; z*-**2. ; 

0.6 42 : 2*3 - - 3*2 -f f. Quod&C* 


*• *' V 

• 0 i 

• v • 




» . 


VS 


. • * n 

... , 

^ . 1 

' , i ... 

4. a 
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4. 0 .6 ar : tj — e. . ~ . 

Demonjlr.i. . * . * 

O.42 r , incrementa iunt aequalia. 

*• 0.24T -f 0.T -+ /; 0.42 -+ tu ’ > 

* 

0 . 1 24 r -+ 0 . 5 r -f 5 f .* 0.542 6ti. 

O.i lar : 0.6ai — 0 . 5 r -* 5 t 2 6t. 

f"P'1‘ 0.6ai: itj — jti -+ f. ; ' 

x. -« 0.5r-; 3*2 — 3*. - . .. ... . ... 

! O.liar: 2*3 — 2*. - ' : ' 

i 0.6 ar : — (, Quo d&c. 

. j >;*! 4 • !.**,.*♦-' r. ‘ . • *• 

* ' * r 'Demonjk. 2. v - - :• 

0.42r , efecrementa fune arqualia. 

0 . 24 r — 0,r:0.ai. • o. > 

0 . 124 r— 0.6r: 0.6ai. • ' ' : ' " 

O.liar: 0.6 at -+ 0.6r. ~ 
f*p. 3. 0.542 : 2*3 — t. * 
fttp.i. 0.6r: 3*» — jfc :r * - * 
i O.liar; zt ; — 2*. 

1 0.6 ar ; — r. Quod &c. 

— — u — 

5. 0.443 ; *4 — 2 t$ -+127 4 ; * r - •*: • 

Demonjbr .'- «. i . - . 

4 - O.443 -* 0.542 -f* O.44 Hk 0 * : **'*; 4 * ’ 

f"P-P- O.u: »* * •. •■/.i 

/*$>.*. • O.44 : 2 — 21. ' ••-•••• •t-*»» 

fup. 3. 0 . 542 ; it$ — 3*2 *+ r. 

“ “ O.443 

( 


Digitized by Google 


V 


4 * 

» 1 • 


KS/E»C V 

O.443 -* it 3 — tz :■ <4. ~ * 1 •' •’ - • ’ 

0.443 ; 14— 4/3 ~-*-m Qaod &cj- ; ; 

■- ■ 1 .. 1 . 1»-. i 




2. b . 


y»p> 4- 

«in. 

/*P5' 


6 . O.nair:- 'Demonft.i* 

0.4 3 r .-incrementa fune «qualia. 

0 .$atr -* 0.34r-»iO,rH-f.->0,43:'** < t^ '. 


r\ 
. _> 


.a 


O.lltnr -+ 0 . 1 24 T -* 0 . 4 r -+ 4 f .-0.443 -* qtj. 

0.144« wjwifc ;•!» • 

0.44:3 • <- 


; •• .1 ; . ' 0:1 znit-+\it 3*it2: 1 • 


3. b. 

Ji<f>. 4. 

fup.x,’- 

/*M- 


r-, 1 

0.1 iair ;f4~ f2.Quod&C. t ^ \P&nonfi. 2, 
O.air, decrementa funt;arqualia* - ^ j 

O.3 air — O.^ar^^Xtr ~Q.a3* : * ri.O j 
0.i2<*2r-~ O.liar 0.4*3«' F ^ ‘ 

0 .i 2 iui>+ii'*+ 2 tt .;i— N -* > 

•O^ihr. »(>— t-f'’ i -- ‘t* u: - 
(9.4^3 .^4 — zt$ -+t2. .1— i" 01 

. 0.i2*2r~^3 {4*- ! 


.i. ;\ 

- ‘A 


7. 0.30^4:5^5 — 1 5*4 ^ 

Demwfir. 


4. b. 

%■ 

f !, P- 5 • 


0. 5 44+!; 0:i .043 r+O. t o4i -vo. 5 4 -+Oi« -+ «: 1 5 . 
0,6^6^4stO. I304J -tKOjJ.iiorfl '~+Q.6qJ -4-0.’ i »» 
1 ..>+i2^atibf5-.rts.o 0.5orrt 3^4 ; -*-’^or. 

0. 12042:40(3 — 60f4-*2C$fi* 0 6.0 

/> » 

.M 


0. 1 2 043 * 3 Qg 4 M* 6 ©£3 *-?- 3 v ^ 1 




0. 1 2« 


4* 

j«f. f. 
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OAiumt — lz. r : r>' • 

• 1 i 

0.6 044 -+ 3 0*4 zctj -+ 24 : 1 Zt j 

C. 3 044 - 1 - 15 : 4 — 

&3 044:5/5 — 15*4-1-10*3--/. Qaod&c. 


8 . 


3. h. 


fup. 6. 

/*P- 4- 
J"P- 1 . 
fup.7. 


0 . 6 c 43 r: 315 ■■ - - 

Demonftr. 

O.a^r, decrementa funt «qualia. 

0. 443 r — 0.6 air -+ 0 .^*r — Oj : O.44. 

O.I20 43 r — O.i 80 42 r-+ 0 .i 2 o ar—O.^c n 

0 .$ 044. 

O.i8o42r:i5f4— ijrx. . ; 

O.l 2C4r: 20^3 — lor. • 1 
0.3 or: 15*2 i5f. . d- : . • 

0.3044:5*5 — 1 5*4^10/3 •***. ./• 

0.12043»- — 15*4-+ 20*3 — 5*15*5 — 15*4-1- 
1 or 3 — *. .. . - *j 

0. 1 2to*$r ; 5*5 — 1 0*3 -+4?. 

0.«Jo43r^3f5 J/ 3-+ar. Quod&c. 


S>. 


3. A. 


/4> 6 » 


O.Scairl :t% — 

Demon (Ir. 

0.ain> de crementa iiint aqualia. 

O.^alrz — O.S/trz-+Ojrz .\ 0 .z 43 r— 0 . 43 . 

0. 1 %o 4 Zr % 1 $ oan -+ Oj6cn : 0, 1 2 c 43 r -+- 

0.6 o43>. : • 

i 0 . 1 8 c 4 r 2 : 1 5/4 — 1 5 * 2 . 


0.6orii 
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fttp. 8 . 

/*M- 
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0.6 ori 220/3. — 30/2 --+ io/. 

0.1 2043+: 6/5.— 10/3 -+41. 

0.6043 : 1 j/4 — - 30/3-+ 1 5 rx. 

0.1804272 — 25/4-+ a 0/3 — i5f2-+ior;(ff^. 

— rj^a-+ 4 f. 

0 .l 8 o 42 ra : 6 t 5 — 6 /. 

0 . 3 041 T 2 ; 1 5 — r. Quod &C. 


..10. 0*1245 : — dfjH- 5/4— 12*. 

: liL* 0.6044+: 2t6~* 1 14 -+ 3 tz* J * 

12 . 0.6043+2 : /6 / 2 . • / . 

13. 0.4246 > 6 tT >— i { U 6 s * llt $ ' v 

1-4. 0.8445+ .-2/7— ^5-+ 7/ 3 — 2/. 

15. O.iioa+rzitty—jtjrtft. 1 •’ f. \ 

Id. 0.42 043 >3 : 317-+ 773 — 1 o/. 

17. O 2447 . 3 f8 — 1 2/7-1-14/6 — 7/4 -+2/2. 

18. CLi£&a&: Jt&-r 14/6-121/4—10/2. 

19. 0.16845 + 2 :/8 — 7/4-+6/1. 

20. 0.84044+3 : j/S-+7/4 — 10/2. 

21. 0.90.48:10/9 — 45/8-+60/7 — 42/5-1-20/3 

3 

12. 0.56047 + : 5/9 — 3Q/7-+63/5 — 50/3 +12/. 

2 3. 0.1 26046+2 .- 5/9— 63/5-+100/3 — 42/. 

-i! 24. 0.252945+3 15/9*^ 2.1/5 -t- Ii c/3 -+84/. 

25. 0.6 3 044+4 ; /9-+2 0/3 1 — 2 I f. 

26. 0.2049:2/10 — 10/9-+ 15/8 — 14/6 -* 10/4 

— 3/2. 

F 2 27.0.180 
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27. 0 .\$ oa%r : i . tio — 1 5*8^42*6'— 5 0*4 -+21*2. 

28. <2.3 6 oa-jrz :t\o — 21*6 «-5o.«4 — 30 tli - • ' - 

29. 0.84046^ ;n 0^7*6 --5 0*4-442*2. ' i 

30. O.ixJoaj^: fio-+2o/4— -21*2. - 

31 . 0.6 6 ai o ; drit^ 3 . 3 «o-i -5 5 f 9 — 66tj-+66t$ — 

3 3 f 3 -* 5 '* • • — 7 * 

3 0.66oayr : 6ti I-— 55*S>-h-I5>8*7— -3 3 C* 5-+2 3 lt S 

. —5 o/. „ — • 

53 * 0 . 99 od 8 r 2 .” 2 fi i — 56 * 7 -+ 220 * 5 '-i-z 3 : i* 3 -^7^. 

34. O.i 3 20471^3 :*n-m*7-^-i 1*0/5 -+198*3 — i£ou ■ 

35. O.23 io 4 < 5 r 4 .n 1 -1-5 5^5^-231*3 -+i'7$f. ii 

36. 02772457*5 :*x 1 — 22*5-+23 i*3 — -210*. •' 1 

Et in infinitum, eadem methodo fupra tradita , poteft 
demonftrari , qualiter acceptis totis, quseque mate eft 
ecqualis- * - ! 


T beor. 6. Prop. 6. 

D Emonftrare , qualiter acceptis lemitotis , quaque 
mafla cft xqualis . 

Meih. Demon jit. “ • ' - 

Oportet pradupponere theoremata demon fi rara in_. 
preTcedemi^fuacuittrqoe mate: propria : deinde totas re- 
loluere in femitotas > per def. 1 9 J?, 6f per H.p. n (equitur- 
*:?»-+#. ' • 

tl . - 


ty. 
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: tf ." l 

?4 :»? 4 -+ 4 w 3 • « 

f 5 :.*»•) -* .fpups-j CAp^-f 1 ojwa-^f w-f i/. ■. : . r :.C u.'. ) . 1 
t 6 :m 6 -+ 6 m , )-*i 5 7774-*- 2 07/73 -+I <)rni-+ 6 m-*u.~ -- 
tj * 7»f><$.Tt5 z imj -+ 3 577*4 -+ 3 -+ jm 

-+u. .■■ > 

f8 :w&H-8m7H-a8»j<>-i-5 6 a»$ -+ 707774-455/773^ 2 8/772’ 

-+8w->«. , . r • 

" ” f . \ » 1 * 

tp : mp -+ pm 8 -+ 5 5/777 -+ 84/775 -+ 1 2 5/«5 -+ 1 2'5 tt/4 -+ 
847» pm-H*. 

no : 777 1 o-+ 10/779-1-45 7778-u 2 077/7-+2 10/7754-2 5 2/775 
. . -1-2 I OW74>+ I 20J»3 H-45 W2-+ 1 ow-+«. ■ r ' 

111 : 7771 1 -+ 1 1/77104- 5 5 /779-+ 165 7778 -t- 3 307/77 -+ 
452/7754-452/775-4 3 3 077*44- 1557773 4-; 5 57772 _* 

— ‘ .1 im-tu, f . . / • ■ ^ ^ ! v' . ’ 

1 

Vnde j pro triginta fex theorematis propofi ds in pra:- 
cedenti,& demoriftrabilibus, alia triginta fex propone- 
mus, in pra'fcnti,demonft rabil/a , videlicet, ' : 

I. OMim. 

a. O.ia :mi 477*. -.> • 

3. 0.5*2 ; 2/7*3 4-3;»*-+ 777, - . 

4. 0 . 6 ar : /«3 4 3 7722427«. 

J. O.443 ; »74-+ 2777 3 -4/77 i , 

5. 0.1 242r; 777 4 4- 4/^3 ^5 /7724-2777. 

7* 0. 3 044 5/7/ 5 -+ I 5 7774-r I 07773 777. - ' 

8 * O.dotfjr; 37775 -* 1 57774 -* 25/773 ■* 157772 -* 

2777 , : ‘ . . . v 

r 1 9. 0, 
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9. 0. 3 o 0 ir 2 : m 5 -4- 5 7*4 1 om f 4 m. 

10. ( 9 . 1 245 ; 57*4— W2. i 

11. <9.<Jo44r;2wiS'-+iii»5 -4-ijf»4_ < .2oj(*jif j wi- V’ 

-*-■ 2w, ^ i r *t * * . * j « * ■ * m i* ' • . ' *. i 

» * 1 % 

12** O.60A]rzym6**.6mi -+1577*4-4.1077*3 -+14 mv 
-+4 m. 

13. 0.4*106 .-67*7-+ 217*6-«- 2 17*5 — 77» 3 -+tw. 

14. -+\4m6 -+3 57*5 -+3 5 77*4 -+77*3 . 
- . -*-Lymz.+- 2 

15. 0.2 10 447-2 . 27*7 -+.>14 7716 -*42 w5“-+7o?w4-+ 

r: . <53^3 -+-2JWT2 — 2»». . 1 . . . J . . 

1 6. 0.420.43 rj ; 37*7 -+ <2 it* 6 te 577*4 

-+ 1 1 27*3 -+847*2-+ $ 27». i; 

1-7» 0.2447 .' 3-7*8+ ia 7*7+ 147*6 — 77*4+27*2. 

1 8. 0.i 58<*5r;3w8H-24w7-+7ow5-+84>w5-+2 17*4 — 

1 9» 0.1 5845 r2 : 7*8 + 87*7+2877*6+567*5+6377*4+ 

287*3.-7+877*2 — 8iw. 

20. 0. 840447-3 ; 3^8^ 24W7-+ 84^5 -i- i<J8w5 h- 
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prsfenti procedere in infinitum, & demonftrarc , etianL* 
vlcra decimam bafim , qualiter acceptis fefquitotis , qus- 
que mafla eft squalis . V : . . 


Theor. S.Prop 8 . 

D Emonftrare, qualiter acceptis primi lateris fpecic- 
bus, qusque mafli cft squalis . , - _ , 

Meth. Demonftr, 

Sub hoc vno titulo , innumerabilia theoremata cenleri 
pollent , quorum vna communis eft methodis demon- 
ftrandi, per j. h. refoluendo maffas, in totas fibi squales; 
& per 4. h. refoluendo totas } in ipecics primi lateris libi 
squales . , r. - . 

Pro vlteriori methodi enarratione , proponemus vi- 
ginti quinque theoremata, vnum cum demonftratione, Si 
reliqua fine demonftratione : qus poliunt facile demon- 
ftrari, fecundum methodum affignatam . 
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pracfenti procedere in infinitam, & demoaftrare , cciartu 
vitra decimam bafim, qualiter acceptis fefquitotis.,qu;e- 
que inafla eft squalis . . ' ' , r 
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Theor. S.Prop &. 

D Emonftrare, qualiter acceptis primi lateris fpecic- 
bus, quarque mafli cft «qualis . 

Adeth. Dtmonftr. 

Sub hoc vno titulo , innumerabilia theoremata cenferi 
poflent y quorum vna communis eft methodis demon- 
ftrandi, per $.h. refoluendo maflfas, in totas fibi aequales; 
& per 4. h. refoluendo totas , in fpecies primi lateris libi 
«quales . , ■ ^ . - 1 • 

Pro vlreriori methodi enarratione , proponemus vi- 
ginti quinque theoremata» vnum cum demonftracjone, Sj 
reliqua fine dcmonftratione : quae poflunt facile demon- 
ftrari, fecundum methodum affignatara . 
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. : ' . - Demonjlr . > - • 

5 .fc. 0 . 6 od$r : 315 — 5*3 -*■**• 

O.5o43r^5^3 — »1:315. 

5 - 0.30427-2 :rj — t . 

0.3 0427-2 -*•! : t $ . 

1 0 .po 42 f»-+ 3 l : 3*5.- 
I 0 . 5 o 43 r - *‘ 5 f 3 — 2f;0.p04ar2 -+31. 

I, 0.50437--+ 513 :0.po427-2-* 5l. 

'( 0.12437- -+13:0.18427-2 “*i. Quod, &c. . ? 

5. O.545 -+3«5-nf2 .-0.3 0447- + 5*4. 

5 . 0 .ia 44 r-+f 4 : 0 . 2443 r 2 -*-/ 2 . 

7. 06 45-+ 3 15 -*- 41 3 ;0.3545r-^5f5-+f. 

8. 0.i2a}r-+t$-+t:0.3oa4.ri-+it3, 

p. O.i 844 n-Ff 3 .■ 0.2 443+3 -n. - 

I o. 0.6 aj -*3 tj '+ yt ^. :0.^2 a 6 r -+' jt 6^3 ti , 

1 x. 0 .i 245 r-+r 5 -+ 2 f 2 .-0.3 545 7-2-+ 3 /4. 

12. O.i845r2-+f4.-0. 3044r3-ff2. • ' 

13. 0.3C48-+1 5*8-+ 5 5*5 -*pi :0.8o47r-+4o/7-«-40f3. 

14. 0.50477--»- jip-+2 513 : 0.2 io45r2-*2 115 -+pi. •? 

15. 0 . 3045 r 2 -^ 2 f 5 ^ 3 i: 0 . 5045 r 3 -+ 5 f 3 

15 . O. 
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1 6. 0. 1 204Jr $-+ 1 ot$ .* Oi « 5 044*4.-+*$ -+ 9f. 

17. 0. 1 049-+ 5 19-+ 2 8 t 6 -f 1 2*2:0.9048^ 1 $*8'i+ 

1 8. 0 .tf o4#r-+ 5 r 8 -t-5 0*4 : 0.2 4047^-+ 2 8*$-»- 27*2. 

19 . O.Sfoajn-*-ytS-+iSt2:0.noa6r$-^ , i$t^. • * 

20. 0 .i 2045 r 3 -nof 4 : 0 .r 8 o 45 r 4 H-/ 5 -+ 9 fx . 

21. 0.tf4io-+3fio^4f7-f 24^ : O.£ 049 *t+ 10*9 

-+ JitJTJ ' £1 ■ . • -5 v.x •: — . .. r ■ * 

22. 0.6 o49r-+ 5*^90*$ -+25*: O.ij&aSrt -+ 36*7 

-►84*3 . - l • ; ’ 

23. O. 9 oa$rz-+ 9 tj-+y 7 t 3 :0.24O47r3-+4Of$-+2$r. 

24. O.iioajr3-+i ft5*-2$t:0.iioa(>r4-+tj-+$9t5. - 

25. 0. 3 046*4. 0,3645^ -+*$-+$*. . . 

Et alia huiufrnodi proponi poflfunt innumerabilia : qui • 
bds in fmgulis demonlfcrari poterit, qus , & qualiter acce- 
ptas totae, fpecies iu eadem baii vicinas , aliqualiter acce- 
ptas, arquales faciant . t : *• r . < a : - 1 



* Tbeor. ijo. Prspiio, + a f. 


D Emontharc } qu:e,& qualiter accepta: femitotas/pe- 
cics in eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas, 
asquales faciant. . 

Pro innumerabilibus theorematis huius tituli , viginti- 
quinque proponimus, & vnum dcmonftfamus , ad often- 
fionem methodi . * , ’•* •; • ' . • ; - c *. 

I. 0.242 -*m2-+rfr:0*4*ri ■*- * ’*■ - - **• 

H T>t- 
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| 0 . 64 % : t i , 'i 

“»* ;t. .'i 

4 . h. 1 Q. 6 ar :m$-+$ 

I 0..i x<r;i»*J-+tf»>2-+4 w * i ; .1 . . N . ’ ' 

" ] O. r lar — 6 mz — -4»» .* a»*$ » : • 

0.6ai—$m2 — m: 0 .H 4 r — 6 mi~ 4*». 

: 0 , 6*1 :O.I 2 Utr-r- 

0 . 242 : 0 . 447 - — wj — m. /J . 

0 .» 42 -+wZ'+?zf : 0 . 44 rQuo 4 -Scc* 1 (’ :< r- 

2. 0 .za$ -+mi-+im*-*m :Q. 64 *r< t : . 

3. O.644 -+$m^-+8tn$-+6mz-+m :0.i4 4 3 r * - *.» 

4 . 0.i%4$r~+mi-*3tn l ~* 1 M -'O.lStin.' . _ 

5. 0.5'45-h-jw 5^- 1 q^4-+- 1 of » ln -% m *: 0 .$ o4 ^ r-+nK 

6. 0.i%4tyr*m^+qwl-+^in%’*W'.0' l W3 r %* : ( 

7. 0.545-+3 w(J-H2W5-+i 5 w 4 ^ 4^3 : ^* 3 54 ’ 5 r ^, ; 

. . - - - - 

8. 0 . 1 245 r-+w 5 -+- 5 W 4 "*- 8 >» 3 -+ 4 W 2 : 0 . $ oa^rz . 

9. 0.1 84 ^ 2 ^m}j*$t»*r+ZW : 0 .%+ 4 $r$ . 

10. 0.6aj-*$my ^i^m6-*2irn^-+7M^.-t m: O.qzaSr 

1*710$-+ 3 m.* • v"’j 

11. 0.1 a 45 r.-»-j«£ -+ 5 /» 5 -+ 1 a«»4-*-&*»i : 0 .$^ 45 r|-+V 2 

-+ 2 » 2 . ‘ - 

12. 0 .i 845 r 2 -+w 4 -*- 4’»3 

13. O.3Q48 -*■ i$»a8 -+ 80*07 -4- 140*05 -+ 

10 W 14 9*0: 0.24047»- -4-70*04 -+40*03. 

14. 0 . 6 oajr -+ 5*07 -* 5 -*■ 840*5 ^ ^°”f 4 

" ' O.a 1 q* 6 i» 
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!*JO*j on6rz 1*«WJ *W -<*W3»S mzO.Cfn^r ; 

• '■ ^lwv 1 ' 1 -! !c j"- oim - ;- dinoUrr.U 3 «.' . VJL 

0.i2O45r$ -+20W2-+I 0.l5Qtf4r4-*f»iJ\ 

-*5*4. - r -7^ 777 j.* •./.•: “ 

17. 0. 1049-3-5^^50^ 

, ny«2.*Q.po48r«44^^5 -f j OW4"* 1 3^* ■ 

18. 0.5o48r-3-$w8-4-4©»»7 «♦ ii ± tn * 

1 8w : 0.24o«7^- + 20W4-3- 8om$ -*■ "jrm» 

19. 0.9oajri -♦ im6 *fr 42^5 -* 8ow»4 “* 4 ° : 

0.2 104^3^-27»» a -^2*». c‘ ,s; i ’* 

20. ai2 04(?r3-4-2Owj -t. 

- ¥ m6 -+6W) -+5 w 4 * ~ » ‘•V • ^ J v ! 

21. 0.*4i 0-+3 

.+ 24^3 5 W - 

a a. 0. 049^ l 44 *f 7 H-itf 8 ite^ 72 Wi 

h- 1 6 m A :bd^<!>d%rt-±l 4 *t 54 -m^o« 4 h- 24^3. 
a$. 0. 9 o48ri I2^J^ 8o»4 t+ 

«1 0.24.04773^3^^**^ - <■ *“ < - : ' ' ■ 

24. O.I2047r5VM^4^7^l^ I ^*« aa, ° 4 ^ 

- \ '* c C ■■• v i : ' <- ' : '-'-' 1 ‘ ' 

25. 0.304<Jr4-+8w2-+8m ;0.3tf45r5-+w5 

-*- 4 Wj;\ r ; * ! *° •* 

k Et omtvinb i^ij^ibW bttfi (pwofetabulx, peponi, 

t _ A I ..nrn/l /1H>» fo nnnlirpr *reentae femitotc* 


. •; 


Digitized by Google 



D 


7. h. 


60 E L E M E N T V M 

. . Ther. 1 f .Prop. 1 ^ . r. 

Emonftraip, qu$ , 24 qualiter aepepta: i$fquicotac, 

T fpccies in eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas, 
xquales faciant.!, j i,- rw.. 

Sub hoc titulo vigintiquinque proponimus theore- 
mata, ex quibus vnunx dcmonilramus, ad oftenfioncrru 
methodi.. — t h - i j _ 

»t ; 3 f * ■>- < ,« *• ,f . /, 

. f ^ 7 ' .. ^ •*» ''^1 J , 'k m t / » •• 

7 * b ‘ I 0.542 : 273 — 9 f 2 .-*f 34— 5 . , 

0 l 6 az-+iqi-+ 6 : 2^3 — 5^2-* 134. - ~. 

0 . 54 r .^3 — 3 ^ 2 -*-a^ 

On a^; 2^3 e ; , : 2 1 , : ^ . 

O.i 2<*r-+^yr a|3 rr 
0 . 542 -+ 3422*51: O, j 24 r-+ $>4. 

0.2di~+4j2-+z :0*44r-+ 34. Quod&c. , . 

245 -+ 4 J^ 54 .l 0 . 542 r-+ 4 ^ 2 -f 2 . r . . . . v 
3 . 0.544^ 3 44-*- 3 04* i* 5 . : 0.2443^ 1 543 -+ 2 3 4. 

■ 4. O.i 243 r**43 -+2 4 i.O.i 842*2-+ 342 r t ^ 

5* O.545 -1-3 45 -+5043-+ 314 .0.3 0441--+ 2 044 -+ 5842 

“• *+^, ‘ \ .1 . r f\ 

5 . 0 . 1 244/^4-+ 542: 0.2443* 2h-4^3-m^. 

7 * 0.545-*3^5h-7J^4-+P3^2 -+ 6 ;Q.36a$r-+ 1445 

- r . . : : i.-. *. . , , 

** O.i 245 r-t^5-+ 843 ; O.3 04472-+ 5 ^4-^442 . 

O.i 844*2^43 -+24: 0,2443*3 Hhi 4^. 

/ ! : 10, 0. 


s - 

. [ 


. > V 

% 

.2. o. 
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10. 0 . 6 A"]-* 377 -+ 10575^ 21773 -4.417 • 0 .^i* 6 r 

~+ 2 8 75-+ 2 o 3 74 -+ 1 2 97 2 -* 6 . 

1 1. 0 . lta 6 r -+ 75 -+ 1274-+ 2 q : 0 .$ 6 afri -4*^77 -+ 873 

-4-72. ».•*' * •> * 

12. <9.i845r2n*74-«-57* ; 0. 3 o^4r 3 -+473 -+ 27. 

13. O.3 048-+ 1 578 -+70075-+! I7074 -+82072 -4- 30 ; 

O . i ^ o *-] r ~+ l 6 ocp -*. 1^2475 -4-1 72C73-H3 17. 

14. C?.5o47r-»-577-*-8475 -+3072 :0.2io45ri-+3 575 

** 4 ' 7 0 ^ 4~ + 1 c 7 3 -* 47 » • ' 

15 . 0.9045r2-+575-t4573:0.i8o45r3-+3074-+i572 

-*<s?. . • i 

15. (9.no45r3 -+5 74 -4. 157:0. 1.5 0441*4 -+7 5 -+2072. 
*7- 0 . 1 o 49^+ 5 79 -+ 3 0077 -+ 1 3 o 275 -+.8 2 073 -+.93 7; 

, 0.9©48r -+ .5078 -+81275 -+ 129074 ^+ 34^72 

—+ IO» »'.!..!» . 1 * 

18. 0.5o48r-+ 578 _+ 1 1275 -+ 8073 .* O. 24047^ 
-+4077-+ ii 275 -+ 2 074 .+772^+1 87. . - . s . 

19» 0.180474*2-+ 1475 -+ 10574-+ 447- O.42 045r3 
-* 8475 -+ 8073 -* 5472. 

ao. O.i 2 045r3-+575,-+ 3572; 0.1 80451*4-+ 75 -+574 
-+2073-+157, • ;.v "V v 

ai. 0.541*© -+ 3710 •+ 22578-+ 130275 ~+ 123074 
-+2 797»-+5.0,5o45>r^4079-+ 59577^+ 154875. 
22. 0.5o49r-+579-+i4477-+i8o74-+i57; 0.270484*2 

-+^578-+i5875+3575-+2473-+7272» 

23.0.90484*2 -* 877-4-12875 -+5 172. ^27:0.24047»* 3 
-♦ 5 575 ** 8074-* f 3^*4 

fi *< 24. 0» 
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O^l 1 0471-3 -+jq6r*76f} : 0.2 1 aa6r+ -4 
4074-u 272-1-247. , ; • . 

25. Otj oa6r4~* 5?4^ 8f Sejti 

Poflunt harc , & alia huiufmodi, fub hoc titulo demon- 
ftrari, in infinitum, iuxta traditam methodum : vt omnin6 
pateat , qua* , & qualiter accepta (cfquitota? , fpecies in, 
eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas squales faciant. 

'N < . 

Tbeor. I 2 . Prop. 12. 

D Emonftrare, qus,& qualiter accepta primi late- 
ris fpecics,binasquafquc fpecies in eadem bafi vi- 
cinas, aliqualiter acceptas, squales faciant. 

. ■ r Sub hoc etiam titufo , vigintiquinque proponimus 
theoremata, cx quibus vnura demonftrafnuS , ad often- 
fionem methodi. 

1, O*t-+O.a : 0.2 ar. • Demonftratum eft in 8. h. 

2. 0.2ai^0*$a2-+0,a:0.6air. Demonftr. ibidem. 

13. O.a^0.ia^-+O.4i :0.<^a^r, Demonftr. ibidem. 
4. 0.443 r-+ <9.4 2-+ 0.4.0. 642^. 

i.; •■=-, •? : v ?*k i - c 'Demonftr;, <.v . 

8 * 0.443 r:0.aq.-r0.ia$-+0.<ti. : 

'O.qaf : Ota^D.ldy 

• i 8* 0.6d2ri :Oj>4^Q.i 43 -+0.ia2~+0a. 1 

x ’ > x Jo. 443 r-+O. 4 ia'+ 0 .rf: 0 .<? 42 r 2 , Quod&c. **- s 
5 • 0 . 6 a 5 -j- 0. 1 5 i 3 • 0. 3 044^0.4*. 

i ‘ OxS44^K9^43 -+0.3 A*-+eJ: O. i 243+2, 0 • Z S 

7. 0 , 24 <>-fO. 545 -f 0.544 +- 

i - 8. O. 
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8. aiA4$r-^a.5 44.^0.1043 -+04*1 : 0.5 644/2 

0 . 4 . .... ?.'!»*•> . 0 - 

p. 0.3044^2-40.845 -* 0.542.0.4043/3 -+O.J4. 

10. 0.547 -4-0.2 145 -♦ 0.*I45 -+ 0.4:0.4145/ 

-+ O.743. ‘ . : • : . 

1 1. O.1 245/ -+0.545 ^«.0.1 J44-4-0 .843 .‘ O.3 5*5/2 

-+ O.342 0 . 14 . .';: i 

12. 0-945r2-«-0.243 -+0.342_fO^I .'0.1544/3. 

13. 0,348-^0.1247 -* Q . i ^ a 6 -* O.242; 0.2447/ 

-f. f *- O.744. 

14. O. I 247 / •+ 0.745 *+: 0 . 2 145 -* O. I 444 0 . 4 ; 

0.4245/1 --fc 0.743.^ 0^42. 

15. 0.545r2-+0.244-4-0.443 -+ O.42 ; 0.1245/3 

■ -*Oa i.' ::h 

15 . Q.* 445 /3 -»0.442 -$0.54.; O.3 044/4-* 0,44 


-+0.243. :• = 

17. 0.1049 -* O.4548 -»0.5047-+ 0.2 043 :0.9048r 
-»0.4245 -+0.34. 

,18. Q. 3 Q 48 /-+ 0 .io 47 -+ 0 . 7 o 45 -f 0.5 545 -*■ 0. 1 o 4 *-+ 
O.94 :0.i 2047/2-+O.3 544-+O.4043„ 
ip. 0.9047/» -+ 0.4245 -fc: 0.1 0544 -* O.4043; 

O» I 045/3 -+O.* 0 * 2 -» 0 .> * 4 . 

2 0. O. I 3045 r 3 -+0. »043 - 1 - 0 . 4541 H- 0 . 154 ? 

O.i 8045/4-4-0.545-1-0.1544. 1 

aiv 0»»4i q- 4 -O.i 049-4*0. 1 548-4- 0. 1 044 •’ 0.io4pr-4- 
,0.1445-4-0.342. 

22. O.»o4p/-+ 0.15*8-* O.5047+ 0*5 5*5 -+ 0. a o43 

i,:v' + 0.2^4»: 
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'+0.1442 : 0 ipoa 8 n-* 0 . 4 .taf-* 0 .<foa^.-h 0 ^ja. 
aj. 0 .$Qa8rz-tO,^6ag^0.l68a^ -*■ O.80444.O.274; 

CO,z 4 -c^ 3 -+ 0 .l 2 oas-+ 0 . 6 i 42 .+ - >' *•■ 

24. 0 . I 2 P 47 rj H-O.4044-+O. ri5«J ~fO. 1242 -■ 

0 . 2 io 46 r 4 H-O. 7 <i 5 -+O. 2 i 45 -+ 0 . 494 ,. . - - 
»;5* A3.c<j^r4-t 0.842H-0J 34.-,0.jtf45rj-<. O.fAd. :: 
-+ 0 .IO 4 J. i:.’’ ,.. " .O ■» • 

Et alia deinceps proponi poflunt, &demotlftrafi: & 
vniuerfaliter poffibile eftdemonftrare, qua:, & qualiter ac- 
cepts primi lateris fpecics , binas quafque fpecies, in ea- 
dem bafi vicinas , aliqualiter acceptas, atqualcs faciant . ; : 

— - ■ , r r. I ■ , , . , ■ -- - ■ - 

; . 7 - •. .. . T.htor. l^.Frop. 1 5...J • Ct „/ \ 

I N tabula fubquadratrice cuiufque numcri,& inf qualibet 
, baf) >duhquadrarrices,’& atque prdinata tota, tetani, 
componunt, vnitate plus ordinatam. 

\l'~ 05.O. •y.fffpetk.-.*: :) .-{ 

In tabula fubquadratrice , iu fecunda bafi , fintfubqua- 
. dratrices 0.42,0.243 ,Qjz ; litque tota fecunda, <2 3 tota 
tertia > r*c *..« .* .* v r ; : ■".:*) .O ? - O 

•. h .-JRico 4- i O .<;• I 

.: :T>emonJh\ .■■ ■ ■ i ' s 


def. 6 ,p 
»• f. 


pf£: n $ rj. O 
«> t~~u:.nm — * 2 « 


» »• 


- K ■ Ergo tj>^^:>cftetotics 72 / qaotiescft t-~ #;ideft, 
quoties relinquitur ipfe numerus r, vnitate dempta. Sed 
* -cyudque numeri tot luut afefciffionca > quotus iple rclin- 
• r quitur, 
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quitur, vnitate dempta: nam binari/ , vna tantum dlab- 
fciflio, qua vnitas abfcinditur; ternarij,dua?, quibus vnitas, 
& binarius abfcinduntur $ &lic deinceps: ergo f$ — tz , 
cft toties tz , quot funt ipfius t abfcifliones . 

Pro lingulis autem abfciffiombus. 
az -+ zar-+rz:tz. 

Ergo pro omnibus. 

• 0.ai-^0.zar-+0.rz :t$ — tz. C • ^ *. 

Ergo communiter addendo f2. 
0 , 42 -+ 0 . 2 <ir-+- 0 ^i-rr 2 ;f 5 . Quod&c. 

Quare &c. 


Theorema 1 4 . Prop. 14 . 

T Ota quaelibet, ell aequalis quadratrici , in primo la- 
tere, in bali proxime minus ordinjta iacenti , vnu 
cum alijs malTis , in primo latere , in balibus inferioribus, 
& vertice, acceptis aliqualiter, & vnitate. 

Hypcih. 

Eflotora tertia t $ . 

Dico t$ , dk aequalem quadratrici in primo latere , in 
fecunda bali , vna cum aiijs, &c. 

, ; Uemonjh\ . • • • 

4 * b. . o.$a%, vna cum alijs, &c. 
iefti.p. 42 e(l in p limo latere inlecunda bafttabu!a;pro- 
poitiona>ium. 

*/•' l -P I 42 cll ibidem in tabula nominum . 
dcf-9.z. j o.az cit ibidem in tabula Ipcciofa. 

. I O.az, 
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4 efX\.x. 0.4i eft ibidem in tabula fubquadratrice . 
O.iai cft ibidem in tabula quadratricc. 
ti eft apqualis quadratrici,in primo latere, in fe- 
cunda bafi , vna cum alijs, &c. Quod &c. 
Quare &c. 


Theorema i 5 . Prop. 1 5. 

Q Vxlibct fubquadratrix, in primo latere , vna curru 
tota a?que ordinata, atque fua bafis, eft arqualis fub- 
quadratrici,in fecundo latere, in fua bali iacenti, 
vna cum maflis, in fecundo latere, in bafibus inferioribus, 
acceptis aliqualiter, & tota . 

Hypoth. 

Efto fubquadratrix O.43 , in primo latere, in tertia bafi. 
Dico 0 .ai » vn£ curn tora tercia > aqualem efle fub- 
quadratrici , in fecundo latere , in tertia bafi iacenti , vn£o 
cum alijs , &c. 

Pr<epar, 

Affumatur fpecies, in fecundo latere, in quarta bafi, fe- 
cunda,&quartultima, 0 .a$r. 

T>emonjbr. 

O.air incrementa funt gqualia . 

2. h. 0 .a$ , vna cum &c: O.sair, vna cum alijs &c. 

7. p. air eft fecunda in tertia bafi tabula: proportio- 
nalium . 

def.n.p. $ 42 r eft ibidem in tabula nominum . - 
dcf.iux. 0.3 air eft ibidem in tabula fubquadratrice. 

O.43 » 
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! 0.a$ ,vna &c.eft arqualis fubquadratrici, in fe- 
cundo latere , in tertiabafi , vna cum alijs, &c. 
| Qijpd&c. 

Quare &c. ! ; . . ; ‘ * • 


Tbeor. 1 6.Prop. 1 6 . 

S I aliquot quantitatum , fecunda ad tertiam, fuerit ficut 
prima cum vlcima ad fecundam dempta vltima *8C 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vltima ad fecun- 
dam dempta dupla vltima; & quarta ad quintam ficut pri- 
ma cum tripla vltima ad fecundam dempta tripla vltima* 
& fic deinceps vfque ad vlrimam : erit prima cum fecunda 
ad fecundam cum tertia, ficut prima cum vltima ad fecun- , 
dam;& fecunda cum tertia ad tertiam cum quarta , ficut 
prima cum dupla vltima ad fecundam dempta vltima* & 
tertia cum quarta ad quartam cum quinta* ficut priau, 
cum tripla vltima ad fecundam dempta dupla vltima* & 
fic deinceps. 

Bfypotb. 

Sint aliquot quantitates a, b, c> d , e . 
b$cz*-+eib—~e. 
f ;d:4-+2**i>— te. .* v 
d>e 

Dico 4-4; *b~+c: a-+ej b. 

Demonjk, 

byj>oth. |**-*e, b~ei b', c, . 

j conuertendo , componendo, St permutando. 

I 2 4-+* 
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p - f b-+c\ a-+e\ b. Quod&c. 

Dico b-+c$ x-+d: 4h- ze; b — e.,.. 

Demonjlr. : ... , ; 

hypoth. b; c: a-+e; b — e. 

%:p. b-+cy c: a-+b'y b-~e, - 

hypoth . c 5 i/ • 4'^ 2 ^ j b mm *“ 2 ^ • 

x.p' c> c-+d: a-uey a-*b. 

p. p. b-+c‘y c-id: a-tie j b — 2<r. Quod&c, 

Dicof-*^, d-+ti a^3e$ b-~ ze. 

■ i Demonjlr. 

bypoth. c\ d: a-+le$ b~~ze. 

2 .p. c~*dj d: a-+b'> b— te. 
hypoth. d j *: '4-*3*$ £ — 
a. f, s dj d-*e: a~*$e' y a-+b. 

p.p. c-+d} d-+e: a-+$e> b~~ ze. Quod&c. 

Quare Stc. 



Theor. ij.Prop. 17. 

S I aliquot quantitatum, fecunda ad tertiam fueri^deut 
prima cum vlcima ad fecundam dempta vlrima f& 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vltima ad fecun- 
dam dempta dupla vltima j &fic deinceps vfque ad vlti- 
mam-.fuerit autem &prima aqualis vltima?: erunt totideui 
quantitates&vna amplius, prima feorlim, prima cum fe- 
cunda, fecunda cum tertia, tertia cum quarta ,S i deinceps 
bine aggregata?, & demum fcorfim vltima $ quarum fe- 
cunda ad tertiam, eft vt prima cuna vltuna ad fecundam 

dempta 
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dempta vltima ; St tertia ad quartam , vt prima cum dupla 
vlcima ad fecundam dempta dupla vltima ; St fic deinceps 
vfqucadvltimam. 


frypoth. 

Sint tres quantitates a f b } c, quarum 
b$ cia^cjb — c. ■ 


Dico quatuor quantitates efle a,a-*b,b-+c, c > quarum 
A~+bj b-+c i a-*-c j a-*-b — c. 


- , Demcnfbr. 

\ 6 .h. 

bypoth. a • c » 

a-+b—c : b. 

a~*-b',b-*-c: a~*-c^a-*-b — c. Quod &c. 
T)\cob-*-c',c:a-+ 2 c' i a-+b — 2c. 
hypotb. J b jc :A~+c j b — • c. 

**P> b-+c , J c:a-+byb'~c. 

bpotb. b-t C: a-+b. • 

, c:b—c « 

* icib, 
a-+ 2 c : a-+b. 
a-4-b — ic :b-*~c. 


| b+c 5 c:4-ne-,a-*b — ac. Quod StC. 
Quare &c. 



Tbte f. 
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^ : Thcr. i S.Prop. 1 8. • . . .... 

I N vnaquaquc bafi tabulae muItiplicium,prior qqantitas 
ad poftcriorem vicinam , eft vt ordo prioris a pfimsu/ 
ad ordinem pofterioris ab vltima. 

‘ Demcnfb \ 

Quoniam in fecunda bafi tabulae multiplicium, 
funt tres quantitates, quarum fecunda ad tertiam, 
eft vt piima cum tertia ad fecundam dempta ter- 
j<f. o.p j tia; & prima eft aqualis tertiac;& in tertia bafi, funt 
j ordinata: quatuor quantitates ex fecunda bafi de- 
fumptae, prima feorfim, prima & fecunda, fecun- 
1 7. h. ] da & tertia, & tertia feorfim : ergo etiam in tertia^ 
bafi, fecunda quatitas ad tertiam, eft vt prima cum 
quarta ad fecundam dempta quarta tertia ad 
quartam, efi vt prima cum dupla-quarta,ad fecun- 
dam dempta dupla quarta : &fic deinceps often- 
detur in fingulis bafibus. 

Eft autem in vnaqnaque bafi tabula multipli- 
dcf.wjp I cium, prima quantitas vnitas,& vltima vnitas:& 
<tcf.p.p. J fecunda quantiras efi ordo bafis , idemque ordo' 
ipfius quantitatis ab vltima . Ergo in quarta bafi, 
prima quantitas, quae eft quintultima,ad fecudam, 
qua: eft quartultima , eft vt vnifas ad quaternariu : 
fecunda erqo ad triultimam,eft vt binarius ad ter- 
narium ; tertia ad pcnultimam , vt ternarius ad bi- 
narium ; quarta ad vltimam, vt quaternarius ad v- 
nitatem. Similiter oftenderur in fiijgulis hafibus. ~ 
TQuare Scc. Tbeor, 
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7i 


Tbeor.19.Prop.19 . 

P Roportionalium, & multiplicium tabulis congruenti- 
bus , quaeque proportionalis , habet numeros deno- 
minatores , reciproce proportionales , vt in fuis cornibus 
multiplices. 

Demonftr. 

Proportionalium alfiimaturbitcrtia, cuius denomina- 
7 . p. tores binarius, & ternarius . Eft autem biccrria in 
quinta bali quarta tritultima : cuius cornua funt in 
quarta bali, alterum in quarto, alteru n in tritulti- 
mo latere: ideft alterum cornu eft , in quarta bali, 
def.pf. quarta quantitasjalterum, tritultima. Sed in quar- 
ta bafi , quarta eft penultima , St tritultima eft ter- 
18 . h. tia : St in tabula multiplicium, tertia ad penultima, 
eft vt ternarius ad binarium: ergo cumbitertis 
denominatores fint, prior binarius, St pofterior 
ternarius j eiufdem in cornibus multiplices reci- 
proce funt proportionales, prior ad poftenorem, 
vt ternarius ad binarium. Quod &c. 

Quare &c. 


Tbeor. 20 .Prop. 20 . 

I N tabula fpederum,in eaJem bali, vicina* Ipccies, mul- 
tiplicata? per numeros fuorum ordinum, prioris i pri- 
ma, & pofterioris ab vltima, funt squales, additis tamen-, 
vrrimque madis, in inferioris ordinis baftbns , di in earum- 

dem 



Digitized by Google 



7 t ELEMENTVM 

dcrn lateribus , verfus tabula: verticem diuergentibus , ali- 
qualiter acceptis, atque totis minus ordinatis, quam fit ip- 
ia bafis. • *. 

Hypoth. 

Sint fpecies in quinta bafi, fecunda quintultima, & 
tertia quartultima. 

Dico duplam fecundam quintultimam,a»qualem efle 
quadruplae tertiae quartultima: , additis tamen vtrimque^ 

alijs &c. 

Prxpar. 

» Aflumatur, in fexta bafi, fpecies tertia quintul- 

P’ ! tima, cuius denominatores numeri, quaterna- 
1 riu$,& binarius. 


t. h. 


' Dtmonjb , 

Tertia: & quintultima fpeciei aqualia fiint incrementa: 
alterum ex mallis compofitutn in tertio latcro, 
multiplicatis per numeros quarta: bafis multipli- 
cium , quaternarium , & reliquos ; quarum vna eft 
in quinta bafi quartultima, per quaternarium mul- 
riplicara : alterum cx mallis in quintultimo latere, 
multiplicatis per numeros fecunda:, hafis multi- 
plicium , nempe binarium ; quarum vna cft , iiu 
quinta bafi, fecunda ,. multiplicata per binarium:&J 
reliqua: malle , in viroque incremento, funt infe- 
riores, Sc demum tota: inferiores, quam quinra^. 
Ergo dupla fecundaquintultima,eli a:quajisqi|a- 

dru- 


2. b. 
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isf cvNDywa 

drup]x tertia* quartultiro£,addiiis vtrimque alijs&c. 
Qued&c. .'-v, r rj _!cnMoinv/«ftr .0 | .ict 
;::Qu arcdcc... ; ^ ,o. {-'--2'iicf. mur/ q.^.oi 

i , » . ■ i (> . -tjJ ,, 


T**r-r~ ~ 


ir.it 


-1 *<J 


;. ' : . v < Theon. z i.Prop. 1 1 ."/ «if * ? .0 

I N tabula fubquadraticum,in eadem bafi, filbquadratri- 
Cf? vjeitne, funr «quales, addicis tanw vcrkrtqittftbaf- 

(is , in inferioris ordinis bafibus, & in earumdem lateribus, 
verfus tabula: verticem diuergencibusvaiiqualicer acceptis, 
atque totis, minus ordinatis, quamfit ipfabafis . Similiter 
& vicina quadratrices funt aquales, additis tamen&c. 

\ . ■ . 'VH-i fypoth.'. 

Sint fubquadratrices, in quinta bafi , vicina: , produ&a* 
ex fecunda quintulrima fpecic per fecundum qiiintultK 
mum multiplicem, &produ3a ex tertia quartukima fpo- 
Cie , per .ternum quanuknnum mulnplicem-j-^^r, & 
O.ioa^n . . i s A\ \ 

Dico D.ja+r ^ additis &a O r oa$n> additisfStc/^N 

• y.r.Pttpar.-'-: • 

A Humatur, inffcxta bf* fi, fpeeies f®f^*qUintulfima,cu. 

1 ius dtnominator6^piatirnarius > & binarius^em- 
pe O. a+n : quibufc tfm rcciprocfcpr o- 

poftidnafcr ^'fOf^molti^ices*,?n eiufecnij fp^dd 
**>». j cornibus iacenrcsj jad i o.Fiar itaque,’^ 2 ad j, 
J ita Q.iaqr, vuasumaljs&fc. ad^^Vpacum 
I ali;* &cjtbni wi4ad ^^m^^a? VM cuftL, 
-- 1 alijs&c ad 0a<w^s^v44cu6va)»/s«rc. 1 { 

K Dcmonjbr. 


If.h. 

:r:osi 


wil 
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- ; -i-v*- i Dcmovflr. i!-.; r.'r .t «r ? »; 

»0. &. [0.2 441-, vna cum alijs Scc:0. 44 3 r 2 , vna cu ali/s - Siti 
* O.iaqr* vnacum alijs&cj 0. 4' t 3 ri >*vria cuni&c: 
0 . j <<4r , vna cum Scc; O , 1 oajtv. t vna cum S£C* 
0 . 5 44»-, vna cum &c:0. 1 oa jr 2 , vna cum &c. 


JM 


*‘1L> 


m \lp;j; 


UC- 


...... Quod &c. _ 1 ,_. .... 

iciPjCf (?• £944r>vnacumS^:&.<s'au*3r2,vna-cum &c* 

{ r idmu! r vbir.uiiorri tj^r^pan^ aiiiibioaiicji-.r,;: n' , u: 

O. j 44 r , vna cum &c. & & 1 o a jrj& , vna cu m &c. 
? . rJffcxtapliccttir» &iiaot.0jQ44x*.vnacum&c. 5i 

o? &cjiui «aarui/bfeup xntoiv : 

Demonftr. 


,vn. 

‘Hiiirni 


!W*a. 

**• 

Quare &c. 


5 / 1 ! 


0. 5 447% vna &cr 0 . 1 045 r 2 , vna Stc, , 

O 3.0447-. vna &c; 0.6oasr2,vni$cc, Quod Stc* 

.vj tfcub oiq ( momhiilum mum 

i ' I 

1 "• -i- '- 1 ' 1 

, Tbeor. 12, Prop. 22 . , i 1 ? " 1 .0 

Q Vadibet quadracrix , elfc aqualis totae vnirate plus 
ordrnatx, demptis, additifque aliqualiter acceptis 
-fn t °ds a non pJu$ or4iuaris,quAm fic ciusbafis. A 

Dtmptifirv . • , 1 

-r. Patet indu&ione perj.hl v f »,; 

M»*. V ‘ ' " ~ *'* 


<1 

r 

>f.b. 


j* . 

. \ 


.0,31 


f<: : • Deinde fic . Qualibet quadratrix,eft tequafis 
quadratrici , fibi in eadem bafi vicina? , additis v- 
trjmque alijs inferiorum balium lpeciebus,aliqua- 
_ Jjter acceptis, &: toti$„ Etquadratrix vicina, alte- 
| nyipitwt «qualis, addicis veriraque alijs infe- • 
a rio- 
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14. 4 

-oooy 

jHf. 


5’ h ’ 

-sirui: 


$ E C V N D V M. ~ ftr. 

riorum bafium fpeeiebus, & totis: & demum pri- 
ma: quadratrici eiu filem bafis : &primaquadra- 
trix yna cum alijs pruni lateris quadratricibus in- 
feriorum bafium, &vnitate,cft «qualis cot«,vni- 
tate plus ordinata, quam fit ipfa bafis. Similiter 
alite inferiorum bafium fpecics , alijs fpeciebus, Si 
demum totis , funt «quales.» non plus ordinans, 
quam fit bafis quadratricis primo fumptar.Quarc 
demum quadratrixprimoiumpta, cft «qualis 
t« vnitate plus ordinat«,quam fit eius balis, dem- 
ptis, addirifquc aliqualter acceptis totis, non plus 
ordinatis, qudmfireiusbafis. t j b l oP/J 




I 


T hm K ., P?op. m < * > s o c 
N tabula multiplicium, fuinma aumerprumcuiufquo 
balis, cd tota potedas biqarij, quotus dt ordo baiis^.v 

Dewonjiw 

Nam in tabula proportiondium,fi rationalis, 3 t radices 1 
dtf.Sp. fuerint «quales inter fc: etiam -relique omnes * 
quantitates , fit rationali» & radiuibus., fit ad inui- 
cem «quales erunt .quia ratio «qualitatis^quan- 
tumlibet multiplicata, &/eeuip ipfa corapofita, 

| femper dl «qualitas. Quanid», rationalis, &radi- 
j ccs fuerint vnirates: pnuHSproportkmalcsfrunt 
4cf\up. \ vnitates . ci it que tabula n oimnuor* eadem, qua? 
dtf, 1 9.p i tabula multiplicium : qu?q vnitasnQn multiplicat 
' ct cuiufque baus nonalium fumma>esdcm erit» 

K 2 qu« 
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qua* fumma eiufdem bafi? multiplicium . Sedcu- 
iufque bafis nominum fumm ie.fi potcftas aggre- 
gati radicum, squeordinata cum bafi . Ergo cu- 
iulque bafis multiplicium fumma, eft poteftas ag- 
gregati vnitatum , ideft binari/ , aqueordinar*, 
cumbafi. •'Xv--: r,.:’ ■ 

* A 


i -i- i : .- a.i . f 'i . Ti Mi i . i 


: t;-»P •' i •/{!?« <•' Ttoor. iq. totp: 44 * * 1 • ■ 

F Oteftas btnarij mukiplicata per Tuum ordinis nume- 
rum, minoreft ajqueordinata poteftate ternarij . 
i ’ 0 j >■ 't >uut fypoth.' ’ 

Edo binarius b t -ternarius t. Confiat b y minorem* 
cfle, quam r-<— * — —* •—*«— — — ■ — — --- 

Dico tbz , minorem efle, quam fi’. 

363 3 minorem , quam ut. u 1 . ..'i/ - 
4 ^ 4 > minorem quit» t'4 Et deinceps 

"Demonfir. 


v* -* j . •« 


• m 

y. 


def&rf» 
&%i pu 
aj. 7# : 


. 1 . . 


hypotb. ; 


bypeth. 


f, b: tiftb : r£j ^2- ti—tb> tb-^b ii 
1 1 by funt numeri inter fc primi . 
r » funt minimi in fita ratione. 
tz—tb,\ rton eft minor, quam f. ■ 

{ tb—bz, noneft minor, quam b. 
t2 — bz , 'non eft minor qudm t-*b. 
b, eft minor, quam t. 
zb t eft minor, quam t-+b. 
zbi eft minor, quam t» ~bz . 

», eft b. - : >" t . 


Z b. 
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fup. 
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,S E C V N D V M. t 

eft bi • . .. i • ; 

£2, cft minor, quara^z*^!*; r. 1 { . 

2^2, cft minor,, quam /2 . Qiiod&c. 

•1^2' j udft y${\r.s . •; ;; J}. t :. ? j;t ; :. f : •* ' ' 

h > ‘eft* minor, qu&m 02* * 1: 

3^3.,. eft minor, quam ’ $ti l j 

3 t&i cft rf y . 0 .b j a : . r: <:.o cjii 
;i $h > eft minor, ^quilm r$ . Quod&c. 

3^4 > eft minor, quam arj . » > 

I £3 , cft minor , quam a. .vi. . . . 

^yf ot h | £».eft minor, quam r. . - - 

£4 , eft minor , quam, rj . . 

4^4* eft minor, quam 3*3 . . p r> ’ ' 

3/3^ cft /4»-, ( . •••_ ■:»' ■ 

4^4 , eft minor, qtiam.f4< Quod &c. I 
j Et fimiiiter deinceps obtendetur minfinirurn. 
Quare &c. 


D 


: 


—- •- - ■ - ‘ • 1 • ■ ■ " — - • 

1 ■ 

T heorema 2 5 . Prop. 2 5 . . * ! 

I N tabula multiplicium i qmlque numerus multiplicans 
numerum vnitate maiorem,quam iit ordo fu.e bafis,fe. 
cit numerum minorem tota poteftate tcrnarij , quotus eft 
numerus multiplicatus. . \ . .. j: , V 

hfypoth. 

Efto , numerus d , in tabula multiplicium , in quinta, 
bafiiStefto ternarius f.. ’ . e..\ 

Djco 6 a , minorem efle, quam tC. • ... ’ . " : 

"■ , Prtepar. 

I 
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Pr*par. . i’\» “ > ’ • 

Accipiatur binarius h* -vir. 

Demonflr. '» | 

J 1 - j Numerus a, & ali; quintadbafis,cotnponunt £5 . 
def . 6 f . | Ergo 4, minor eft, quam />5 . Sed £5 , minor 
J eft, quam l>6 . Ergo 4, multo minor eft, quam 
X4. h. \l>6. Ergo 6a , minoreftquam tffcv Sed 6^, 
minor eft, quam /<J. Ergo <54, minor eft quam 
t6. Quod&c. . ; i . »• • 

Quare &c. ... 


Thcor. 2 6. Prop. 1 6 . 

Q Vselibet quadratrix, pro radice binario, minor eft, 
quam fefquitota 5 maior , quam fcmitota> vnitato 
plus ordinata:, quam fit eius b lis . porro qua- 
dratrix iacens in vertice tabula:, eft «qualis fertiuotar. 

Hypoth . .. ! . . 

Efto , pro radice binario, quaelibet quadratrix 4 , in_, 
quarta bali. 

Dico 4 maiorem efle,quam 5 & minorem, qudm 

fj. . 

b. J Porro conftac quod O.u, pro quacunque ra- 
dice, eft «qualis ipli m. 

Prapar. 

dcf.iJj. I Pro radice binario , vnica tantum eftabfcilTio, 
J qua vnitasabfcinditur,& vnitas relinquitur :& 
def.s.p, J vnica tabula proportionaliu, in qua omnes pro- 

por- 




Digitized by Google 


dtfSJy. 


{ m . ii: | 

dcfiiiji. 


rOnen 

frxpv. 

def.tjb. 

icf.\gj). 

dcf.ti.p. 

def.io.p 


C „ V jjN 7 JD V . Kf i rjp 

portionales funt vnitates : & fynonyma: propor* 
tionales (olitaria: ; ,vndc tabula fpecicrum eft ea* 
derosus proportionalium ei^aitatibus. Dein- 
de vnica eft tabula nomioutti, eadem, qua: multi- 
plicium ? vnde tabulafubquadratricum , eaderre» 
eft, qua: nominum,& multiplicium. Accipiatur 
iyqye rubguadratrix.^in. quarta, haft^quadra* 
trici a , fynonyma- ’ 


def.iS.b 


Demon jk. 

k » .eft in tabula multiplicium, in quarta baft 

a: 5 


UQ 


1 9 , l r > 111 fULIJp 

pro binario, m, eft vnitas. 
m 5 >cft vnitas. - >mnqni t oft 3 

5 b, eft maior vnitate. 

a, eft maioi^quam m j, , Q^ipd m ooiCl 

Pro binario, q, eflternarius. 

i - 5 ; cr. !<” tu*t:qiiOiL 

[ 4, eft minor, qudm q 5.. Qjpd $*e. ; . 

Quare &c. 




Q 


Theor. 1 7. Prop. x 7. . t< .,r il)U 

Vxlibet poteftas a binario, maior nutnCro fui 

ordinis. .-,1 m£n? «fiionim ! *-V 

.. = • .$»£:•/ j 

Efto binarius i. t L » J :. . 

_ . 'Demonfhr. 

» *• •• . • t - •«*'■ ** • — i- • «t 

Vnitas eft minor, quim 4. ergo binarius, minor eft, 

quam 




ELEM.EMT VM 



, . ^ 'Ergo tejr narius, 

minor eft>;quam ^.Estfic deinceps oftCndetQiyqudd po- 
teftas a binario, maior eft, quam fui ordinis numems. 

:lt : r : j,i:r Jlaj 


nrty.t 


•Mtr « IfH • * t* 

, * . %y ■ • * • % 




Tbeor. 2 8 . Frbp. .2 8i ( • ; r * i J ‘ 7 

Q Vxlibet quadratrix primi lateris, pro radice Binario, 
minor eft , quam poteftas binarij , vnitate plus or- 
dinata, quam fit cius bafis. • ■' ? ■ ; . 

• ttyfnh. • . ' ... h 

Efto, in primo latere, in quarta bafi, quadra trix 4, pro 
radice binario : & efto binarius l. ^ ^ 

Dico 4 , rnmorem.dfey quam " 1 

• Pr separ. >•••«”»«'• ‘d, j 
Accipiatur in primo latere, in quarta bafr, fubquadfa* 
trix c, pro radice binario.c •; 1 ’ ^ n*»f -• 

Demon jlr. •->- 

«r | C * H. — * — — . 

ief.uJj i 4 : 5 r. 7 - - \ ^ * ^ ’ t 

L\ oiWy-jV ic-irn' .*^:wf::d ^rji-iroq ;*^d .V/ 

a 7 * ** | y, minor eft, qulm £5. .. r : ;o V^/ 

| 4, minor eft, quam^j. Qqod&c; 

Quare &c. 


i,. . -■ : ‘ „1 ;d <. yz ... t; ~.jp , , *:cr.;rXi 




« .*) 


Theor. 
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Theor. z9.Prop.29. 

C ViusIibet quadratricis , primi vel vltimi lateris, in- 
c rementum , minus eft incremento tota; , vnitatc» 
plus ordin ara?, quam fit eius bafis: & quaelibet quadratrix, 
primi vel. vlrirr. i lateris, minor eft quam tota, vnitatc. 
plus ordinata : & fcfquiquadratrix , minor eft quam fef- 
quitota. . 

Meth. 'Demonflr. 

. T ria propofita, oportet primum demonftrare, in prio- 
ribus balibus rabula;, deinde in pofterioribus. 

Dico O.24 incrementum, minus efle incremento tzi 
' & 0 . 24 , minorem efle, quam tu & fefqui-O.24, mi- 
norem efle , quam qz. 

'Demonflr. . 

O.za incrementum eft O.z-* 1 . 
tz incrementum eft zt-ut. 

0.2: 2 t — ' 2. 

O.2-+2: 2 1. 

0.2-+2 , minor eft, quam zt-nt. 

0.24 incrementum , minus eft incremento ' 

. /2. Quod&c. 

O.24, pro binario, minor eft, quam ti. ■ v 
O.24, proternario, minor eft, quam /2. 

Sim iliter , pro quaternario, & pro fingulis nu- 
meris demonftrabitur, quod O.24 minor eft, 
quam tz: & fefqui- 0 . 24 , minor eft, quam 
j qz. Quod &c. . . ' J ... 


2 « h, 

8. p. 

% 

• » 

2. h . 


28« b • 


* . 


Dico 


Si ELEMENTVM 
Dico O.341 incrementum , minus efle incremento 
minorem efle, quSm /3 : & fcfqu i- 0 .}* 2 > 
minorem efle, quam <\$ . 

DemonJbr. 

%.b. 1 O.342 incrementum, eft 0.6a-h0.3-+3» 

8. p. Jt$ incrementum, eft $n-+3t-+it, 
fvp. i 0.6a, minor eft, quam $ti . 
ex/Mp. O.jh- 3 , minor eft, qudm 

O.342 incrementum, minus eft incremento 
Quocl&c. 

»8. b. O.3 az , pro binario, minor eft , quam 

0.3 42, pro ternario, minor eft quam 1 3 : necnon 
pro alio quolibet numero: & feiqui.O.342, 
minoreft,quani <73 . Quse&c: 

Dico 0.4(13 incrementum , minus dfe incre nento 
f4:& 0.4*3, minorem efle, quam 14: & fefqui-O. 3 , 
minorem, quam ^4. 

' DemonJbr . 

a. h. | O.443 incrementum, eft O.i iaz -f 0,124 

~* 0 . 4~ + 4« 

*• E* Incrementum r4, eft 4/3 6 ti -+4 t-*u. 

H* O.1242, minor eft, quam 4f j* 
f*p . 0 . 124 , minor eft, quam 6 tz, 

e*jHp, O.4-+4, minor eft, quitra 4 t-+t*. 

Incrementum O.443, minus eft incremento (4. 
Qyod &c. 

iS.b, 0.443 , pro binario , minor eft , quim *4. 

O.443, 
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0 . 443, pro ternario, minor eft , quim t^z necnoru 
pro quaternario , & pro alijs deinceps numeris : S$ fcfqui- 
O.443 , minor eft, quam 74. Quar&c. . .. ; 

Similiter oftendetur de omnibus primi,& vltimi lateris 
quadratricibus. 

Quare Stc. . .. •* 

— - ■ ■ — ■— »' ■ 1 111 ■ 

Theor. 3 o. Prop. 3 o. 

e Viuslibet quadratricis incrementum > maius eft in- 
cremento fcmicotx, vnitateplus ordinata, quanL» 
fit eius bafis ; & minus eft incremento fcfquitota: , pariter 
plus ordinator. Deinde quaelibet quadratrix, maior eft, 
quam pratdi&a lemitotajSi minor, quam prardi^a fef- 
quitota. 

Mcth. Demonflr . 

Quatuor propofita primum demonftrare oportet , io* 
prioribus balibus tabuUe, deinde in pofterioribus . 

Dico incrementum O.24J maiusefle, incremento m%\ 
& minus eflc , incremento 72 : & O.24 , maiorem efle, 
quam mi 5 minorem, quam ^2 . 

'Demmfir, 

a. h. Incrementum O.ia, eft 02^2. 
t. /. Incrementum mi , eft 2 
f. p. Incrementum 72 , eft 2 
7 • b* . 0.2: im* 

0 . 2-+2, eft maior, quam .2 m-*u. 

Incrementum 0 .ia } eft maius incremento mi. 

Qucd&c. L „ 2 * 0.2 

v • 
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4ef.>9. 1 O. 2 -+ 1 ; 2W42: n. 

* tU 'L0.i-+2, eft minor, quim zq. 

■ I O.i •+ 2 , eft minor, quam iq-nt. 

■ | Incrementum O.ia, eft minus in cremento qz . 
( Quod&c. 

% 6 . h. 1 0 . 24 , pro binario, eft maior , quam m 2 j minor, 
-J quam qz. 

j 0.24, pro ternario, eft maior, quam wa j mi- 
4 nor, quam </2 i item pro quaternario , St pro 

•'( reliquis numeris. Quod&c. j/ 

Dico 0 $ai incrementum, maius efle incremento 
i minus incremento qj: & 0.542, maiorem effc», 
quim m 5 j minorem, quim qj. ' . 

Demonflr. 

*• b ' J Incrementum O.342, eft O.54+O.3-+3 . 

*• P' j Incrementum wj, eft 3 w» 2 -+ 3 »»-<•». 
Incrementum qj y eft 3^2-4.30-*.«. 

054 , eft maior, quim 3;» 2. 

O.3 : 3/». 

O.3-+3» maior eft. quam . ... 

Incrementum 0.342 , eft maius incremento »23. 
Qijod&c. 

0.54, eft minor, quam 372 . 

0.3-*-3 , eft minor,, quam 37-+». 

Incrementum O.342, eft minus incremento «3. 
Quod &c. 

0.3 4i >p r ° binario, eft maior, quim »23; minor, 
,q^® ? 3 ; O.342, 


8 . f 

f"P 
f"P 


fnp. 

f"P- 

%6. b. 
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0.3 at , pro ternario , eft maior, quina ; minor; 
quim^S snecnon pro quaternario , reliquis deinceps 
numeris. Quod &c. . 

Dico 0.6 ar incrementum , maius cfle incremento w»j j 
minus incremento <73 : & 0 . 6 ar , maiorem efle , quanru 
»»3; minorem, quam <73 . . i>. 


Demonjlr.. 

a. h. | Incrementum O6or, eft 0.6r-<6t. 

8. p. 1 Incrementum »»3, eft jmx-* i 
i. p. Incrementum 73, pft 

0 . 6 r , maior eft, quam 3»»*. . 

6 t, maior eft, quam 3?#-n». 
incrementum 0.64r, maius eft incremento my 
Quod&c. 

»pj b. O ir-*Uy minor eft, quim qr . 

O 6r-+6ty minor eft, quam 3 <7*-+ 3 <7+«. 
Incrementum O.tfar, minus eft incremento 73. 
Quod &c. 

I % 6 J>. | 0.6 ar, pro binario, eft maior, quam my, mi- 
1 nor, quam 73.- 

0 . 6 ar, pro ternario , & pro reliquis numeris, eft; 
maior, quam »*3,minor,quam 73. Quod&c. 
Dico 0.443 incrementum , maius cfle incremeto m 4; 
.minus incremento ^4; & 0.443 «mainrcm efle, quam «»45 
minorem, qudm <j 4, 

De- 


8« ELEMENTVM 


t.h. 
t.p. 
S • pm 
Jkp. 
fup. 
fup. 


M 

/up. 

fup. 


'Demonjbr . 

| Incrementu 0. 443, cft O.i iai-+ 0 .i 2a+0.+-*4, 
Incrementum >»4, eft 

Incrementum 

0 . 1 242 , maior eft, quim 4 wj • 

0. 1 2<*, maior, quiim tfwa. 

O.4 ; 4 m, 

4 maior, qtilm «. 

Incrementum 0.445 , maius incremento m 4. 

Quod&c. 4 b . 

0. 1 242 > minor cfl", quim 443 . 

0 . 1 ia, minor, quam 6 qi, 

0.4-f 4 : 4W-+4 ; 41. 

O.4-+41 minor eft, qu^m 44-* «. 

Incrementum 0.443 , minus incremento 44. 
Quod &c. 


a 6 .b, i O.44 3 , pro binario, maior eft, quam minor, 

quam 44. 

0.443 , pro terfiario,& pro 3lio quolibet numero, 
maior eft, quam /»4$ minor qua 44. Quod &a 
Dico 0 .i 24 ir incrementum, maius efle incremento 
?»4; minus incremento 44: & 0. 12421 *, maiorem efle, 
quam minorem, quam 44. 


Demonjlr. ' . 

a,fc * I Incrementum 0.i 2 42r,eft 0.2 44r-+0.i2r-*-nr* 
r | Incrementum w4,eft 4^3 -ks;w2^4w-+w. 

In- 
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Incrementuli 74, efc 4 73 -+5^i->4 7-1-4. 

/ty« 0.2 447-, maior efc, quim 4*03. 

f*p- O.i ir, maior, quim tf>»2. 

1 2f, maior, quam 47»+«. 

Incrementum O.i 242 r,maiuscft incremeto»>4. 
Quo J &c. 

fup. 0.24<*r,minoreft, quam 473. 
a 9-b. O.i 2r-»- 1 2 1 , minor, quam 572-+ 47-*». 

Incrementum O.11 a ir , minus incremento 74. 
Quod &c. 

a 6 .b. O.i 24 *r,pro binario, maior, quim 704; minor 

eft, quam 74. 

O.i 1 4 2 r,pro ternario, maior eft, quim 7» 4; mi- 
nor, quam 7 4, necnon quo alio quolibet nu- 
- mero. Quod &c. 

Dico O.544, incrementum, maius efle incremeco 705; 
minus incremento 75 : &O. 5 44, maiorem efle, quam #25 5 
minorem, quam 75. 

Dcmonjk* 

i . h . Incrementum O.544, eft 0.2043-1-0.3042 
-+0. * 04 -+0. 5 -+5. 

8.f. Incrementum 705 , efc 5704-+ 10703 -*■ torna 
-+57»+». 

Incrementum*^ ,efc 
0.2 043, maior efr,qu£m 577*4. . 

0.3 o4i maior efc, quam 10703. 

0.2 04, maior ele, quam 1 070». 

O.J 


8 ./>. 

/*/>• 

/»4. 
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O. y -+ 5 , maior efr, quam 5 
Incrementum 0. y <14, maius eft incremento , 
Quod &c. 

H- 0.2043, minor eft, quam 5^4. 

f"P- 0.3 042, minor eft, quam 10^3. 

/up. 0.204, minor eft, quam 10^2. 

/«/>• 0.5-+ 5 minor eft, quam 5 

Incrementum 0. 5 44, minus eft incremento ^y. 
Quod &c. 

1<5h ' 0.5 44, pro binario, maior eft, quam minor, 

qu^m 75. 

0 . 544, pro ternario , & reliquis numeris , maior 
eft, quim wy$ minor, quam 75. Quod &e. 
Dico 0.2 o43r, incrementum , maius eflc incremento 
m 5 ;minus incremento <7 y :& 0. 2 043 r, maiorem cflc,qu£m 
minorem, quam <^y. 

Dcmotiflr. 

i. h. 0. 20431- incrementum, eft 0 .^o 42 r-i- 0 .d'o 4 r-^ 
0.2Or-+2Of. 

8. p. Incrementum wy> eft y W4-+1 

-+«. 

8. /». Incrementum ^y , eft y <74-+ 1 0^3 h- i 0^2-* y 

fitp. 0 . 6 o 42 r,maioreft,quam y»?4. 

fuf. 0.6o4r, maior eft, quam 10W3. 

(uf. 0. 2 o r, maior eft, quam 1 owa. . 

2 o/, maior eft, quam ym-*#. 

Incrementum 0.2 043 rnuaius eft incremento «5 . 
Quod&c. 0 ' 6o 
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i /if- 1 1 O.Ccair, minor eft, quam 544,: >.e £ .O 1 .» t 
f*p. I O.dorfr, minor eft, qudm io^l*' .' ; . 
x?. /*. i 0.xar-+2ot> minoreft, quam 1 

* Incrementum 0.2 o 43 r, minus eft iocremento 75 . 
Quod&c. 

O.i o a ir . pro binario , maior eft; , quam r»i$ mi- 
{ nor, quam 45- . ,,v 

j 0: 2 043 r, pro ternario, & reliquis numeris, maior 
j eft, quim minor, quam 45 . Quod &c. 
Dico Ojonara incrementum, maius efle incremen- 
to ; minus incremento 45 : & 0.3 oairt, maiorem^ 
dic, quam m 5 ; minorem , quam 45 . 

• ' Demonflr. 

a- h. Incrementum 0 - 3 O 42 r 2 ,eft O.doaraH-O.jdra 

-+30*2. v . 1 • , 

-f. p. Incrementum m 5 , eft 5^4 -+ 10 m$ *+ lcmi 

' -f JW-+». 

; 1 p. Incrementum 45, eft 5 <74-+ 1 043 -+ 1 o<p 5 4-+». 
/*p. O.6oor2 9 maior eft, quam 5^4. 

/V- ^ 3or2 , maior eft, quam 1 00*3 • - . 

O.3 ora , maior eft, quam ig»»2-+jw-w*. 
Incrementum 0 . 3 042/», maius eft incremento 
v : »5. Quod&c. .• ' 

J"f- | O.de^rJ , minor eft, quam 574. 

% 9 * k. I O.3 or2-+3CfJ , minor eft, quam 1043. 

i Incitmtntun*0.3©<»2ra , minus eft incremento 

•• - } qi . Quod&c., 

»’ M O.3 o 
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% 6 . b. 0.3 o azn > pro binario , aiaior eft , quc|m w.55 
minor, quam ^5. . \ 

*' O.loairi , pro ternario, ali oue quolibet nume- 
ro, maior eft, quam j minor, qu&m ff. 

Quod &c. ' . ’V*L , | 

' Similiter oftcnderur de omnibus quadratridbus in infi* 
nitum, hac ftmper methodo feruata*.. n 

Quare&c. r ’ • «• ■ ; • - - • . 

.... — ■■■ *r* . , 

• 'Theor* $ t.Prop. 3 1. ! . » 

Q Vaelibet quadratrix eft cqualis femitotai vnitate plus 
ordinatx , additis , demptifque femitotis, aliqua- 
liter acceptis, non plus ordinatis, quam fit eius 
bafis . TDemonfir . 

Patet indu&ione per 6 .k 

12. fc. Deinde fic. Quaelibet quadratrix, eft aequa- 
lis totae, vnitate plus ordinatae, demptis, addicifqj 
aliqualiter acceptis totis^ion plus ordinatis, quam 
6 . b. f lt c ius bafis . Tota ver6 vnitate plus ordinata, eft 
aequalis femitotae pariter ordinatae, vna cum lerai- 
totis non plus ordinatis, aliqualiter acceptis, Sc 
vnitate :8t reliquae totae non plus ordinata, fune 
aequales femitotis , non plus ordinatis , aliqualiter 
I acceptis, &vnitati. . 

Quare quaelibet quadratrix eft aequalis femitotae vnita- 
te plus ordinatae additis Ssc. 




S ECVNDV M. Z* 

Thecr» 3 a. Prop. ga. .. . .. 

Q Vadibet quadratrix eft «qualis fdquitor« , vnitato 
plus ordinatae, demptis, additifque fefquitotis , ali- 
qualiter acceptis, non plus ordinatis, quam fit cius 
bafis. -v.; 

s Dcmonjbr. 

Patet indu&ione per 7 Jh. 

«s. b. Deinde fic. Quadibct quadratrix, eft «qualis 
totae , vniiatc plus ordinatae, dempris , additifque 
aliqualiter acceptis totis , non pius ordinatis, qua 
7. h. fit eius bafis. Tota vero, vnitare plus ordinatau, 
aequalis eft fcfqui totae, pariter ordinatae, demptis, 

| additifque alijs, acceptis aliqualiter fefquitotis 
non plus ordinatis:& reliqua: totae non plus ordi- 
natae , funt fefquitotis additis, & fubtra£is , non 
plus ordinatis aequales. Ergo quaelibet quadra- 
trix , eft aequalis fefquirotae vnitate plus ordmarp* 
demptis , additifque alijs , acceptis aliqualiter fef* 
quitotis , non plus ordinatis, quam fit eius bafis. 

Tbeor. 3 3 . Prop, 3 3, 

Q Vxhbet quadratrix media , cll «qualis quadratrici, 
in eadem baii, prim«,vna cum alijs primi lateris 
fpecicbus, aliqualiter acceptis. Et (ubquadratnx, 
(iibquadr atrici . 

Demonfir . 

Patet indu 3 ioneper 8 A 

M 1 De- 
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%u h. Deinde fic» Qualibet quadratrix , cft aequalis 
totae , vnitatc plus ordinata:, quam fit cius bafis,. 
demptis , additi fuc alijs totis, aliqualiter acceptis, 
»4. b. non plus ordinatis, quam fit cius bafis. Totaaute 
vnitate plus ordinata , cft aequalis quadratrici pri- 
mae , in xqueordinata bafiiaccnti, vna cum alijs 
fpeciebus, in primo latere, in inferioribus bafibus, 
aliqualiter acceptis . Et reliqua: inferiores tota:, 
fimiliter inferioribus quadrarricibus ,& fpeciebus 
funt xquales, aliqualiter acceptis . Quare quaeli- 
bet quadratrix media, eft axjualis prima:, in eadem 
bafi,iacenti quadratrici, vna cum alijs primi late- 
*. p. ris fpeciebus, aliqualiter acceptis. Et fubqua- 
dratrix , fubquadratrici . 

Theor. 3 4. Prop. 3 4. 

Q Vaelibet quadratrix, eft «qualis quadratrici , in ea- 
dem bafi, vicina, additis vtrimque totis, non plus 
ordinatis , quim fit ipfa bafis. Et iiibquadratrix, 
fubquadratrici . 'Demonfir. 

Patet indueftione per p.fc. 

ai.fc. | Deinde fic. Quadi bet quadratrix , cft aqualis 
j quadratrici , in eadem bafi, fibi vicinar, additis' 
vtrimque alijs inferiorum baiiu fpeciebus, aliqua- 
liter acceptis , & totis non plus ordinatis, quam Iit 
ipfa bafis. Sunt autem aliae inferiorum bafium fpe- 
ci es, aequales totis , non plus ordinatis, quam. Iit 

ipfa 
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J ipfa bafis, aliqualiter acceptis. Ergo quarlibet qua- 
i dratrix,efl aequalis quadratrici, in eadem bafi, libi 
f r vicin? additis vtrimq; totis» no plus ordinatis qua 

i. p. ; | fit ipfa bafis . Et fubquadratrix fubquadratrici. 


• 4 


Theorema $ 5 . Prop. 3 5 

Q ^Vaelibet quadratrix, elt squalis quadratrici, in ea- 
dem bafi, libi vicina: , additis vtrimque femitotis, 
non plusordinatis, quam (it ipfa bafis . Et lubqua- 
dratrix, fubquadratrici. . : 1. . 

. : ... Demonftu . . .... 

• Patet induSione per 10,(1. .. . . . 

Deinde fte. Quxlibct quadratrix cftx qualis 
quadratrici* *in cade bafi, fibi vicine,additis vtrimq; 
totis non plus ordinatis, quam (it ipfa bafis . Tot.-e 
autem non plus ordinata: , femitotis non plus or- 
dinatis, acceptis aliqualiter, funtxqaales. ■ Ergo 
j quxlibet quadratrix elt xqualis quadratrici in ca- 
' dem bafi fibi vicina:, additis vtrimque femitotis* 
non plus ordinatis* quam fit ipla bafis . Et fub- 
quadratrix* fubquadratrici.- 


3 4 - b - 


C. b. 


2 « p. 


Theor. J 6. Prop. 3 6* . 

O Vxlibet quadratrix, efi aequalis quadratrici, in eadem 
bafi, fibi vicinx, additis vtrimque fefquitotis, non* 
plus ordinatis* quam fit ipfa bafis . Et (ubqaadratrix , fub- 
quadratrici. 

• • * - ^ . « 

D:~ 
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Drmotiflr. 

Patet indu&ioneper n.h. 

?4- fc. . Deinde fic. Qualibet quadratrix eft «qualis 
quadratrici, in eadem bafi, fibi vicina, additis 
vtrirr, que totis, non plus ordinatis, quam fitipfa 
7 . h. bafis. Tora autem, non plus ordinatae, fefquito- 

tis, non plus ordinatis, acceptis aliqualiter, (une 
aquales. Ergo qualibet quadratrix, cit aqualis 
quadratrici, in cade ba{i,fibi vicina, additis vtrim- 
que rotis, non plus ordinatis, quam fit ipfabafis. 
%. p. Et fubquadratrix , fubquadratrici . 

Tineer. 5 7 . Prop. 3 7 . 

Q Vahbet quadratrix , eft aqualis quadratrici , fibi, iru 
eadem bafi, vicina, additis vtriinque primi lateris 
fpcciebus, inferiorum bafium. Et fubquadratrix,fubqua- 
dratrici . . ' Demonjhr • 

Patet indu&ione per 1 2. h . 

34. b. Deindefic. QuaJibet quadratrix, eft aqualis 
quadratrici,fibi,in eade bafi yicin?, additis vtrimqj 
totis, no plus ordinatis quam lit ipfa bafis, aliqua- 
»4- h - lirer acceptis, qua tor 9, funt aquales fpeciebusin- 
ferioru balium, primi lateris , aliqualiter acceptis. 

; j Ergo qualibet quadratrix, eft «qual.s quadratrici 
j fibi in eadem bafi vicina, additis vtrimqj primi la- 
a. p. ! teris fpcciebus, infenojum balium, Etfubquar 
| dratrix, iubquadratrici. 

— - 
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Petrus Mengolus , Illuftriifitno D. Fabio Alaman- 
dino, Nobili Bononienfi, Domino fuo maxime 

. recolendo, beate viaere. 

• -"ivi' • 


E qua f proportionibus , inauditum* 
hucufqne Geometricum elementum , 
ad theoremata , CAteroqui difficilli- 
ma, facili negotio foluenda , cum in - 
fituerim : ex ijs , qui meam fcholam 
frequentarunt , pr Ater te >Iuuents Illufrifstme , ne- 
minem habeo fatis difpofitum\ qui rem fubtilif si- 
mam valeat intelligerc . Cumque verear , fi forte 
pofsit intelligi , quod legendum omnibus proponoy 
ntfi prius ipfe .oretenus , alicui eius dofirina fatis 
capaci , meam- fententiam explicuerim: apud /C-J 
precator accefsi\ vt dignareris ( luet vacationum 
tempore admodum nece farto ) "ruralibus partim 
dehcqs , partim negotijs quidquam detrahere , pri- 
uatifque meis lucubrationibus auditor tnteruentre • 
Pro tua benignitate fatim , quod pofulabam , im - 






‘sfr . _ 

pleuifii : & concefium tibi diuinitus ihlelleSfum^ 
fubttltfstmum , inuentts meis , ea rnteni tone adhi- 
bui fit ; r ot & me ipfum muentorem , ^ pr deflo- 
rem , in plurimis ettam pr&ucritrcs. Plurimas ita» 
que ttbt primum patias profiteor: quod tam humi- 
liter , & Itber aliter , me de fludtjs meis priualis 
tecum patiaris communicare. Deinde illas eafdem 
lucubrationes ,vna cum altjs procedentium elemen- 
torum , plenius traflatas , prolegendas offero , fieri» 
ptis profientibus ; antequam totum opus pu- 
blici iuris ejfie incipiat : non qua fi gra- 
tiam redditurus j fied in mei erga 
te obfiequij monimentum. 

' ** ! ; - Vakj. «• *■ 
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GEOMETRIAE SPECIOSA 

ELEMENT VM TERTI VM. 

DEFINITIONES. 


x*2$ 

&FW3’.£¥3n^'<^:t*78 

I. Ario indeterminata determinabilis, quxiiu 

i^e-L determinari, poteft cfte maior, quam dati,, 
quxlibct, quatenus ita determinabilis, di- 
w cetui Quali infinita. • 

a. Et qua; poteft eile minor, quam data qualibet, qua- 
tenus ita determinabilis,dicetur,Qua(i nulla. 

3 . Et qua; poteft ellc minor, qua n data qualibet m a- 
ior in«qualitas;& maior, qudm data qu«libct minor in.e- 
quaitas, quatenus ita determinabilis, dicetur, Quali «qua- 
litas. Vel aliter . qua; poteft cfte propior «qualitati, 
quam data quadibet non «qualitas, quatenus talis, dice- 
tur, Quali «qualitas . 

4. Etqu« poteft cfte minor, quam data qu.elibct ma- 
ior, propulit* quadam ratione; St maior, quam data qua- 
libet minor, propolita eadem ratione, quatenus ita decer- 

N mina- 
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minabilis, dicetur , Quali eadem ratio . Vel aliter . qtia£ 
poteft eflfe propior cuidam propofitx rationi , quim da- 
ta quxlibet alia non eadem , quatenus talis, dicetur, Quad 
eadem.,. • 

5 . Et rationum quali carundem inter fe, termini di- 
centur, Quafi proportionales. 

6 . Et quafi squalitatum, dicentur, Quafi squales. 
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Theor. l.Purp I. 

I Nfequalium rationum maior, permutando r cft maior, 
item componendo, & diuidendo, e&raaiOF. 

T>eironJlr, 

icf.t. 5.. Maiori» enim rationis antecedens , maior eft, 

quam proportionalis, cum reliquis terminis: & 
derrpta quaqtitat<,vA proportionalis-f clinquacurj 
%. p. permfttaiido ,& componendo, & diuidendo, pro- 

S. 5. portionalis erit , St antecedens : e-demq reftituta 

| quantitate, erit antecedens maior , quam propor- 
| tionulis , permutata, aut compofitae, autdiuiix 
j proportronaJiiatis. Quod &c. 

Quare &c. 


Theorema z.Prop. 2. . 

I Naequalium rationum maior, conuertcndo, eft mi- 
nor. 

Demon [{r. 

def. 9 ^. Nam maioris rationis confcquens eft minor, 
quam proportionalis, cum reliquis terminis: fa~ 
<ftufque conuertendo antecedens , adhuc eft mi- 
nor, quam proportionalis, cum reliquis terminis. 
Quod &c. 

Quare Stc. 

7 l.eor. 1 . Prop. 3. , . • 

I Vrqualium rationum maior, per conuerftonem ratio- 
nis, eliminor. N 2 P/y- 
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1 Hypotb. 

a; b: maior, quam c j d. . 

4: maior, quam £. 
c: maior, quam d . 

Dico 45 4 — k minorem efle, quini c $ c— 

Demon [i. 

hyp. J 4; maior, quam c‘, d. . 
p. b. i 4 — - b j maior , quam c— 5 i. 

a. b. ! b j 4 — minor , quam c — 

/>. h. | 45 4 — £.• minor, quam rj Quod&c. 

Quare &c. 


Tbeor. 4. Prop. 4. 

E X maioribus ratiombus , cx «quali , maior eft ratio 
corapofita:& ex minoribus, minor. 

Hypotb, 

4j b: maior, quam c; d. 

05 f: maior, quamjjj b . 

Dico 4 5 ; f : maiorem efle , quam r$ d,-+g'> h. 




Prxpar. 

4; b: 

1 $ d . 



d; l. 


IS bl 

dj m . 




Demonfk, 

conflr. 

14; 

/; i/. 

bypoth. 

i 4 ’ 

maior, quam 

13. J. 

1*5 d: 

maior, quam rj 


t : ma- 
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>©• 5 » ) ii maior» quim c. 

confir. ; dj /; : . ’ *. 

bypoth. e; f: maior, quam h, 

aj. y. /: maior, quim h,- 

confir. g , h: di m. 
ij. y. /; maior, quam </; i», 
io. y . i: minor, quam m, 

8% y. #: /: maior, qudm c; w. 
p. f. £»-**► fi.i > d t -*d; l: i; /. 

/>. p. c; </>-+£$ hi <“> w- ».! 

4; £,h-*5 f: maior, qu£m c$ h. Quod&c, 
Quare &c. 

Theor. 5 . Pro^. 5 . _ 

M Aioris inaequalitatis plus multiplicata ratio, maior 
eft , quam minus :& minoris, minor. 

\ fiypotL 

4 : maior , qudm b, 

3 - f- 43 5 h$ : triplicata 4; b, 

3. p. 425 £2: duplicata 43 £. 

Dico 43; £3: maiorem, quam 42; £2. 

Et £3; 43: minorem, quam £2. 42. 

' “DeMonJb, 

def. 6 f. j 43 J 42 : 4 $ U. 

4 tf 6 .p. /3 j / 2: U . 

8. 5. i 4 i «: m ior,quam u. 

13. 5* | j • n.aior,quam £3; bi. 

43 j 
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p. h. | 43 $ by. maior, quam <*a; h%x Qood&c.-'! 

2. h. a% : minor, quam bry.ai* Qupd&ea ' 

Quare &c. - ; r : t - > - :\ : ; • 

" 1 • m* '(-/'{fOiC.f ,' ^ij | V ; 

Theor. 6.Prop.6. ‘ .. 

S I prima ad fecundam, maiorem habuerit rationeqrij, 
quam tertia ad quartam retiam arqueproportionqlesr 
c um prima, & tertia, ad ^quepropornonales cum fecun*?» 
da 5 & quarta, maiorem habebunt ratipqem ,ii prout fibi 
icfpondent , irafumantur.i r\ ; - t U • ». ; . .. * 

.3’.: '~0 i’*, i i Hypnth. ry ‘ *m-. • ; | 

b: maior, quam c; d, 
a; c: eyf. ' ; 

h <••• h - . ... ■ • . , 

Dico r 5 g: maiorem cfle, quam f; h< 1 * j\ y' 

* ‘ * T)emonftr. ’ — ‘ Vl • . «** ’’ 

hypetb. | <i; i: maior, quam «| d. 

p. b. j 4$ f ; maior, quam b', d . 

15. 5. ! <* j f: maior, quam g$ b. 

p. h. | r; g; maior, quam /5 b. Quod &c. * ) 

Quare &c ‘ * 


Theor, 7 . Prop. 7 . 

R Atio quafi infinita, conuertendo>eft quafi nulla. 

Hypoib. • 

Efto ratio A ad 27, quali infinita. 

Dico conucrtcndo, B ad A, cfle quafi nullam. 

Pr+- . 
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r .* e * .. *. r J ) r*epar , — k < ' * b' 

Aflumatur quaelibet ratio c ad d. .*.■:* ; 

: ^ * tZhimonflr* a' ■ .,?.>! ! .i .y.> . 

Jb; Ratio ;4 ad 3 , roator poteft eife, qodrh d ad 
*. b. Ergo conuertCndo, 3 ad /4 > minor posdl-cff^ 
def.z.b. quam c ad d. Ergo 3 ad Xiftrat io quali nulia. 
Quod &c. 

*- Quare &c. * - 


- Thecr. S.Prvpsfi S. . •' * 

R Atioquafi infinita, componendo, eftqufi infiniti 
item diuidendo,eft quali intinica. 
x : Mypotbm > .... •. 

. Efto ratio A ad 3 > quali infinita. 

Dico componendo 3 ad 3 , eife auafi infinitam.- 

Prtpar. 

Aflumatur qualibet ratio c ad di quod fi c, eft ma- 
ior, quam dj fuexceflus e . 

Demonftr. , ' 

Si quidem e eft aqualis, vel minor, quam d: pa- 
8 * S* xec, quod A^B ad 3 » maior poteft efle , quan*» 
Af. u c ad d. Qu6d ii c eft maior , quam d: quoniam^ 
f» b. A ad B » maibr poteft eife, quam c ad d: ergo 
componendo, A-+B ad 3, maior poteft eife, quam 
prtpar. t-+d ad d: fed e-* d efte: ergo Jf+3 ad 3 , ma- 
4 ef. i. ior poteft eife, quam r ad d. Ergo A-*-2! ad 3, 

- ratio cft quali infinita. Quod &c. - ... 

Dico 
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Dicodiuidendo A — 3 ad 3, rationem e(Te quafi in- 
finitam . . 'Dcmonftr. 


def. i. Ratio A ad 3,potcft effe maior, quam c-+ d ad d: 

p. b. Ergo diuidendo A — 3 ad 3 , potell- effe m aior^ 
ief. i. qulm c ad d. Ergo A~~ B ad 3, ratio eft quafi 
infinita. Quod&c. 

- Quare &c. 


Thcor. 9. Pro. g. 

R Atio quafi infinita, per conuerfioncm rationis, eft 
quafi aequalitas. ■ 

• Hypotb. . 

Efto ratio A ad 3, quafi infinita. 

Dico, per conucrfionem rationis, A ad A — 3> efie 
quafi aequalitatem. 

Pr<epar. 

Aflumatur quaelibet ratio non aequalitas, ctiiusmaior 
terminus c , minor d. 

Demonjir. 

def.i.h. | Ratio A ad 3,poreft maior cfie, quam c ad 
3‘ b. j c — di ergo per conucrfionem rationis , A ad 
A *— 3, potcft minor efle, quim c ad d : Se eft 
maior aequalitate: ergo A ad A — 3 , eft propior 
dcfo.b. aequalitati, quam fitpropofita ratio c ad d: ergo 
ratio A ad A— 3, eft quafi aequalitas. Quod&c. 
Quare&c. . 

W"" I I I 


"V 


Tbcor. 
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Theor. lo.Prop. !©• . 

R Atio quafi nulla, conucrtendo, eft quafi infiniti. 

a ' - -i Pfypoth. 

: E flo ratio A ad $, quafi nulla. . ' . ... r,/ ; 

Dico conucrtendo, rationem B ad A > die quafi infi- 


nitam. Prspar, 

Aflumatur quxlibet ratio e ad dv- - 

: 1 ‘Demonjlr . 

ief.i.b. • Ratio ^ ad B> minor poteft cfle, quam datf 
x.h. c: ergo conucrtendo, ratio B ad A, maior poreft 
dcf.i.h. efTe,quam cad d: ergo ratio B ad A> eft quafi 
(infinita. Quod&c. 

« Quare&c. v • ~ . • 



Theor. II . Prop. 1 1 . 

R Atio quafi nulla, componendo , eft quafi xquafitas. 

Hypoth. 

Efto ratio A ad B , quafi nulla. 

Dico componendo , rationem A-+B a d B , cfle quafi 
aequalitatem. ! r . . « . 

r V • -• :• * * • ' Pr^par* *' 

Aflumatur qnjelibet ratio f ad d> non xqualitas j cuius 
maior terminus c, minor d. ; 

Dernonjk , . v. . 

def.i.b. | Ratio A ad B , poteft minor cfle, quam c-~d 
a. h. ! ad d : ergo conucrtendo, B ad A » poteft maior 
fi b: cfle, croam d ad e — d: ergo componendo A-+B 

. - * O ad 
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ad A, poteftm3iorefle,quani c ad c — d: ergo 
per cOnuerfionem rationis A -*B ad B potcftpif- 
nor efle,quam cadd: &cft maior aequalitato#»* 
go A-+B ad 2 ?,cft propior aequalitar>quam c ad d: 
ergo A-*B ad 5 , eft quali aequalitas. Quod&c. 
Quare &c. 

V4 


g "f,r T‘ 


rr- 


Theor<iuProp. 12 . 

E X rationibus quali infinitis, ex aequali, qaafi infinitae 
' funt rationes compoliqe.j : , 3 

. . >. r - typoth, . : ;. : - 

A ad B, Si C ad D , funto rationes quali infinitx. 
Dicocx squali ,cx A ad B , & C ad D compotitam, 
cfle quali infiaitam. ..... 

.. Prspar. y ; 

Aflumatur t ad /» ratio quslibety , 

Dcmonftr. 

Quoniam A ad B, & C ad D, lunt rationes 
quafi infinitae : pofunt cfse A ad B , maior, quam 
t ad /j & C ad D, maior aequalitate. Quare-# 
&vtrifque ad B , & C ad Z>, compofita ra- 
tio, poteft efle maior r qnam ex e ad /, & ex 
squalitate, compofita 5 ideft, quam ipfa e ad f 
ratio. Quare cx vtrifque A ad B> & C ad D, 
compofita ratio cft quali infinita. Qyod &c. 
Quare &c. .. 


ief.i.b. 

4. b. 


7*y* 

itf.uh. 


Theor . 
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Theor.,! 5 . ProV. 1 3 . 

E X rationibus quafi nullis , ex squali , quafi nulls&nt 

rationes compofits. .... 

ffypoth. 

A ad 2 , & C ad D , fumo rationes quafi nulla . 
Dico ex aquali, ex A ad 2 , $c C ad D rationem com- 
pofitam, dic quafi nullam. -, 

; Pr, 4 p*r. • ' 

Aflumatur qualibet ratio e ad f. : . 
t . io Demwflr • 

. Quoniam A ad»,.& C ad D funt ratione* 
quafi nullx, poliunt efle, A ad 2? , minor, quam* 
e ad f: & C ad D, minor aequalitate. Quare 
ex vtrifquc A ad & C ad D , compofita ra- 
tio, poteft efle minor, quam ex vtrifquc e ad f , 
& ex squalitate compofitaj ideft, quam ipfa * ad 
f. Quare ex vtrifquc A ad 2 , & C ad D , com- 
pofita ratio eil quafi nulla . Quod &c. • •„ 


def.i.h. 
4. fc. 
7* 5- 


def.l. h. 


Quire &c. 


Theor. 1 4 . Prop. 14 . 

I Atio quafi squalitas, conu er tendo, cft quafi squa- 
litas, ^ ••• iv.** .i. ‘O*.. . / i ‘ 

Hypotb. . 

F.fto ratio A ad 15 > quafi squalitas. 

«... .'-Dico cocuei tendo», 2 a d.4, quafi squalitatem efle. 





♦ r 

ii 


Pm- 
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* ' Pr*par.< 

A fumantur du« qu«libec rationes , e ad d, maior 
«qualitate :& e ad /*, minor. 

T)emonJlr. 

Quoniam ratio e ad d, eft maior «qualitate^; 
b. ergo conuertcndo , d ad e, eft minor «qualitate: 

%. h. & quoniam e ad /V eft minor «qualitate $ ergo 

bypoth. conuertendo f ad e , eft maior «qualitate. Et 
dcf.$.b. quoniam A ad 2 ?, eft quali «qualitas: ergo po- 
tcft A ad #, maior cfle, quam d ad c , & minor, 
a. b. quam f ad e • ergo conuei tendo poteft 2? ad A , 
minor efle,qu^m c ad d, & maior, quam * ad 
5. fr. Ergo 2 ad A> eft quafi «qualitas . Quod &c. 
Quare &c. 



Theor. 1 5 .Prop. 15 . 

R Atio quafi «qualitas, componendo, eft quafi dupla. 

Hypoth . 

Efto ratio A ad quafi «qualitas . 

Dico componendo A-+T> ad 2?, efle quafi duplam • 

Prtpar. 

Aftumatur du« quaslibet rationes c ad d y maior, quam 
dupla: & c ad/, maior quidem «qualitate, fed minor, 
quam duplsu . 

Dcmonftr. 

eonflr. | Quoniam c ad d, cft maior, qulm dupU^ 
’ j diuidendo, c — d ad d, cft maior «qualitate: 

quo- 
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eonfir. quoniam e ad /, cft maior squalitate , fed mi- 
p.b. nor, quam duplaj diuidedo, e — /ad /, eft minor 
dcfj.h. squalitate . Ec quoniam A ad 3 t eft quaft squa- 
litas jpoteft A ad 3 , minor eflfe,quam c — d ad 
f.b: d' y & maior, quam e — / ad f . Ergo compo- 

nendo, potcft A +3 ad 3 y minor efle,qu£m c ad 
' def+h. d-y & maior, quam e ad/. Ergo A-+3 ad 3 , 
eft quali dupla . Quod&c. 

Quare &c. 

Tbtor. 1 6. Prop. 1 6 . 

R Atio quafi squalitas , diuidendo , cft quafi nulla. 

Hypotk. 

Efto ratio A ad 3 quafi squalitas: & efto A maior, 
quam 3. 

Dico diuidendo A — 3 ad 3 y efte quafi nullam . 1 

Pr<epar. 

Aflumatur quaelibet ratio c ad d. 

- 'Demonjbr. 

kyp* Quoniam A ad 3 y eft quafi squalitas; & eft A 
' maior, qudm 3', Sc c-*d maior, quim d: ergo 
def.}.h. poteft A ad 3 ratio, minor efte, quam c-+d ad 
p. *• d : ergo diuidendo poteft A — 3 ad 3 ratio , mi- 
dfaJ}. nor elfe, quim c ad d: ergo A — 3 ad 3, ratio 
eft quafi nulla. Quod Sic. 

Quare Ssc. 

* . » » 

m j ri | - - ~ r. ii - 

. Thcor. 
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Theor. 17 . Prop. 17 . . . : 

R Atio quafi aequalitas , per conuerfionem rationis eft 
quafi infinita. 

. . Hypoth. 

Efto ratio quafi «qualitas A ad 2: & efto A maior, 
quam 2. 

Dico , per conuerfionem rationis , A ad A — #, ratio- 
nem cfie quafi infinitam . 

Prtepar. 

Aflumatur quaelibet ratio maioris inaequalitatis c a d d. 

' Demonfbr . 

hp- Quoniam A ad #, eft quafi «qualitas j & eft A 
dcf. 3 .h. maior, quam 2?; item c maior, quam c — d: err 
b. go ratio A ad poteft minor efle, quam c ad 
c — d : ergo per conucifionem rationis, A ad 
A — 2 ratio, poreft maior efle, quam c ad d: & 
eft mafor omnibus, tum «qualitatis,tum minoris 
def.p.h. inaequalitatis rationibus: ergo A ad A~% ratio 
eft quafi infinita . Quod &c. 

Quare 8ec. 


. • Theor . 1 8 . Prop. 1 8 . , 

V« eidem fune quafi «qualia, inter k funt quafi 
«qualia* _ . , . , , 


Sunt A , #, quafi «qualia: item C, quafi «qualia. 
__Pico W* C, quafi «qiwba tfte,,.. . . _ 

Fr** 
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r Pr*par. » - .1 • 

AlTumaturquxlibetratio ^ ad non «qualitas: cuius 
maior terminus d, minor e . & inter d, e, media fu- 
matur f, Demonjbr. 

dcfoJj. | Quoniam A , B t funt quali «qualia , poteft A 
ad B , minus eflfe, quam d ad f: Si maius, quam 
f ad d. Item B ad C poteft minus dle,quam f 
4. h. j ad e , Si maius, quam e ad f. Ergo cx «qua- 
li, potelt A ad C minus eflfe, quam d ad &C 
def.iS,. 1 maius, qidm . e ad d> ergo A ad C, quafi eft 
| «qualis. Quod&c, 

Quare Scc. 

» ' . 

Theor. 1 9. Propofl 1 9. 

Q V« eidem funt quafi eedem rationes, inter Is funt 
quali e$dem . 

Hypotb . 

4 ad #, quafi eadem eft, qux C ad D: 8i C ad D, 
quaG eadem , qux E ad F . 

Dico .4 ad B, quafi eamdemefle qux E ad F . 

. Pr <epar. •' 

Aflumatur quxlibet ratio ^ ad b % maior, quim cui 
propior poteft die E ad F : Si quxlibet * ad /, minor* 

'Demonjbr . 

dif.+b . Quoniam C ad A quafi eadem eft, qux £ ad 

Fs poteft C ad D, minor efle, quam ^ ad h$ & 
a* i», maior, quam i ad /. Ergo £ ad b> maior eft, 

quam 
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quam cui propior poteft eflfe C ad D; & i ad /, 
minor. Et quoniam A ad quafi eft eadem. , 
quse C. ad Z>: ergo A ad poteft efle minor, 
confir. quarn ^ ad hi & maior, quam r ad /. Sed £ ad 
h eft quadibet aflumpta , maior, quam cui pro- 
pior poteft efle E ad Fj & i ad /, eft quaelibet 
drf.qjj. aflfumpta, minor: ergo A ad 39, eft quafi eadem, 
qua: E ad F. Quod &c. 

Quare &c. 

# i • « 


Theor, lo.Prop.zo. 

Q Vali proportionales , conuertendo , funt quafi pro- 
portionales. 

Hypoth, 

Sint quafi proportionales A ad vt C ad D.' f 
Dico conuertendo , quafi proportionales die 2? ad A, 
vt D ad C. 


Prtpar. 

Sumatur quslibet e ad /, maior , qu^m cui 
■ propior poteft efle D ad C: & qudibet ^ ad h % 
2. h, minor: & erit conuertendo, fumpea / ad e, mi- 
I nor, quam cui propior poteft eflfe C ad fcad 

|^, maior. 

'Dewonjtr. 

hypotb. i Quoniam .4 ad 2, quafi eft eadem, quse C 
ief.+.h. ad Z>: ergo A ad #, poteft eflfe minor, quam 
a. I ad^j & -maior, qudm f ad e: ergo conuerten- 
do, 
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| do, 2 ad A, poteft efle maior, quam gad b;8>C 
def.+.h. ] minor, quam e ad f\ ergo 2 ad A, quali eadem 
I eft, quae D ad C . Quod&c. 

Quare &c. • _ 

J • ’ f, 

Theor. il.Prop. 21. 

E X quali i j Idem rationibus, ex aequali, quali c$detn 
funt rationes compoGtae . 



A ad 2 , quali eadem ratio eft, qua» C ad Z>: & £ ad 
F , quali eadem , quae G ad H. 

Dico ex aequali, ex A ad 2, ; & E ad F compolitam, 
quali canidemefle, quae ex C ad D, & G ad H compo- 

lira*. 

* 


Prtpar. 

- Affumatur i ad k> quaelibet ratio maior, quam cui 
propior poteftefle, ex C ad £>, & G ad H compoftta,: 
item affumatur quaelibet / ad m , minor . Deinde liant 
i ad », & / ad o, Gcut cui propior poteft effe C ad Di 
item p ad kj, & q ad m , Gcut cui propior poteft elic G 
ad H. Denique fumatur inter », p, media quaelibet quan- 
titas r: & inter o, <7, media quaelibet r. ^ • 

P T)i- 


i . 


I 


1 14 ELEMENTVM 

Dcmonftr. 

(titfir. | Quoniam i ad kj maior eft, quam cui propior 
poteft die , ex C ad D, &iG ad /i/ compotita^ 
&eft i ad », cui propior poteft ede C ad D,a 
4. h. p ad cui propior poteft ede G ad H: ergo i 
ad k.i maior eft, quam, qusex i ad n, Si cx p ad 
k, compofita. Ergo», maior eft, quin p . Si 
?• h* enim edet squalis ipli p: cx « ad », 61 ex squa- 

litate^ cxp ad kj copofita ratio i ad k_> cllet ea- 
dem, qus ex ea, cui propior poteft elFe C ad £>, 
ex squalitate, & ex ea, cui propior poteft ede G 
4 * h - ad #, compofita eft j contra adumptum . Quod 
fi », edent minor, quam p : cx i ad «, 5c minori 
insquulitate, Si p ad k., compofita ratio / ad k, 
edet minor , quam qus ex ea, cui propior poteft ede C ad 
D, cx sq lalitate , & ex ea, cui propior poteft ede G ad H, 
compohta eft ; contra idem adumptum . 
conttr. I Ergo », maior eft, quam p : & r, minor, quam 
8. 5. i «; & maiorquam p: habetque i ad r, maiorem 
j rationem, quim » ad «j ideft maiorem , quaiTL., 
8. 5. | cui propior poteft ede C ad D t habet quoque r 
ad k, maiorem, quam p ad k; ideft, maiorem , quanu* 
cui propior poteft elTc G ad H. 1 

conftr. Similiter, quoniam / adrw, minor eft, quam_. 

J cui propior poteft ede ex C ad D, & G ad H 
{ compofita : St eft l ad » , eadem, cui propior po- 
4. h. ] teftefie C ad Di Si q ad eadem, cui pro- 
pior 
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p. b. 
4. b . 

conflr. 
t. 5 . 

«. 5. 


jup. 
h)f. 
def.q. b. 

lup. ' 
hypotb. 
def.y. b. 

4.b. | 


T E R T I V M. “ii5 

A B C D 

£ F G H 

i » r p k. 

I 0 s tf m 

pior poteft eflc G ad H: ergo / ad», minor 
eft, quam quse eft ex / ad o> & <7 ad m compo- 
fita. Ergo o y minor eft, quam <7. dcmonftrari 
enim poteft vt fupra , quod fi 0, cflet aqualis, vel 
maior , quam (j : cflet l ad m ratio non minor, 
quam cui propior poteft efle,cx C ad Z>,& G ad 
H compofita i contra aflumptum . 

Cum itaque 0, fit minor, quilm ^ t erit s, ma- 
ior, quam 0; minor, quam <7: habetquc / ad r, 
minorem rationem, qudm l ad oj ideft, minorem, 
quani,cui propior poteft elle C ad D. habet quo- 
que j- ad nty minorem rationem , quam ej ad m: 
ideft , minorem , quam , cui propior poteft eflo 
G ad H. 

Itaque i ad r, maior eft, quam, cui propior 
poteft die C ad X> : & / ad J, minor. Sed A ad 
B, quali eadem eft, qua* C ad D : ergo A ad B, 
poteft efll* minor, quam t ad r, & maior, quam 
/ ad s. Similiter r ad k maior eft, quam, cui pro- 
pior poteft cfle G ad H\ & s ad w, minor: & eft 
£ ad F , quafi eadem, quae G ad H: ergo E ad. 
F poteft dic minor , quam r ad k j & maior, 
quam s ad m. Ergo ex xquah, poteft ex A ad Z>, 

P 2 & £ 
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A <B C D 

E F G H 

* n r p k. 

l o s (j m 

Se E ad F compofita, minor efle, quam, quae 
cx i ad r, & r ad k, componitur, i ad k; &c 
maior, qudm, quae ex / adx, & s ad w, compo- 
(onjlr. nitur , / ad m . Eft autem i ad k , fumpra quae- 
libet maior, qu£m cui propior poteft efle compo- 
fitaex C ad D y & G ad H\ l ad ?«, minor. 
def^h. Ergo compofita ex A ad #, & E ad F, quafi 
! eadem eft,quje compofita ex C ad £>, & <7 ad H. 
j Quod &c. 

Quare &c 


Tbe0r.z2.Pr0p. 22. 

Q Vafi proportionales , permutando , funt quafi pro- 
portionales. Hypotb. „ 

Sint quafi proportionales A ad B , vt C ad D. 

Dico permutando, quafi proportionales elfe A ad C, 
vt 2 ? ad D . 'Dtmonfir . 

hypotb. Sunt enim quafi egdem rationes ^ ad B, St E 
xr. h. ad Cj quae # ad C, & C ad D: ergo ex aequali, 
^adC, Se B ad D, rationes compoiit? iuntqua- 
def.$J). fi eaedem : Ergo A ad C, &j B ad D, funt quafi 
proportionales . Quod Sec. 

Quare Sec, 
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Theor.z}. Prop. 23 . 

R * Ationes quaG e«dcm , componendo , funt quafi 
eaedem . 

Hypotb . 

A ad $, quafi eadem cfto , qua: C ad D . 

Dico componendo ad quafi eandem efle/, 

quae C-+D ad D. - 

Prtpar. 

Afliimatur e ad f> qucelibet ratio maior , qu^m cui 
propior poteft efie C-fD ad D: ite g ad b, quaelibet ma- 
ioris inaequalicaris , fed minor . 


conjir. 
p. h. 

conflr. 
p. b. 

hypotb. 

def.+J). 

p. b. 

dcf.q.b. 


Demonjbr. 

Quoniam e ad f maior eft, quam.cui propior 
poteft efle C-+D ad D: diuidendo, e — f ad/J 
maioreft, qu^ncui propior poteft dfe C ad D. 
Item quoniam g ad h , minor eft, quam cui pro- 
pior poteftefle C-+D ad D: diuidendo g--b ad 
b minor eft , quam cui propior poteft cfle Cad D. 
Sed A ad 2?, quafi eadem eft , quae Cad D: er- 
go -4ad2?,poteftellefninor,qjarn e — /ad f & 
maior, quam g — b ad b. Ergo componendo 
A-+$ ad 'B poteft die minor, qua/n e ad/; Se 
maior, quam g ad b. Ergo A-*-2l ad 2?, quafi 
eadem eft, quae C^D ad D, Quod&c. 

Quare &c. 


Thcor. 
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T locor. 14 . Prop. 14 . 

R Ationcs quafi easdem , diuidcndo , funt t quafi ear- 
dcm. - 


hypotb. 

Sint rationes quafi easdem A ad ‘B , & C ad D. 
Dicodiuidendo, quafi eafdem die rationes A — B ad 
B, & C— D ad D. 


Prtpar . 

Aflumatur e zd f, quclibet ratio maior, quam cui pro- 
pior poteftefle C — D ad £>: & aflumatur g ad b, quae- 
libet minor. 


Demonjir. 

Quoniam e ad f. maior eft,quam, cui propior 
potell efle C — D ad D ; &g ad b, minor: ergo 
componendo e-+f ad/, maior eft,quiimcui pro- 
pior poteftefle C ad D; & g~*b ad h, minor. 
Sed A ad 59, quafi eadem cfi, quae C ad D: e r- 
go A ad B poteft minor efle, quam e^fzdfiSi 
maior, qu^m g-+b ad b. Ergodiuidcndo A— B 
ad J9, poteft minor efle, quam e ad /5 & maior, 
dcf.+Ju j quam g ad b. Eigo A — B ad 59, quafi eadem 
j eft,quas C — D ad D. Quod &c. 

Quare &c. 


ionflr. 

p. h. 


byp. 
dcf.y. b. 
p. b. 


l 

I 


Tbeer. 25 . Prop. 25 . • 

R Ationes quafi eedem , per conuerfionem rationis, 
funt quafi egdem . 


Hypotb, 
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Hypotb. 

Sine rationes quafi eadem, A ad B> & C ad D. 

Dico per conuerllone n ratio.iis , quafi eafdem efle ra- 
tiones A ad A’- B, & Cad C— D. 

'Dcmonjk . 

byf. | A\ B: quafi C: Z?. 

14 * h ' j A — B; B: quafi C — D; T> . 

B\A — B: quafi 0 ;C — D. 

A\A~B: quali C; C ■ — Z>. QuoJ&c. 


zo. b. 
Xi. b. 


Quare &c. 


Theor. 26. Propof 16. . „■ 

S I quotcunque quancirates fuerint quafi proportiona- 
les, colligendo, quafi proportionales erunt, omnes 
antecedentes, ad omnes confequentes. * . 

Hypoth. 

A j B: quafi C j D : 

Dico A-+Ci B-+D: quafi C; D. 

Dcmonjl. 

iypoth. A’ y B: quafi C; D • <. 

ax. i>. ^ C: quafi 2 ?; 'D. 

a$. b, A-*C j C: quafi 

a 2. h. \ A-+C' y B-*Di quafi C: D . Quod&c. 

Quare &c. 


Ttaor. 27. Pro. 27. 

S I prima ad fecundam quafi proportionalis fuerit, ficut 
cercia ad quartam; & quinta ad fecundam , quafi ficut 

fexra 
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fcxta ad quartam: erit prima cum quinta ad fccundarru, 
quafi ficut tertia cum Texta ad quartam . 


Hypoth, 

A\B : quafi C; D. 

E\ 2: quafi F ad D, 

Dico A-+E‘, 2 : quafi C-+F-, D. 

Prtpar, 

A-,'B: quafi C; D.: ' 

A-, C : quafi 2; D, 

EyBi quafi F i D, 

E\ F: quafi 2; D. 

Ai C: quafi E ; F . 

Ay E: quafi C; F. 

A-+ Ei E: quafi C -+ F ; F . 
Ei 2: quafi F$ [>• 


hypoth. 

21. h. 
hypoth. 
Xi. h. 
lp. h. 
2 2. h. 

X$. h. 
hypoth. 
XI. h. 


Quare &c. 


A-+Ei 2: quafi C -+F; D. Quod&c. 

_ a. . 


Thcor. iS.Prop. ' 

Q Vafi partes, cum quafi xquemultiplicibus,in quafi 
eadem funt ratione, fi prout fibi mutuo rcfpoa- 
denr, ira fumantur. 

/ii; 2: quafi tripla. 

C; D: quafi tripla. 

Dico C: quafi 2; D.. • . . . ■ • « 

Dc- 
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. 'Demonjbr. ' 

«8. i b. J Ai 2 : quafi Cj £>. . 

12. />.,,| C: quafi 2 j Quod&C. 
Quare &c. 


Theor. 2 9. Prop. 2 9. 

S I totam ad totam quafi proportionalis fuerit , vt abla- 
ta ad ablatam: & reliqua ad reliquam , quafi propor- 
tionalis erit , vt tota ad totam . 

Hypotb. 

A-, 2 : quafi C: T>. 

Dico A — Cj 2 — D : quafi 2. 

. Demon (lr. 

hypotb. j A j 2 : quafi C j D. 

2i. b. j Aj C: quafi 2 ; D. . 

35 .h. M; <4 — C: quafi 2; 2 — 2 >. 

‘ 32 . h. J A— rCj 2— £>: quafi A} 2. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 3 o. Prop. 3 o. 

Q Vantitatcs quafi proportionales, & per homologi- 
arn ,funt quafi proportionales. >• - 

'Demonjlr. 

Nam conucrtendo, quafi proportionales fiunt, 2 o.h 
Si colligendo, 26 , & 27. h: 5 t anjuemultiplicando , & 
aquepartienuo, 2 8. permutando, 22. />:&diuiden-' 
do, 24.^: & componendo, 1 3./?: & homologas ab ho- 

Q mologis 


• • 
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mologis auferendo, 2 $.6: & per conuerfionem rationis, 
25.^1 &ex aquali , 2 i,b: & coniundbs omnifariam ar- 
gumentis huiufmodi, quocunque ordine, per homolo- 
giam , quafi proportionales fiunt. 


Thtor. 3 i. Prop. 3 1. 

Q Vafi atqoales, ad quafi squales, rationes habent, vel 
quafi infinitas vtrafquc, vel quafi nullas, vel quafi 
eafdem inter fc . 

Hypotb. comm. 

7 S funt quafi squales. 

C i D funt quafi arqoales. 

Hypotb.p. cauti . 

A; C : eft quafi infinita. 

Dico D : efle quafi infinitam . 

Prtpar. . . 

A Humatur e ad quadibet ratio : vnde fit compo- 
nendo e-i-fzdf: deinde per conuerlioncm rationis e-+f 
zd e: & conuertendo c ad «-*•/. 

Demonjbr. 

def.^.h. J '£' y A: poteft maiorefle , quam e ; e-+ f. 
def.p.b. | C: poteft maior efle, quam e-+f- y f. 

% i C : poteft maior efle , quam e $ f. 

C: ratio eft quafi infinita. 

% ; C: poteft maior efle, quam *•+/;/. 

C i D: poteft maior efle, quam e i e-+f. 

> D: poteft maior efle , quam e $ f. 

Di 


defp.b. 
def. p.h. 
dtf.i.h. 

4 . b. 
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icff. b. j 2 ; D : ratio eft quafi infinita. Quod&c. 

. Bypotb. 2. cajus. 

C ; eft quafi nulla. 

Dico D: cflc quafi nullam. . 

.Demonjlr, , ; * , . : j • 

lo.b. j C i A : quafi infinita . . » 

/«/>• *. D j H : quafi infinita . 

7- b. J ‘B j D : quafi nulla. Quod &c. . , : 

Hypotb. 3. cajus. 

A-j C: ncq; quafi infinita, neqs quafi nulla dh 
Dico D : quafi efic A$ C . 

Demonjlr. .1 

2> ad D, nequeeft quafi infinita, neque quafi nulla,: 
>/• | alioquin A ad C efict quafi infinita, vel quafi nui* 

| la, conrra hypothcfim . 

*?• b. j A ; j 5: quati C; D. . - . 3 

X2.A. j /4; C: quafi D. Quod&c* . - - j 
Quare &c. . 


Theorema 3 2. Pr<^ # 3 2 . 

S I prima ad fecundam , rationem habuerit quafi infini- . 

tam; item ad tertiam, rationem quafi infinitam: ha- 
bebit & ad vtriuiquefummam , & ad vtriufque differen- 
tiam, ratioaem quafi infinitam. 

tfypoth. 

Aj%: quali infinita. 

A\ C: quali infinita* 

Q*_ 2 Dico 
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Dico A-yU^+Ci quali infinitam eflfe . 

Et A -,% — C: qoafi infinitam eflfe . 


hypoth. 

Demon [ir. 

A; quafi infinita. 

8. h. 

quafi infinita . 

p. h. 

A ■+ 2 ?j A: quafi aqualis . 

hypoth. 

A y C: quafi infinita. 

31. h. 

A-+$i Ct quafi infinita . 

8. h. 

A -+ 2 ? -+ C $ C : quafi infinita . 

9. h. 

A-t-2-tC; A-+2?: quafiaqualis . 

fup. 

A-+ 2 ?, A: quafi aqualis . *; 

18. h. 

>4 2? -+ C ; A: quafi aequalis . 

16. h. 

A: quafi nulla. 

10. h. 

A\ C B-+Ci quafi infinita . Quod &c. 

jup. 

A-* 7 !-jC: quafi infinita. 

8 .h. 

A-^TJ—.Cy C: quafi infinita . 

7 . h. 

C ; A -+ 2 — C : quafi nulla . 

11. h . 

A -* *B $ A — C: quafi ecqualis . 

Jup. 

A'y A -+%: quafi tequalis . 

18. h. 

A -* 2 ? — Cy A: quafi aqualis . 

17. h. 

/ 4 -+ 2? — C 'y 2 — C: quafi infinita. 

8. h. 

A , 2 — C: quafi infinita. Quod&c. 

. Quare &c. 


Tkeor. 3 3 . Propof 3 3 . 

S I fuerint tres termini, primus indeterminatus , reliqui 

duo determinati ; fuerit autem primus ad fecundum., 

* - 
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quafi «qualis: habebit iecundu 9 ad tertium eandem ratio- 
nem, quam quafi habet primus . 

• Hypoth. 

Tres termini funt, primus indeterminatus A ; reliqui 
duo determinati, b t S£ c, &eft^ad b 3 quafi «qualis . 

Dico b ad c eandem eflfe rationem , quam quafi ha- 
bet A ad c. ■ ' i . . • . 


Prtpar. 

Aflumatur d , «qualis ipfi c . 

Demonji. 

hypoth. Ai b: quafi «qualis. 
coalir. c; d: «qualis. 
dtfa.b. A',b: quafi c\d . 
xx, k. A i c: quafi bi d, 

8 . 5 . b i d: bi c. 

19. h. Aj c: quafi b.- 3 c. Quod&c. 
Quare &c. 


T Theor.iq.Prop. 54 . 

Ota ad vnitatem , quafi eft infinita . 

TJcmonjk. 

Nam tota , cum non dicatur, cuius numeri tota fit ; eft 


indeterminata : idcoque tota ad vnitatem , ratio eft inde- 
terminata . Cumque poflit dici , cuius numeri tota lit j eft 
determinabilis : ideoque totae ad vnitatem , ratio eft deter- 
minabilis. Cum denique poffit dici cius numen tota, qui 
maior fit, quam vc ad vnitatem, haoeat quamlibet ratio- 


nem 
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Theor. 3 $.Prop. 3 9. 

Qucordinaty,tota, femitota, & fefquitota > Tum 
quafi aequales . 

Dico rj, 73, m $ 9 quafi aequales effe . 

•. . i 'Demonftr* ... ’ i 

3<*. h. f, <j: quafi aequalis . 

3* p- qi: triplicata r; ej . 

2i- b. t$ i qs : quafi jqualis . Quod &c. 

/«/7. i quafi aequalis. Quod &c 

18. h. | f3 ; mi : quafi aequalis. Quod&c. 

Quare &c. r. . 

Theor, 40 . Prop. 40 . 

T Ot3 magis ordinata, ad aggregatum cx totis minus 
ordinatis , quafi eft infinita . Item fcmitota, ad ag- 
gregatum ex femi totis : & fefquitota , ad aggregatum cx 
fcfquitotis . 

Efto tota magis ordinata /3 : qua miniis ordinatae. 
ti , f, & rationalis «equarum aggregatum 5 ra-+$r 
-f 4 ft • I • 

Dico t$ ; 5?2 3t-+ 4«: quafi effe infinitam. 

* 1 ‘Demonftr, . ■ • ' 

3*. A. [ *3 \ to : quafiinfinita. . . 

31. h. 13; 5 n ; quafiinfinita. 

38. A. f3jr: quafiinfinita. ... .*• 

*3 > guafi infinita^,. ... ...... . — ~ 

* f 3i 
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57* h - j 5 « • quafi infinita. 
jj. h. j q ; 4«; quafi infinita. 

3 x. h. 1 1 3 ; 5 1 1 -+ s t -+ 4« ; quafi infinita . Quod &c. 

Similiter oftendetur, my ymz *+ 3;»-* 4»; quafi in- 
finita. Quod&c. 

Item, <73; 5^2 quafi infinita . Quod&c. 
Quare &c. 


jheor. 41. /Vo^. 4 1 . 

T Ota magis ordinata, fibi ipfi,& alijs miniis ordinatis, 
addit s, vel fubtra&is, quafi eft aequalis . Item fe- 
mitota: 5 defquitota. 

Hypotk. 

Tota vel fcmitota , vel llTquitota magis ordinata cfto 
^tquacumadditx miniis ordinat», funto X; & fubtra- 
C. 

Dico A,A-+X, A — C, A-±X — C, quafi arquales 
eflo . 

Demonjlr. 

| A; X: quafi infinita, 
j A -+ X j X: quafi infinita . 

A -+ X 5 A : quafi a:qualis. Quod &c. 

A C: quali infinita. 

A-, A — C : quafi squalis . Quod &c. 

A\ X — C: quali infinita. 

A-+X^-C', X — C: quafi infinita . 

A -+ X — C 5 A : quafi squalis . Quod &c. 

R A-+X ' 

:> 


40. b. 
8. h. 
p. b. 
40. b. 
p. b. 
31. b . 
8 . h . 
p. b. 
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Theor. 14. Prop. 14. 

R Ationcs quafi eaedem, diuidendo, funt quafi ex- 
dem. 


f/ypotb. 

Sint rationes quafi caedem A ad B, & C ad D. 
Dicodiuidendo, quafi eafdem efie rationes A-—*!} ad 
T, & C — £) adD. •• ' 


Pr<epar. 

A Humatur * ad f, quclibet ratio maior, quam cui pro- 
pior poteftefle C—D ad D: &aflumatur^ ad h, qua- 
libet minor. 


lonflr. 

p. h. 

hyp. 
dcf.4. h. 
p. b. 

def.^Jh 


Demonjlr. 

Quoniam e ad f. maior eft,quam, cui propior 
potelt efle C—D ad D $ & ^ ad b, minor: ergo 
componendo e -+ f ad f, maior eft,qu^m cui pro- 
pior poteft efie C ad D\ 8>t g-+h ad b, minor. 
Sed A ad B , quafi eadem cft, qua? C ad D: er- 
go A ad B poteft minor efle, quam e -+/ad/; & 
maior , quam g-+b ad b. Ergodiuidcndo A—B 
ad B, poteft minor efle, quam eadfiSt maior, 
quam^ ad b . Eigo A—B ad quafi' eadem 
eft,quae C— D ad D. Quod &c. 


Quare &c. 


Theor. 25. Prop. 25. r 

R Ationes quafi eedem , per conuerfionem rationis, 
fune quafi egdem . 


Hypotb . 
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. Hypotb . 

Sint rationes quafi eadem, A ad 2, & C ad D. 

Dico per conuerfioncm ratio iis, quafi eafdem effera- 
tiones A ad A & C ad C— D . 

Demonjk, 

byp. | Ay 'B: quafi C: D. 

*4 - h. A — 7 ? $ quafi C — D; Z>. 

10 . b. *BiA — 5?: quafi D; C — D. 

xi. h. Ai A — 2?: quafi Cj Ct — Z). QuoJ&c. 

Quare &c. * : : ‘ • 


Tbeor. i6.Propof z6. 

S I quotcunque quantitates fuerint quafi proportiona- 
les, colligendo , quafi proportionales erunt, omnes 
antecedentes , ad omnes confequentes . 

Hypoth. ■ v 

A i B : quafi C ; Z> : 

Dico A-+Cj B-+D: quafi CjD. 

Demonji. 


hypoth. 

b. 


XX 

33 


b . 


Ai B: quafi C; D, 
A\ C: quafi ‘D. 
A-+C'> C: quafi 2?- 


D^D. 


»a. h. | A-+Ci 2-+D: quafi C:D. Quod&c. 
Quare & c. 


Tbeor. 27. /Vo. 27. 

S I prima ad fecundam quafi proportionalis fuerit, ficut 
tertia ad quartam } $5 quinta ad fecundam , quafi ficut 

fexta 
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fcxta ad quartam: erit prima cum quinta ad fecundam^, 
quaii ficui tertia cum Texta ad quartam . 

*N 

Hypotb, 

A , 3 : quafi C; D, 

E,B: quafi F ad D, 

Dico A-+£' y B: quafi C -* Fj £> . 


hypotb. 

Prtpar, 

A,B: quafi Cj £>. * 

22 . h. 

Ai C : quafi B; D . 

hypotb. 

EyBi quafi F $ D . 

21. b. 

E'y F: quafi B', D. 

ip. b. 

A, C: quafi E ; F . 

22. b. 

A\ E: quafi C; F. 

ij. h. 

A -+ E\ E: quafi C-+ Fy 

hypotb. 

EyB: quafi F t, D» 

21. h. 

A-+Ey B: quafi C -+ F 

Quare &c. 


T beor, 2 8 . Prop. 28. ■ 

Q Vafi partes, cum quafi squemulripHcibus , in quafi 
eadem funt ratione, fi prout fibi mutuo rcfpon- 
dent, ira fumantur. 

Hypotb . . . 

A\ B: quafi tripla. ' ; 

C$ D: quafi tripla. . ' /j 

Dico A; C: quafi 'B\ D .. . . .../ , . :.. i 

De - 
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Demonjk. * 

18. b. j A-y B: quafi Cj D. 
n. b. \A; C : quafi B ; Z>. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor. 1 9. iVop. 2 9. 

S I totam ad totam quafi proportionalis fuerit, vt abla- 
ta ad ablatam: & reliqua ad reliquam , quafi propor- 
tionalis erit , vt tota ad totam . 

fJypoth. 

A; B: quafi C:T>. 

Dico A~Ci B — D : quafi A\ B. 

Demonjlr. 

bypoth. | A‘, B: quafi C', D. 

2 i.b. j A j C: quafi D. . , . 

a $.h. ! A; A — C: quafi B\B — T>. 

ii. b. jA~-C;B — D: quafi A\ B. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 30 .Prop. 30. 

Q Vantiratcs quafi proportionales, & per homologt- 
am , funt quafi proportionales . 

'Dcmonjlr . 

Nam conucrrendo, quafi proportionalesfiunt, 20 .h: 
& colligendo, 26, & 27. h: & a^qucmolciplicando, & 
a:quepartiendo, 28. hi&t permutando, 22 .h: &diuiden-' 
do, 24./?: & componendo, 2 3. h: 6i homologas ab ho- 

Q mologis 
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mologis auferendo, 2 9. fr. & perconuerfionem rationis, 
25.6: &ex aquali, 2 i.h: & coniun&is omnifariam ar- 
gumentis huiufmodi, quocunque ordine, per homolo- 
giam , quali proportionales fiunt. 

Thtor.11.Prop.11, 

Q Vafi a?qoales,ad quafi squales, rationes habent, vel 
quafi infinitas vtrafquc, vel quali nullas, vel quali 
eafdem inter fc. . ; 

Hypo&j. comm . 
d, P funt quafi squales. 

C > D funt quafi squales. 

Hypoth.p. cajitf . 

C : cft quafi infinita. 

Dico 2 ?; D: efle quafi infinitam . 

Pr^par. 

Aflumatur e ad f t quadibet ratio : vnde fit compo- 
nendo <’-+/' ad f: deinde per conuerlioncm rationis c-+f 
ad ^ : & conuertendo e ad e -+/. 

Demonjhr. 

def.i.b. J poteft maior efle , quam e>e-+f. 
dtf.p. b. a 3 C: poteft maior efle , quam e -+/3 f. 

4- h ’ P , C : poteft maior efle , quam e 3 f. 
de/p.h. $3 C: ratio eft quafi infinita. 
def.p.b. C: poteft maior efle, quam e -+/; f. 
dcf.i.b. C; D: poteft maior efle , quam e 3 e-+f . 

4 » h. PyD: poteft maior efle , quam e 3 f. 

PyDl 
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*/> h. j 2 ? ; D : ratio eft quafi infinita. Quod&c. 

/Jypoth. 2. cajus, 

4’, C : eft quafi nulla. 

Dico 2j D: efle quafi nullam. . 

. Demonfir .. . ; ' ’ ■ • 

io. fc. \CjA : quafi infinita . ■* . • . 

fup. i D; 2: quafi infinita • 

7 - h. j 2 j D : quafi nulla. Quod&c» . , 

Hypoth. cajus, 

A] C: ncq; quafi infinita, neq: quafi nulla eft. 

Dico 2j D: quafi eflc A; C. 

Deyronjir» ; L j • 

2 ad D } nequeeft quafi infinita, neque quafi nui!*,: 
/«/. | alioquin A ad C efict quafi infinita, vd quafi nui* 

j la, conrra hypothefim . 

1 h. ) A -j 2: quafi C', D. - . ” 

i*, h. j A\ C: quafi 2; D. Quod&c* • - j 
Quare &c. . • ' : - 1 


Theorema 3 x. Prop. 3 2 . 

S I prima ad fecundam, rationem habuerit quafi infini-. 

tam; item ad tertiam, rationem quafi infinitam: ha- 
bebit & ad vtriufquefummam , & ad vtriufque difteren- 
tiom, rationem quali infinitam. 

Hypoth. 

Aj B; quafi infinita. 

A; C: quafi infinita.’ 

Q*_ a Dico 
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Dico A $ 3 ~+ C : quali infinitam elle. : 
Et A- t 2 — C: quali infinitam eflc . 


hypotb . 

Demon (lr . . 

A; 2: quali infinita. 

8. hn 

A •+ 2 ; 2 : quali infinita . 

9. b. 

A^%', A: quali squalis . ’Li j 

bypotb. 

31. h. J 

C; quali infinita. . ' 

A-+%} Ci. quali infinita . 

00 

• 

• 

A -+ 'B -+ C ; C : quali infinita . 

9. h. 

.A^S-*Ci A-+Bi quafi squalis . . 

/tip. 

A-\"B-y .4: quali squalis . 

18. h. 

A-*21-+ C‘, A: quafi squalis . 

16. h . 

% -*■ C $ Ai quafi nulla . 

IO. b . 

A ; -+ C : quafi infinita . Quod &c. 

jup. 

A ~+ C • quafi infinita. . 

8. h. 

A-+%~~C > C: quafi infinita * 

7 -b. ] 

C; A -+#— C: quafi nulla. 

II. h . 

i .<4 -»• 2 ; .4 h- 3 — Ci quafi squalis . 
A j A-+“Bi quafi squalis . . 

/*p. 

28. b. 

A -+ 2? — C ; >4 : quafi equalis . 

ij.h. 

8. h. . 

A -+ 2? — Cj 2? — C : quafi infinita . . 

A j 2 — C : quafi infinita . QuoJ&c. 

-■Quare &c. 


Tbeor. 3 3 . Propof. 3 3 . 

S I fuerint tres termini, primus indeterminatus , reliqui 
duo determinati ; fuerit autem primus ad fccunduiru 


; T E R'T rV M: - 125 

quafiafqualisthabebit fecundus ad tertium eandem ratio- 
nem, quam quafi habet primus . 

■ Hypodn. • * 

Tres termini funt, primus indeterminatus >45 reliqui 
duo determinati,. b> & r: &eft -4 ad quafi aequalis . * 

Dico b ad c eandem efle rationem , quam quafi ha- 
bet A ad c. ' ' 1 . ■ ‘ 

Prtpar* 

Affumatur d, aequalis ipfi t* . 

. . - . Demonjl . 

hypotb ; A> b: quafi cequalis.. 
conftr. Cy di aequalis. * 

d'f.+h. A-yb: quafi c ; d . 
ax. fr. Ayc: quafi b; d. 

St 5 » b$ dl by Cm 

1*. hi 4y c : quafi £.5 c. Quod&c. ' 

Quare &c. 


T Thcor. 3 4 . Prop. 34 .. 

Ota ad vnitatem , quafi eft infinita. 

Uemonjk.- 

Nam tota , cum non dicatur, cuius numeri tota fit ; eft 
indeterminata: idcoque tota ad vmratem , ratio eft inde- 
terminata. Gumquepoffit dici, cuius numeri tota Iit 5 elt 
determinabilis : ideoque totas ad vnitatem , ratio eft deter- 
minabilis. Cum denique poffit dici eius numeri tota, qui 
maior fit, quam vt ad vnitatem, habeat quamlibet ratio- 
~~ . • - " nem 


1 
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} nem datam ;«qui nuirierus , ipfir fui ipfiul eft tdfcu 
i erit ratio torte advniratcm , maior) qu&m datt, 
def-p-k.J qualibet. Ergo rota ad vnitatem, quafi eftin- 
| finita . :•••; { ...i 

— — — ' »1 ■ I »1 >11 Wi*ll ■ *iil > I I I » MU I *■ Hl I* I i ■ 

Theor. 35. Ptop.i 5. j * ' - « ‘ 

S Erquitota ad vnitatem, quafi eft infinita. Item Icmi- 
tota. 

Demonfir. 

34. h . | T ota ad vnitatem, quafi eft infinita: ergo com- 

8. b. j ponendo , fefquitota ad vnitatem, quafi eftinfi- 
8 . h. ! nita . Item diuidendo, iemitota ad vnitatem, qua- 
j fi eft infinita. 


T 

3S- b. 
9. h . 
34. /;. 
p. b. 
18. b. 



Theor. 3 6. Prop. 3 6. 

Ota, fcfquitota, Scfemitota, quafi funt aequales 
inter (e. Demonfir. 

Sefquitota ad vnitatem, quafi eft infinita : ergo • 
per conuerfionem rationis , fefquitota ad totam, 
quafi eft aqualis . Rurlum tota ad vnifate.m quafi 
fit infinita: ergo per conuerfionem rationis , tota 
ad femi totam , quafi eft a? quatis . Ergo fcfquito- 
| ta ad iemitotam , quafi eft aqualis . 

• ■ 1 , 1 ' ' ' ' ~~ • r|'^-- 1 - ■ 1 

Theor. 3 7. Prop. 3 7. 

Ota quantumhbcc ordinata ad vnitatem, quafi eft 
infinita. Item fefquitota, &femitota. 

Dico 
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Dico rj ; u: quafi infinitam . 


Demonjk • 


34 * *>. 

fj u: quafi infinita . . : ‘v-ver.* > x 

def. 6 .p. 

t$ ; u; triplicata r$ u. - : t < . <.* 

12. h. 

tj ; quafi infinita. Quod&c. 

cxtf.b. 

Similiter oftendetur 73 j u ; quafi infinita . 


Item mi ; »: quafi infinita . 

Quare &c. ; . • - 

* 4 

1 


Tbeor. 1 8. Prop. 3 8 . 

T Orarum inaequaliter ordinatarum, magis ordinata, 
ad minus ordinatam, quafi eft infinita. Item lefqui- 
torarum , & femitotarum . 

Hjpoth . 

/5 magis eft ordinata, qua n t 3 . 

Dico j /3 : quafi infinitam. : ' 

Demon [lr, 

34. />. t y ui quafi infinita . 
def.d.p. tj j t4: t j 0. : . . 

dtf. 6 .p. f4; t$i fj i# , > • • i . . . . * 

13-5* «5 j t4: quafi infinita. 

13. 5. f4i t3 : quafi infinita. 

ix. b. '5 > t3 : quali infinita. Quod &c. . 

Similiter oftendetur 75 ; 73 : quafimfimcif. 

Et w5j wj : quaiimfinita» • 

Quare &c. 
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} nctn datam ;<|Ui nuirierus , ipfii fi» ipftus eft totale 
i erit ratio totx advniratem , maior, qudro datao 
def.p.h. j quaelibet. Ergo tota ad vnitatcm, quafi eftin- 
finita. .. . .. t 

— ■ ■ ■ i ii . n l ' | ■ .1 .. ii i i 1 .i . .. . n t ■ ' 

: - . Theor. }}. Prop: 3 5 . .* > » >' 

S Efquitota ad vnitatem, quafi eft infinita. Item fcmi- 
tota. 

Demmflr. 

34. h. | Tota ad vnitatem, quafi eft infinita: ergo com- 

8. b. j ponendo , fefquitota ad vniratem, quift eftinfi- 
8. h. j nita . Item diuidendo, femitota ad vnitatem,qua- 
I fi eft infinita . 


T 

3S- b . 
9. b . 
34. h . 
p. b. 
18. b. 



Theor. 36. Prop. 3 6. 

Ota, fefquitota, & femitota, quafi funt jcquales 
inter fe. Demonflr. 

Sefquitota ad vnitatem, quafi eft mfinifa : ergo • 
per conucriionem rationis, fefquitota ad totam, 
quafi eft aqualis . Rurlum tota ad vnitatc.Ti quafi 
fit infinita : ergo per conuerfionem rationis , tota 
ad femitotam, quafi eft «qualis. Ergo fefquito- 
| ta ad icmitotam , quafi eft aqualis . 

Theor. 3 7 * 3 7 * • 

Ota quantumhbct ordinata ad vniratem, quafi eft 
infinita. Item fefquitota, & femitota. 

Dico 
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Dico tj ; quali infinitum • 

. . .../ ! , Dtmonftr. 

3+ h - 1 1; u: quafi infinita. . ' - • > > '**•-*- 

def.6.p. I e 3 ; U : triplicata t } u. * - 1 : « , • 
i2, b. 1 1$ ; «: quali infinita. Quod&c. 
cxv.h. Similiter oftendetur 73 ; u : quali infinita . 
Item m$', u: quafi mfinita 
Quare &c. ■ •. ■ . ■ : . ■ 


Tbeor. 3 8. Prop. 3 8. 

T Otarum inaequaliter ordinatarum, magis ordinata, 
ad minus ordinatam, quafi eft infinita. Item lefqui- 
totarum ,&femitotarum . 

Hypotb. 

1 5 magis eft ordinata, qua n t $ . 

Dico /5 5 rj 2 quafi infinitam. : : 

Demon jh. 

34* 1 1; u: quafi infinita. 

def. 6 .p. 

dtf.6.p> fqjtjjfjM,- • • > . .. . . , 

13.5. f5 ; 14: quafi infinita. 

13. 5. 14; t$ : quafi infinita. 

ix. h. *5 » f 3 : quafi infinita. Quod &c. 

Similirer ollen detur 75 ; 73 : quali infinita. 

Et wj ; wq : quali mfinita 4 •: • 

Quare &c. -fi 
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T beor. 3 9. Prop. 3 9. • 

Qucordinat«,tota, femitota, & fefquitota , funt 
quafi «quales. . ... ■ ' « ; r • 

Dico t$, qiy w?3, quafi «quales efle. 

. i 'Detnonjhr • < ' 

3 h. t j q: quafi «qualis . 

3 * p- ti i (ji\ triplicata t; 

»1. />. f3 > f 3 : quafi squalis . Quod &c. 

/«p. _ ! <73 ; m$ : quafi «qualis. . Quod &c 
18. fc. 1 13 j W3 : quafi «qualis. Quod&c. 

Quare &c. r. . .. 

-. 1 • i 4 . .* ii * - - ' • fc - . • •* * 5 

Theor. 40. Prop. 40. 

T Ota magis ordinata, ad aggregatum cx totis minus 
ordinatis , quafi eft infinita . Item femitota, ad ag- 
gregatum ex femitotisi&fefquitota, ad aggregatum cx 
fcfquitotis . 

Eflo tota magis ordinata /3 : qua mintis ordinat«. 
n, r, & rationalis u: quarum aggregatum 

-+ 4 u, . i. • ; : ; • . . 

Dico ts > 5^2 -+ 3 f -4- 4« : quafi efle infinitam* 

; •••■. : Demonftr . 1 .. 

3*. h. [ t$ j n: quafiinfinita. . . 
jz. b. /3 j 5 fi ; quafiinfinita. 

38 . h. t3- y t: quafiinfinita. .. 

I ^3 5 quafi iofinita*.... ... — • 

■ v * n > 

A 
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37 - h • j *3 > » : quafi infinita, 
j». h. j *3 ; 4«; quafi infinita. 

3 1- h. j r 3 ; 5 ti -+ 3 1 -+ 4» : quafi infinita . Quod &c. 

Similiter oftendetur, W3; jw2 -+ 3>«-* 4« ; quafi in- 
finita. Quod&c. , 

Item, (js j 5^2 -+ 37 -+4«: quafi infinita . Quod&c. 
Quare &c. 


Theor. 41. Prop. 41. 

T Ota magis ordinata, fibi ipfi,& alijs miniis ordinatis, 
addit s,velfubtra&is, quafi eft aqualis. Item fe- 
mitotar&iefquicota. 

Hypotb. 

Tota vel femitota , vel lefquitota magis ordinata cfio 
A : quacum addita: minus ordinata, funto 2?: & fubtra- 
C. 


Djco A — C, A-\B — C, quafi arquales 

eflo . 


40 . h. 

8 . h. 

9. b. 
40 . b. 

9. b. 
32 . b. 

8. h. 

9. b. 


Demonjlr. 

| A',l>: quafi infinita. 

A ■+ 2 ? ; # : quafi infinita . 

A-+ 7 > A: quafi aqualis. Quod &c. 
v 4 j C: quafi infinita. 

Aj A — C : quafi aqualis . Quod Stc. 

A‘, 'B — C: quafi infinita. 

— C; B — C : quafi infinita . 

/4 •+ ^ — C 3 . 4 : quafi a:qualis . Quod &c. 

R /4-+2 


:> 
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it.b. A-+B — C, ^-+2, A~*C, quafi funt «quales. 
Quod Sic. ' 

Quare &c. 

1 I - i - - — T- 

Theor. 42 . Prop. 42 . 

Q Vaelibetquadratrix quafi eftarqualis ad totam vni- 
tate plus ordinatam , quam fit eius bafis . item ad 
femitotam : & ad fefquitotam . 

Hypotb. 

Eftoquadratrix A: &eftotota B, vnitateplus ordi- 
nata , quam bafis quadratricis A . 

Dito A ad 2?, quafi aqualem effe . 

Drn:onfbr. 

a» | At ell aequalis ipfi B, demptis, additifque ali- 
qualiter acceptis totis, non plus ordinatis , qua nu 
hypotb. bafis A . Sed B y eft tota vnitate plus ordinata^, 
quam baGs A ; idcoque totae, non plus ordinate, 
quam bafis A , funt minus ordinata:, quam B. 
Ergo A 5 eft aequalis ipfi 2?,dcnptis, additifquo 
aliqualiter acceptis totis , minus ordinatis , quam 
. 4 i.h. 2?. Sed Si 2 >, demptis, additifque aliqualiter ac- 

ceptis totis, minus ordinatis , quam B , quafi eft 
18. b. aequalis ipfi 2? . Ergo A , quafi cft aequalis ipfi B. 
Quod 8cc. 

31- x. ldem,& eodem modo demonftraretur, fi B 
3 x. eflet femitotamecno fi B effet lefquitota.Que Sic. 
Quire Sic. 
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Tineor . 43. Prop. 43. 

Q Vaelibct quadratrix, ad totas non plus ordinatas, 
quam fit eiusbafis, quomodolibet acceptas , quafi 
eft infinita, item ad femitotas: necnon ad fef- 
quitotas. 

Hypotb. * ' 

Efto quadratrix A : & in % fint /umprae tota: quo- 
modolibct , vel femitota:, vel fefquitotae. 

Dico A ad 2 quafi infinitamcfle. 

Pr*par . 

Sumatur C , tota , vnifate plus ordinata , quam bails 
quadratricis A : vel fcmitota, vel fefquitota . 

Demonjlr. 

41. h. j C ; Ti: quafi infinita. 

41. h. j A’, C: quafi aequalis. 

31. h. \ A} D: quafi infinita. Quod&c. 

Quare &c. 


Thtor. 44. Prop. 44. 

R Ationis quafi infinitae diuifo antecedente per datum 
numerum, ratio eft quafi infinita . 

A ad quafi eft 

Dico fubtnplam A ad # > quafi infinitam cfic . 

Prtp&r. 

Aftiimatur quaelibet ratio r ad d. 

R a De- 


Hypotb . 
infinita . 
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Demonjk. 

hypoth. A' y B: quafi infinita . 
defy. h. A; B: poteft maior efifc , quam 3 r; d . 
p. b. A-y ic: poteft maior efle > quam By d. 
iy. 5, A\ 3c: fubtripla Ay c. 

13. 5. Subtripla A; c: poteft maior efle, quim B; d. 
p. b. j Subtripla A$ 'B : poteft maior efle, quam c; d. 
def.p.b. J Subtripla A\B: quafi eft infinita. Quod &c. 
Quare &c. 

Tbeor. 45 . Prop. 45. 

R Ationis quafi infinitae multiplicato confequcntc», 
ratio cft quafi infinita . 

Hypoth, 

A ad By quafi cft infinita. 

Dico A ai duplam B , quafi efle infinitam * 

Pr<epar. 

Aflu.natur quaelibet ratio c ad d. 

Demonjir, 

bypotb. A'yB: quafi infinita. 
def.pjb. AyB\ poteft maior efle, quam ic, d. 
p. b. A, ic: poteft maior efle , quam By d,' 

15. 5. B ; d: iB id. 

13. y. A'y ic: poteft maior efle, quam iBy id. 
p. h. A\ 2B: poteft maior efle, quam acj zd: 

15. 5. lCy 2 d: C'y d. ■ 

jj. 5 . A, iB : poteft maior efle , quam c 5 d, 

A, iB: 
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def.p.b. | A$ iB: quali eft infinita. Quod Sic. 
Quare &c. 


Theorema 45. Prop. 4 6 . 

R Atio compofitaex duabus rationibus , altera , quafi 
quadam propofita, altera , quafi infinita } quali eft 
infinita^. 


Hypoth. ' 
Ai B: quafi quaedam propofita . 
55 ; C : quafi infinita . 

Dico <^J- y C : quafi elle infinitam. 


Pr<epar. 

Afliimatur quxlibet ratio , d ad e: item allumatur 
quaelibet d ad/, minor, quam, cui quafi eadem elle di- 
citur ad». 


Demonflr. 

hypoth. By C : quafi eft infinita . 

def.p.b. ‘B j C: poceft maior elle , quam /; e. 

def.jj). A-y B: poteft maior elle, quam d ; /. 

4. b. ! A-, C: poteft maior elle, quam d; e. 

def.p.h. | A-, C: quafi eft infinita. Quod&c. 
Quare &c. 


* 



Theor. 47. Prop. 47. 

Vadratricesin eadem bafiiacences, inter fefunt qua- 
li aequales. ' 

■' " ' f+t 
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Hypoth . 

Sint in eadem bafi quadratrices 2 ? . 

Dico 3 S quafi a-quales efle. 

Pr*par. 

Sumatur C, rota, vnitatcplus ordinata, qu^mfitba- 
lisipfarum c^> 3.' 

' Demonjb •. 

4 ?* ^ C: quafi a?qualis . 

43* • $ ', C : quafi a?qualis. 

18 . a. |<v/j C: quafi aequalis. Quod &c. 

Quare &c. 


T beor. 48 . Propof. 4 8 . 

S Yb quadratrices in eadem bafi iacentes, funt quafi 
arquales. ' 

Hypoth. 

Sint in eadem bafi fubquadratrices 3. 

Dicot^, #, quafi aquales eflc 4 

Prxpar. 

Sumantur homonyma? quadratrices C, Z). 

Demonjir . 

*/.■*•» J C ad #quemultip!cx eft, vt D ad 3. 

**• J- Cj D; 3. 

J. Cj D: 

47* *• ! C$ /): quafi f qualis. 

ip. b. j Ay*Bi quafi aqualis. Quod&c. 

Quare &c. 
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Theor. 49. Prop. 49. 

I N diuerfis bafibus, q uJratrtx in nugis ordinata, ad 
quadratricem in minus ordinata, quafi eft infinita . 

Hypoth. 

Sint quadratrices indiuerfis bafibus: A , in ma- 
gis ordinata bafi, quam C B. 

Dico A ad 2?, quafieftc infinitam . 

Pr<epar. 

Aflfumatur tota C, vnitute plus ordinata, quam fit ba- 
fis quadratricis A: & tota D, vnitatc plus ordinata, 
quam iit balis quadratricis 

Demonflr. 

Quoniam A eft in bafi magis ordinata, quinu 
S: ergo etiam C cft magis ordinata tota, quanu 
D: ergo C ad D, quafi eft infinita. Sed C, A , 
funt quali aquales :$c quafi aequales . Er- ' 

| go A ad B 3 quali cft infinita. Quod &c. 

Quare &c. 


hypoth. 
38 . b. 
42 . b. 
31. b . 


Theor. 5 o. Prop. 5 o, 

I N diuerfis bafibus, quehber mada in magis ordinata, ad 
quamlibet maflam,in minus ordmaca, quafi eft infinita. 

Hypoth . 4 

Sint mafla; A , $, in diuerfis bafibus : A in ma^is or- 
dinata bafi, quam 

Dico A ad quafi efle infinitam. 

Pr<- 
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Prtpar. 

effumantur quadratrices C, D: C quidem homony- 
ma ipfi A-, & D , ipfi 2 ? . 

Dermvflr. 

hypoth. Quoniam A , eft in bafi magis ordinat3 , quam 
2> : etiam C, eft in bafi magis ordinata , quam-» 
A 9 - h. D:&C ad D, quafi cft infinita. Eft autem ra- 
tio A ad C, quaedam propofita, quam habent 
propoitti rfUmeri multiplicantes homonymamu 
46 . h. | fpeciem : ergo ex aequali , A ad D , ratio eft quafi 
j infinita. Item D ad 2?> ratio eft qua?dampro- 
j pofita, quam habent propofiti numeri multipli- 
4*- h - ! cantes hononymam fpeciern :ergo ex aquali , A 
) ad 2?, ratio eft quali infinita. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. j i.Prop. 5 !. 

S Pccies in eadem bafi iacentes, iunt reciproci quafi pro- 
portionales, vt numeri , in tabula multiplicium , fimi- 
liter iacentes . Hypobt. 

Sint in eadem bafi fpecics A , 7>: & fint numeri fimi- 
liter iacentes, in tabula multiplicium $ c limiliter, atque 
A-, & d, fimiliter, atque 2? . 

Dico A\ 2>: quafi d ; c. 

Prtpar. 

Sumantur fubquadratrices E , F: E quidem homo- 
nytha ipfi A\ & F 3 ipfi %. I 

T>e- 
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deff.il. 
p. &z. 

48. h. 
dejf. 11 . 
p.& Z. 
XI. h. 


TERTIAM. 

T)cmonJbr. 

A\ E: m; c. 

E> F: qualisqualis. 

Fi B : d\ u. 

Ai B: quafi d ; c. Quod &c. 


Quare &c. 


Theor. 5 2. Prop. 5 2. 

M Affs in eadem bafiiacentes, quafi eamdem habent 
rationem compofitam , ex dire&a /uorum nume- 
rorum ,& reciproca numerorum in tabula multiplicium^ 
fimiliteriaccntium. 

ftypoth. 

Sint in eadem bafyiiafls A , B: quarum numeri c, d: c 
quidem, qui multiplicans homonymam Ipcciem A , facit 
mafiam Ai & d, qui multiplicans homonymam fpcciem 
B, facit mafiam B . Eefint numeri e y /, limilitcr iacen- 
tes in tabula mulciphciumj e quidem, licut Ai fic/ificut#. 
Dico Ai B: quafi c ; </,-+/; e. 

Prtpar. • 

Sumantur fpccics horaonyms G y H\G quidem^ 
ipfi A' y & //, ipfi 

Demonjbr. 

bypotb. J Ai G: r; u . 

51 .h. lG' y H: quafi fi e. 

hypotb. * Hi B: «; d. 

XI. h. [ Ai B: quafi cj d,-*f y e. Quod &c. Quare &c. 
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Proplema primum Prop. 5 3 . 

D Ata ratione; datoque numero pariter pari : fubto- 
tuplicatam rationem inuenirc, quotus cit datus nu- 
merus . 

Hypoth. 

Sit data ratio 4 ad b : datufquc numerus c , pariter 
par. 

Oportet rationem inuenire,fubtotuplicatam rationis, 
4 ad b y quotus eft c. 

Conftr. 

Subdiuidatur numerus r, vfquead vnitatem:&fit c ad 
d y duplus : & d ad /, duplus; & /'ad vnitatem , duplus. 
Deinde fumatur, inter 4, b y media proportionalis g: & 
inter a y g y media proportionalis b: & inter 4, A, media 
proportionalis *: vt fiant fumptiones totidem, quot 
funt, numeri c diuifiones bifariam, vfquead vnitatem. 
Dico 4; is fubtotuplicatam 45 b y quotus eft c . 

Demon (tr. 

eonflr. 4; h: duplicata 4; g, ficut t; d: duplus. 

eonflr. 4; g duplicata 4; b, ficut d, f: duplus. 

eonflr. 4; b: duplicata 4 j /, ficut /j u: duplus, 

p. p. 4; k multiplicata 4: r, ficut c y u: multiplus. 

4; /: fubtotuplicata 4 j b y quotus cft c . Quod erat 
faciendum . 

Qijare data ratione , datoque numero ’ pariter pari, 
fubtotuplicatam rationem inuenimus, quotus eft datus 
numerus. 


t. 
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Probi. t. Prop. 5 <f. 

D Ata ratione inaequalitatis; & propolito numero or- 
dinis poteftatum: numerum inuenire , pro quo 
feiquitota , & femitota aequeordinatje, fune ad inuicenu 
propiores ttqualitati. 

Hypoth. 

Sit data ratio inaequalitatis a, ad £:.& fit a, maior» 
quam b: iitque datus numerus quinarius. . 

.Oportet numerum inuenire » quo quo ieiquirota quin- 
ta, ad lcmitotam quintam, minor eft,quimvc a ad b: Si 
femitota quinta, ad fefquito tam quintam , maior , quanu 
vt b ad a. 

Conjlr. . • 

Sumarur numerus pariter par, no minor, quini 
5 } • datus quinarius : S c fit fumptus ocfonarius.St fub- 

oduplicata ratio inueiiiatur, rationis a ad k quj 
fit a ad c: & fumatur numerus d, maior ad bi- 
narium , quam vt a ad <*--<■.* qui, dempto bina- 
rio, relinquatur e: &t inter d, e , fumatur nume- 
rus/: pro quo, vtradieerotsj femitota eft r, l ef* 

] quitota d. • ’ 

Dico dy, ey. minorem efle,quim a ; b. 

Et ey, dy. maiorem, quam b-, a. ! 

Demonjlr. 

conttr. 'di 2: maior, quam er, a — e. > 

j. b. ei minor, quam «jr.. ( 

4. b. dy ey. minor, quam ay, <j. . 


dejf. 18 . 
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S'b. I dj; cy. minor, quam d8; c 8. 

eonflr. aS', c8: a; b. $ 

ii- *• , minor, quam d; b. Quod Stc. 'v. ' 

3. <>. | #5; </j: maior, quam b-, a. Quod Scc. 

Quare &c. .. e 


Probi, i . Prop. 5 5 . 

D Ata ratione; & propofitis ordinibus potertatunu 
. inaequalibus; numerum inuenire, pro quo, plus or- 
dinata poteftas, ad miniis ordinatam , maior eft, quam iru 
data ratione . 


Hypoth. 

Sit data ratio, a ad b: lmt propofiti ordines potefta- 
tum inaequales, quinarius, & binarius . 

Oportet numerum inuenire , pro quo, poteftas quinta 
ad fecundam , maior eft, quam vt a ad b . 

Conftr. 

Sumatur numerus r, in feric tertiarum poteftatum ab 
omnibus numeris, maior advmtatem, quamvt a ad b: 
numeri autem r, fit radix d. , • ( ■ . 

Dico, pro d radice, dy>di: maiorem efle,quim d; b. 

T)emonfir. 

ctnflr. | f; ... .. 

def.6. p. | d$i »: dy, dz t 

tonfir. | r; u: maior, quam 4 ; b. . ■ 

• 5 - 1^55 <*a: maior, quam a$ b. Quod &c. - 


»3 


Quare &c. 


„ % 
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Probi 4. Prop. 5 6, 

D \ta ratione ; propofitifquc ordinibus poteftatutn 
inaqualibus: numerum inuenire, pro quo, femito- 
ta plus ordinata, ad fefquitotam miniis ordinatam, maior 
eft , quam in data ratione . 

Hypotb. 

Sit data ratio a ad i: fintque propofiti ordines pote- 
ftatum , quinarius , atque ternarius . 

Oportet numerum inuenire, pro quo, (emitota quinta 
a J felquitotam tertiam, maior e(l , quam vt a ad b. 

. Conjk. 

Inucniatur per 5 5 h. numerus c, pro quo,femitota d: & 
fcmitota quinta d 5, ad femitotam tertiam </3, maioreft, 
quamvt a-+b ad b. Inueniatur deinde per 5 4.(7. numerus 
e, non minor, quam c; pro quo, fcmitota m, & lefquito- 
ta (ji & m$ ad qi , maior eft,quam vt a ad a~t b. 

Dico, pro numero e radice, m 5 ; <73: maiorem edo, 
quam a ; b . Demonjlr. 

conflr. 
def. 18. l 
5. h. 
p. b, 
conflr. 

ij- 5- 
conflr. 

4. h. 


e: non minor , quam r. 
m: non minor, quam d. 1. • 7 \ 

m 55 d5 : non minor, qu.\m m$; d$. 
r»y my. non minor, quam dy dy 
dy, dy. maior, quam a-+b' } b. 
my ml: maior,qulm <a-+£; b - 
mi\ (jy maior, qudm a> a-* b. 

\my <73: maior, quam aj b. Quod Sic. 


Quare 


# 


u 
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Probi . «; . Prop. 57, 

D Atis duabus rationibus, &propofitis duobus in*- 
quaiibos ordinibus poreftacum.numcrum inacui re, 
pro quo, ratiocompofitaex vnadara ratione, Serraci o- 
ncTemitorac plus ordinatae , ad fefquirotam miniis ordina- 
tam, maior eft, quam altera data ratio . 

Pfypoth, 

Sint data? rationes, a ad b, & c ad d: &fint propofici 
ordines inaequales, quinarius, &binarius. ' . 

Oportet numerum inuenirc, pro quo , ratio compofira 
ex a ad b } &ex femitorae quintae ad refquitotam fecun- 
dam, inaror eft, quam c ad d. 

Conflr. 

% 6 . h. j Fiat vt b ad a , ita d ad e: & inueniatur f nu- 
merus, pro quo, icmiroca^, fefqmcdta bj & j>y 
ad h$ t maior, quam c odi. . . - i 

Dico, pro f radice, a; 55 h 3: maiorem cflo, 
quam rj d. 


Demon jk;' 

conflr. igy, hj; maior, quam c\ e. •. : 

conflr. j a\ <& f *: ; • ’ ‘ . 

U> b sr *g$$. h$i maior, quim r$:^ Quod&e. 
Quare &c. .»■ : . 


Probi. 6. Prop. $ g. . ’ 

D A taratSoot inaequalitatis ; & propofitis duabus in* 
eadem bafi jacentibus quadratricibus: numerum* 

• * - .. * + .j **. . „ , ijj» 
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inuenire , pro quo quadratrices propofits , funt propio- 
res squalitati , qudm in data ratione. 

ffypoth. 

Sit data ratio inaequalitatis * ad k &fit a maior, quam 
b: fmtque propofits in quinta bafi, dus quadratrices c, d. 

Oportet numerum inuenire, pro quo, c, & d , funt ad 
inuicem, minores, quam vt a ad b\ maiores, quam vt 
b ad a. 

Confbr . 

5*?* b. j Inueniatur numerus c, pro quo, femitota/i 
• fefquitota g> $z f6 ad 06, maior eft, quam vt b 
I ad a\ & g6 ad fs , minor, quam vt 4 ad b. 

Dico, pro e radice, quadratrices c, d , die ad inui- 
cem minores, quam vt a ad maiores, quam vt b ad a. 

Demon fr, 

30. 2. | c y eft maior, quam /6. minor, qudm gS. 
jo. i. d, eft maior, quam fs . minor, quam g6 . 

8. y. r; d: maior, quam [6. g6. minor, quam g6j fs. 
x.b. d$ c. minor, quam g6.f6. maior, qu&n/tfj g6. 
conftr. f 6 \ g 6 : maior, quam k a. 
conflr. g^ife- minor, quam a\ b . 

13. 3. c, d: maior, qudm b> a. minor, quim b. 
Quod Sic. 

13.5. d j c; minor, quam 45 b. maior, quam b', a. 

Quod&c. 

Quare &c. 

Pro- 
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Probi. 7 . Prop. 5 9 . 

D Ata ratione j & propofitis duabus non incadcnx, 
bafi iacentibus quadratricibusrnumerum inuenire, 
pro quo, quadratrix , qua: iacet in plus ordinata bafi, ad 
alteram, maior eft, quam in data ratione. 

Hypotb . 

Sit data ratio a ad b: & propofirs fint quadratrices 
dea: r, djc, in quinta bafi;^, infecunda. 

Oportet numerum inuenire, pro quo, c ad d, maior 
eft , quam vt a ad b. 

Conjlr . 

5 6.h. i ; Inucniatur numerus e, pro quo , femitota f, 
• fefquitota g: & f6 ad |3, maior fit, quam vt 
l a a db . 

Dico, pro e radice, c; d: maiorem cflc,quim b. 

Demonjtr. 

30. x. j c , maior eft , quam f6 . 

30. 2. j d y mmor eft , quam jfj. 

8. 5. I c; d: maior eft, qu&m [6 5 ^3. Quod &c. 

Quare &c. 


Probi. 8. Prop. 60. 

D Ata ratione;& propofitis duabus non in eadem bafi 
iacentibus maflis: numerum inuenire, pro quo, 
maiia, quae iacet in plus ordinata bafi', ad alteram, maior 
eft, quam in data ratione . - 

Hy- 
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. Hypodn, 

Sit data ratio a ad b: fintque duar ma(fe c, d c\ qui* 
dem, in quinta bafi ,* d y in tertia . 

Oportet numerum inuenire, pro quo, c ad d, maior 
eft,quam vt a ad b. 


h. 


Conjhr. 

Fiat, vtmafla c adfibi fynonymam quadra- 
rricem e , fic a ad f: & vt fynonyrna ipli d qua- 
dratrix^, ad ipfam d y fic fiat h ad b: &inuenia- 


! tur numerus *, pro quo, quadratrix e , ad qua- 
| dratriccni g f maior eli, quam vt f ad h. 

Dico pro # radice, maflfam c ad maflatn d, maiorem 
efle , quam vt a ad b . 


Demon (lr. 

conjlr. J Cj C\ 4J fi. 

conflr. j e\ g\ maior, quam fi b. 

conflr. ! d: h i b . 

4. b. |e; d: maior, quam <v y b. Quod&c. 
Quare &c. 


Probi . 9. Prcp. 6 f . 

P Ropofits in eadem bafi iacentibusduabusmatfis $ & 
datis duabus ratiortibus , non ijfdem , quam quafi ha- 
bent ad inuiccmmaffe, ftd maiore vna, minore altera,: 
numerum inuenire, pro quo, ma/fie propofita: rationem 
habent tninorem^quam data maior, & maiorem, quam da- 
ta minor. 

T hly- 
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ffypoth, 

Sintmaflf<?4, d: & fit ratio j ad r, qulm quafi habet 
a ad d:$i fit e ad /?, maior, quam i ad r,& n adr, minor. 

Oportet numerum inucnire, pro quo, « ad d, ctl mi- 
nor, quam * ad & maior, quam » ad r. 

Conjirr. 

Sumataripfi «, fynonymaquadratrix h \ Scipfi d fy- 
nonyma c. Fiat deinde . 
a\ k ij fi *) k «> e. 
r, d: g k /; si f>; r. 

Demonflr. 

hypetb. di quafi /5 f. 

dcfo.i a; b,-*i, c,-*r y d: quafi r, b~*ks l~*h s ' 
ionfln 4j hi J> kj> 

conjir. Cy d: ij S, 

by c: quafi kj l. 
x 7> h ' b-y e: quafi aequalitas . 

^5 l: aequalitas. 
hypotb. e; k maior, qu£m 1; s . 
drfA 7.5 fj g>-+g> k maior, quam #5 tr+k 4-*V- 
conjir. ; ^3 f : *> k. 

cw/?r. h; /, r» 

fi g: maior,quam kj /. 

/: maior, quam g. 
hyputb. r. minor, quam /5 f. 

def.tft *> r; minor, quam #5 *>-+*> /,-+4 

cerflr. n > H k. 

Pi r: 
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confit. j pi r: /j J. 

oj p: minor, quam k; /. 

I o: mioor,quam p . 

Conflr. 

1 A ffumatur alterutra / ad g y v$l p ad o> mi- 

58. h. • non & fit aflbropta f ' Ec inucniatur numc- 
I rus f, pro quo, quadratrix b ad quadratricem e, 
j fit minor, quam / ad g\ maior, quam g ad f. 
Dico, pro f, maflam <*, ad maflam d , minorem efie, 
quam e ad b> & maiorem, qudm « ad r. 

Demonjk. 


conflr. d y b\ C y f 

ccnflr. bi e : minor, quam fi g. 
conflr. Cy d: g; b. . 

4 . h. ^ d: minor, quam «5 b. Quod Sic. 
tfumpt. fi g: minor, quam p j 0. 
x.b. ^ f- maior, qudm 0; p. 

conflr. k e: maior , quam gi f. 

o, p . 

w; r. Quod&C. 


,3. j. r. maior, quan- 

onflr. bl ni 0. 

ronflr, j c > pi r. 

^ j ai d: maior, quam 
Quaie&c. 
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Petrus Mengolus , D. Iacobo Tefino Philofophi* 

Dolori S. D. 



Ibi primum ex mea fchola , Vir Ex- 
cellentifs. atque alteri e fchola Excel - 
lenti fsimi Cafsini, amico noflro h. 
Galeatio AdanTfo , contigit hoc ele- 
mentum communicari: quod, non , fi- 
ne tuo, atque illius nomine, publicari oportebat j 
quoniam ipfi mihi tum placere capit , cum vtram- 
que vefrum obtinutt approbationem . Poflulabam 
honefti furis laudem . quod, cum huiufmodt contem- 
plationis aliena fit materia, eorum videlicet , quibus 
logarithmos debemus } cumque aliena fit etiam for - 
ma,£f contemplationis modus, ipfif simus Euclidis 
in quinto : meum fecertm ex vtraque compofitum. (5* 
quemadmodum, pr Acedentium elementorum in vtra- 
que fubieUt, & modi nouitate gloriabar : ita pr&f en- 
tis in vetufiate , nouam laudem qusrebam . Ille, vi- 
fis definitionibus , & audita primarum ocio propofi- 
tionum , ex Euclide , traduttione fideli j fiatim om - 

mbus 
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nibus titulis propofithnum, a me curfim ledis , (e? fi- 
ne demonftratione facilem, pro fui acumine ingenij , 
pr a flabat affienfium : & fiuggefisit , potutfie tot anu 
hanc lucubrationem , vnica propo fit tone comprehen- 
di . • Quae demonftrat Euclides in quinto elemen- 
torum , de magnitudinibus maioribus, minoribus, 
sequalibus, xquemultiplicibus, &eaindem, vel ma- 
iorem rationem habentibus : po/Te deinonftrari de 
rationibus altioribus^epreifiot ibus,?quealtis, £que- 
multiplicatis , & eamdem , vel maiorem logarith- 
micam rationem habentibus. Cogitabam fi pojfem 
buiufmodi vti confilio : ttbique interim rure fiupeme w 
menti capi communicare . Itaque fingulis propo fitio- 
ntbus & demonfirationtbus , toto animo intendebas , 
& cum quinto Eucltdis diligenter conferebas , cumq\ 
duo inciderimus , in traducendo, difficiliora ( vnum, 
minoris macq lalitatis rationes , qua: , quo minores 
funt,eo aluores dicuntur , pro maioribus magnitu- 
dinibus viuuenirc. alterum, rationem ex ratione 
fiibtrahi, vel dccomponi, periuac compofitioncm 
conueria::) intellexi non effio operis dtfipendiunu, 
emutatis mutandis , ex Euclide integram tradutho- 
nem perficere , exhibere . T uque tpfie iufiunu 
furtum , bone ftif simum proba fit: quod *non ab 

om • 
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omnibus facile probarentur peculiares propofltiones, 
qua fub illa vnica continentur . & certe a wo 
non poffent commode allegari , ad alta in feaucntibus 
elementis demon/lranda Quos ergo femel approba * 
fit labores meos, vt amicis (f communices, 
commendes , enixe rogo: nam non 
mihi foli , non paucis,fed 
omnibus laboro . 

ValtJ. 



\ 
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GEOMETRIA SPECIOSA 

ELEMENTVM QVARTVM. 

T> EF /N ITIO N E S. 


K4M5r«*a5K^25ttjfca3Sfiat 
6fW.6*jf&^;rtg^E*33 

Varum rationum irur quali tatis,vrrarumque 
maioris, vel vtrarumque rtiinoris, Altior, 
dicetur, ab aquali rare remotior. 

Et Depreflior, aequalitati propior. 

$• Submultiplicata eft ratio rationis, depreffior , altio- 
ris , cum depreffior , aliquoties compofita , facit altiorcm. 

4 . Multiplicata ver 6 altior, depreffior is 5 cum depref- 
fior, aliquoties compofita, facit altiorcm . 

5 • Ratio logarii hmi ca dicetur, duarum rationum inp* 
qualitatis, vtrarumque maioris , vel vtrarumque minoris, 
mutua quaedam,- fecundum altitudinem , vel depreffionem 
habitudo. 

6 . Proportio logarithmica, dicetur, fimilitudo loga-' 
«thmarum rationum, vel ad iuuicem, vel ad alias rationes. 

7» R^icKiemlogarkbmicamlwbere inter (e rationes 

dicen- 
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dicentur, quae multiplicatae, poffuncfe mutub, altitudine 
fuperare . 

8. In eadem ratione logarithmice, dicuntur dic ratio- 
nes dua?, prima, ad fecundam, atque duae quantitates, pri- 
ma, ad fecundam; cum primae rationis, quaelibet multipli- 
cata ratio , & primae quantitatis aequemultiplex, a fecundf 
rationis qualibet multiplicata, & a fecundae quantitatis 
Squemultipliti, vel vn&deficiunt , vel vna aequales funt,vel 
vna excedunt j ratio quidem, altitudine ,& quantitas ipf£ 
quantitate . 

9. Et dicetur prima ratio ad fecundam , proportiona- 
lis logarithmice, ficut prima quantitas ad fecundam . 

1 o. Cum vero primg rationis multiplicata ratio, altior 
• fuerit, quam multiplicata fecundae', multiplex autem primj 
quantitatis, non maior fuerit, quam multiplex fecundae: 
dicetur Iogarithmica ratio rationum , maior, quam ratio 
quantitatum. 

1 1. Cumque b contra, multiplex primae quantitatis, 
maior fueiit multiplici fecunda? ; multiplicata autem ratio 
prima? rationis, non altior, quam multiplicata, fecunda?: 
dicetur ratio quantitatum , maior, quam logarithmice 
ratio rationum . 

1 2. Rurfum in eadem ratione logarithmic£, dicen-" 
tur efle radonesquatuor prima ad fecundam , atque tertia 
ad quarta: cum prima?, ac tertia? , rationes a?quemultipli- 
cata?, a fecunda? , & quarta?, rationibus arqucmultiplicatis, 
qualifeunquefie hate multiplicatio , vtraque , ab vtraquo, 

vel 
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vel vna altiorcs funt, vel vna «equealra: , vel vna depreflio- 
res , fi e$ fumantur , qua: inter ic refpondent . .. . 

.. 13. Eamdem autem habentes rationem Iogarithrai- 
cam , rationes, logaritbmice proportionales vocentur . . 

14. Cum vero arquemultiplicatarum , multiplicata^ 

prima: rationis aitior fuerit, qu^m multiplicata fecundae; 
multiplicata autem tertiae, non altior fuerit, quam multi- 
plicata quarta: : tunc prima ratio ad fecundam , maiorem., 
rationem logarkhmicam habere dicetur , quam tertia ad 
quartam. . 

1 5. Homologa: rationes rationibus ; aut quantitatibus 
dicuntur, antecedentes quidem antecedentibus , & confe- 
quentes confequcntibus. 

16 . Homologia logarithmica cft lumptio homolo- 

garum rationum, aut & quantitatum, vt in alia quadam lo- 
garithmica proportionahtate, fiant homologae . • 

1 7. Alterna ratio logarithmica, eft rationum fumptio 

antecedentis comparat* ad antecedentem, & confequetv- 
tisad confequentem. , 

18. Inuerfa ratio logaritmica, cft rationum fumptio 

confequentis, ceu antecedentis, comparat* ad antece- 
dentem, velut ad confequentem . i 

1 9. Compoiitio rationis logarithmicte, eft fumptio 
compoiit* ex rationibus antecedenti, & conlequentijccu 
vniusad ipfam confequentcm . 

20. Diuifio rationis logarithmica?, elt fumptio ratio- 
nis, quacum compofita confequens facit antecedentem^, 

V ad 
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ad ipfam cenfcquentctru. 

z t . Conucrfio rationis logarithmica:, eft fumptio an- 
tecedentis , ad eam» quacum compofita confequens facit 
ipfam antecedentem . 

22. Ex squalitate ratio logaritbmica eft, (i pjures 
duabus fint rationes, & his, vel quantitates , vel alis ratio- 
nes, multitudine pares, qua: bina: fumatur, & in eadem ra- 
tione logarithmica ; cum vt in primis rationibus, primsu 
logarithmice fc habet advitimatn, fic in fecundis vel ra- 
tionibus, vel quantitatibus, prima ad vltimam fefe habue- 
rit. Vel aliter fumptio extremarum, per fubdu&onemv 
mediarum . 

a i . Ordinata proportio logarithmica eft, tribus poli- 
tis rationibus, 8 i ali js, vel quantitatibus, vel rationibus, qu; 
fint his multitudine pares: cum , vt in primis rationibus, 
logarithmic£ fe habet antecedens , ad confequentem ; ita 
in fecundis, vel quantitatibus, vel rationibus , antecedens 
ad confequentem :& vt in primis, confequens, ad aliam 
quampiam; fic in fecundis, confequens, ad alia quampiam. 

24. Perturbata autem logarithmica proportio eft 
cum vt in primis , logarkhmic^ fe habet antecedens, ad 
confequentem; ita rn fecundis, antecedens ad confequen- 
« tem :8min primis, confequens, ad aliam quampiam ; fic 
in fecundis , alia quaspiam, ad antecedentem . 


Tbtor. 


• • 


i.QVARTVM.' i U 
Tbcer. 1« Prop. I. 

S I (Int quotcunque rationes , quotaunque rationum^, 
aequalium numero, Cingulae fingularum$quemultiplf 
catae : quam multiplicata eft vna, vnius ; tam multiplicat*^ 
eft compofita omnium, compotitae omnium . 

Hypotb. 

43; by multiplicata 4; k 
cy dy. aequemultiplicata r, dz 
Dico 435 by-+cy dy arquemultiplicatam 4; L , 
-+cz d. 


hypotb. 
hypotb. 
p. p. 

hypotb. 


Hemonftr. 

43; by. 4 j £,-+ 4 ; b,-**; b. 

<•3; ^3: c, d\-+ci d f -+Cy dz 

43; bs^cy dy 4; b,-+c, dy*v> d,-+4j 

b y -+Cy d. 

Multitudo rationum 4; by & a> b, & 4 j b\ 
aequalis eft multitudini c y dy & cj d, & cj 
dz necnon multitudini 43 by-+Cy dy & 43 A, 




j -+rj dy & 4; £,-K 3 d. . 

I 43; by-+cy y dy. aequemultiplicata 45 
Quod &c. 


Quare &c. 


b,-+c‘y d. 

•' l \ - 


Thcor. 2. Prop. 2. 

S I prima ratio, fecundae,fuerit aequemultiplicata,atque 
prima quantitas, eft multiplex fecunda^ fiierit autem 
& tertia ratio , fecundae , aequemultiplicata , atque tertiau 
, j V 2 quan- 
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quantitas, cft multiplex fecunda? : erit co npofita ratio ex 
prima, & tertia, fecundx, aeqaemultiplicata , atque aggre- 
gata quantitas cx prima, tertia, eft multiplex fecundat. 

* ffypoth. 

<<2; hi: multiplicata 4; b . ficut ar; r, multiplex. 

by. multiplicata a; b. ficut jc; c, multiplex. 
Dico 42 j hi , -+ 43; £3: multiplicatam 4; /;. ficut 
-+ 3 c i c > multiplicem. 

- Demortftr . 

byfotb. j 42; £2: 4 ; £,-+ 4 ; ficut 2r: r-M - . Et quot 
funt rationes 4; £, & 4; totfiint r, & r, 
quantitates. 

hyptth. 43 ; />3: 4; £,-+ 4 ; /»,-+ 4 ; £ ficut 3 r:c-+c-+f. 

Et quot funt rationes 4; b, & 4; £, & 4; 
tot funt quantitates, c, & c, & r. 

p. 42 ; ^2, -+43; £3: 4; £,-+4; £,-+4; £,-+ 4; ^,h- 4 ; 

b. ficut ic-+ $c : c-tc -t-c -+r -+r. & quot 
funt rationes 4; & 4; b, & 4; & 4; 

£, & 4;.^; tot funt quantitates, r, & c, St 

' f, & r, & c. ■ ; , ' . ; 

<fc/.4.A. 42; biy-^ay by multiplicata 4; ficut at 
' -*3 q r, multiplex. QuodScc.. 

~ Quare&c. ■ - -- 

Theor. i.Prop. 3. 

S I prima ratio, fecunda, xquefiierit multiplicata , at- 
que tertia, quartae; fuerit autem & quinta; iccun- 

da?. 
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dx, acquemultiplicata , atque (exta, quartee jeritSt com- 
poiica ex prima, & quinta, fecunda aequemultiplica:a,atq; 
compoiiu ex tertia, & Texta» quart*. r . 

‘ Hypoth . i . . 

* 42 , £ 2 ; multiplicata 43 b.. iicuc ciydzz multipli- 
cata (5 d. . ! : . 

43 i £3: multiplicata 43 b. ficut cjj dy. multipli- 
cata q </. 

Dico «2j bi t -+ay by. multiplicatam 4; ficut 
C2j dy multiplicatam q d . \ 

DsrKonjlr. 

423 bi: a 3 £,-+-43 b . licut ci'> dz-: q dy-+q d. 
Et quot fune 43 by Si 43 b: tot funt rj d, 
34 r, d . 

433 by 4; by -+ a $ by -+ a \ b . ficut cyiy. q d , 
-+<•3 dy-^-Cy d . Et quot funt 43 by Si 4; 34 

43 i-: tot funt c; d. Si q dy Si q d . 

42 j biy-tay, by. 43 /»,+ 4 j £,+43 £,+ 4 j £,+4; 
b. ficut C25 diy-+cyy dy. q dy-*q dy-+q dy 

-+q dy-+q d. Et quot funt b. St a 3 by St 
4 ; />, & 43 by Si 43 b: tot funt & q 
dy Si q dy &t q dy St q d. 

423 bzy-i-ay, by. multiplicata 43 b. ficut n; 
dij-tcjj multiplicata q d. Quod&c. 
Quare &c. 


hypoth. 


hypoth. 


p. p. 


defaJh. 


w 




Thcor. 


* 
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Thcor. 4. Prop. 4. 


S I prima ratio, fecunda: equemulciplicata fuerit, atque 
prima quantitas, fecunda^ fumantur autem ratio , Si 
quantitas; & fumpta ratio, fit jqucmultiplicaca prima: ra- 
tionis, atque fitmpta quantitas, multiplex prima: quantita- 
tis : erit & ex a:quo, fumpta ratio , tquemultiplicata fecun- 
da rationis, atque fumpta quantitas, fecunda: quantitatis. 

Hypotb. 

•4$; by. multiplicata 4; b. ficuc y, c, multiplex. 
46; b 6 : multiplicata 45; £3. ficuc 6r; jc, mul- 
tiplex. 

Dico 46; b<i: multiplicatam 4; b. . ficut 6 c -, c, 
multiplicem . 

T>emonflr. 

byfetb. 43; £3: multiplicata <h b. ficut 3c; c, multi- 
plex: 

2. b. 1 43; £3, -+4 3, £3: multiplicata 4; b. ficut 34 
•+3c; c y multiplex. 

k yfotb. 46 ; b 6 : 43; £3, -+43; £3. ficut 6« 3 c 3 f . 

Etquotfunt, 43; b}, & 43; £3: totfunc 
. 30 8« 3 C ' 

j 46; i 6 : multiplicata 4; b. ficut 6 c; c, multi- 
I . plex . Quod Sjc. Quare &c. : 


Theor. 5 . /Yop. 5 . .. • 1 

S I prima ratio, fecunda: atquemultipiicata fuerit, atque 
tertia, quarte; fumantur autem equemultipiicate ra- 
tiones, 
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tiones, primae, St tertis: erit St ex aequo, fumptarum vtr*- 
que, vtriuiquc, squemultiplicaca j altera quidetn fecunde, 
altera autem quartae. 

Hypoth, 

4»3 } by multiplicata b. lictae ey, dy multipli- 
cata r, d. 

a 6 ; b6: multiplicata ay by ficut cS; dCi multi- 
plicata cy> dy 

Dico a 6 ; bS: multiplicatam 4 $ b, Hcut c 6 j d 6 : 
multiplicatam r, d. 

Demon (k. 

hypoth. j*3; by multiplicata a , b. ficut cy, dy mul- 
| tiplicata c ; d. 

3 . b. j 433 by-+ay f by, multiplicata 4} b. ficut cy 
I d$y+cy dy multiplicata c, d, 
hypoth . J a 6 j b 6 : 43 j by-tay by ficut c 6 \ d 6 : C35 
dy •+ £3; ^ 3 * Htquotlunt 435 £3, & 43; 
£3: totidemfunt ^33 & C33 ^3. 

J, 4<Jj multiplicata 4j £. ficut «S3 <fc;mul- 
J tiplicata c, d . Quod&c. • 

Quare Stc. 

T/wr. 6 , Propof 6 . 

S I fuerint , in eadem ratione logarithmica , prima., 
ratio, ad fecundam, atque prima quantitas, ad fecun- 
dam: etiam multiplicata prinis rationis, St squemultipler 
- prims quantitatis, ad multiplicatam , fecunda; rationis , & 

sque- 
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aequcmultipliccm fecundae quantitatis , in eadem erunt Io- 
garithmicaratipne. • ' . .. 

Hypotk . . . . : . • ■*. .. .. ; ; . 

Sint rationes A y & B- y & quantitates 4, & b: &fit 
ratio A y ad rationem B, logarithmic^j ficut quantitas 
4 , ad quantitatem b, Sitque ratio 3 A, multiplicata ra- 
tionis Ai ficut quantitas 34, multiplex quantitatis a: 
item ratio 4 B, multiplicata rationis B, ficut quantitas 
4 b, multiplex quantitatis b. 

Dico rationem 3 A, ad rationem 4??, eflelogarith- 
mice ficut quantitas 34, ad quantitatem 4 b. 

Pr<£par. . . ' 

Accipiatur ratio 6A y multiplicata rationis 3^5 & 
quantitas 6a , aequemultiplcx quantitatis 34: itein ra- 
tio 20$, multiplicata rationis 42?; & quantitas 20 b, 
equemultiplex quantitatis 4 b. 

\ Dewonjir . 

Ratio 6 A, arquemultiplicata eft rationis 
atque quantitas 64, multiplex eft quantitatis 4. 
item ratio 20®, arquemultiplicata eft rationis 
2 ?; atque quantitas 20 b y multiplex elt quantita- 
tis b. Sunt autem rationes A ad B logarithmi- 
ce, ficutquantitatcs a ad b. Ergo li ratio 6A y 
eft ait ior ratione io 2 ?; etiam quantitas '6 a, ma- 
I ior eft quantitate %ok fi^quealta;arqualis:fide- 
! preflior; minor. Sed eft ratio 6A y arqucmulti- 
] plicata rationis 3 A y atque quantitas 6a y mul- 
tiplex 


ir. 


hypotb. 

def.i.b. 


conflr. 
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tiplex quantitatis 3 a: & ratio 20 2, rationis 4 2?, 
atquemultiplicata eft; atque quantitas 2 ob, quan- 
ti. 6. titatis qi j Ergo rationes 3 A , ad 4$, funt !o- 
| garithmice;ficut quantitates, 3 a, ad qb. Quod &c. 
Quare &c. 


Thtor. 7. Prop, 7. 

S I prima ratio , ad fecundam , camdcm habuerit ratio* * 
nem logarithmice, atque tertia , ad quartam : etiam, 
tequemultiplicata: rationes prima:, & tertia:, ad «quemul- 
tiplicatas fecunda , & quartas ,iuxta quamuis multiplica- 
tionem, eatndem habebunt rationem , fi prout inter fe re- 
fpondent, ita lumpta: fuerint . 

Hypoth. 

Sunto rationes quatuor A ad 2 , 8t C ad D, logarithmi- 
ce proportionales : & funto ipfarum A, C, atqucmulti- 
plicata: rationes 3 A, 3C: necnon ipfarum Z>, £eque* 
multiplicata:, 4$; 4D. 

Dico quatuor rationes 3 A ad 4!?, St 3 C ad 4D,!o- 
garithsnic£ proportionales efle. 

• ' > Pr<epar. 

Sumantur ipfarum 3 A, 3 C, aequemultiplicata: ratio- 
nes 6 A, 6C : & ipfarum 4'/?, 4 D, squcmultiplicat*, 
20S, 20 D. 

* • 

Demonfi. 

4 . b. Rationes 5//, tfC, aequemultiplicatae funtra- 
tionum, C: & 20?, 20D, atquemultiplicata? 

X funt 
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hypotb. fuot rationum D. funtque A ad 8, logarith- 
def.i i.b mice proportionales, vt C ad D. Ergo fi 6 A, al- 
cioreft,quam 20 T; etiam 6C , alrior cft,quam 
zoD: Garquealta;a:quealta:fi depreflior;depre£ 
hypotb. fior. Et funt 6 A y 6C, ipfarum 3C, atque- 
multiplicata;; necnon io‘£, 10 D, ipfarum 4 
ief.iz.h 4D,?quemu!tiplicatae. Ergo 3 A ad 4$, & 3C 
| ad 4 Dy funt logarithmice proportionales. 

| Quod &c. 

Quare &c. 

#— ■■■ i» ■ ■■ m ■ ■ ■■ ■ ^ 1 ■" » ■■ ■■■ ■ — ■ 

Thcor. 8 . Prop. 

S I fuerint duat rationes, fingul^e, ex binis compofitar, 
altiores , ex depreifioribus , & quodammodo totae, er 
abfeifla, & refidua : fuerit autem vna tota ratio, ad alteram 
totam, aequemultiplicata; atque fua abfeifla, ad alterius ab* 
fciffam: erit & aequemultiplicata; atque fua relidua , ad al- 
terius refiduam . 

Hypotb» 

Ratio A-+*By ex rationibus Ay & 7 ? y altior, ex depre£ 
fioribus, componitur 5 item C-+D ratio, ex rationibus C, 
&£>, componitur :&efto A-+$ y ad CVZ), aqucmulti- 
plicata, atque A ad C. 

Dico 4 -+% ad Ch-D, aequemultiplicatam etiam efle, 
atque S ad D. 

Prdpar. 

Fiat ratio G ad T> } sequemultiplicata, atque A ad C. 

Dc~ 
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p. p. 

p. p. 
p. p. 
p. b. 
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' Demonjb *. 

A~ G ad C-+D, acquemulciplicata eft , atque A 
ad C. . 

A->8 ad C-+£>, equemultiplicata eft, atque A ad C. 
A-^B rafioyeadetn eft, qu* A-*G, 

Et com pofita vtrimquc conucrfa rationis A, 

2 ratio, eadem eft, quar <7. 

2 ad D, xquemultiplicata eft, atque A ad C. 
A-+8 ad C-+D, xquemultiplicata eft, atque % ad 
D. Quod &c. 


Quare $tc. 


Theor. 9. Prop. 9. 

S I ratio , & quantitas , cuiufdam rationis , 8i cuiufdatru 
quantitatis, xqu£ lint multiplicata , & multiplex ; Si 
abfeifla ratio, & abfcifta quantitas, eiufdcm rationis , Si 
eiufdem quantitatis , arque lint multiplicata , & multiplex: 
refiduarario,St refidua quantitaSjCiufdem rationis, Si eiuf* 
dem quantitatis, vel funt xquealta, & aqualis; velarqu£ 
iunc multiplicata , St multiplex . 

Hypoth. 

Ratio A+% rationis C, .xquemultiplicata eft, atque 
quantitas multiplex quantitatis r; & ratio A, ratio- 
nis C, xquemultiplicata eft, atque quantitas 4 , multiplex 
quantitatis c. 

Dico quod ,vel 2 aequealta eft ipfi Cj /icut xqua- 
lis ipfi c : vel 2 atqucmultipbcara eft ipfius Cj ficut b 
. . m X 2 mul- • 
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multiplex ipfius e. 

Demonflr. 

hypoth. Numerus rationum C, ex quibus A-+B com- 
ponitur, idem eft qui quantitatum c, ex quibus 
a-+b colligitur: item numerus rationum C ex qui- 
' bus A componitur, idem eft qui quantitatum c, 
ex quibus a componitur. Quorum numerorum, 
vel cft difterentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft difterentia ; vnaeft ratio C,qua- 
cum compofita ratio A % facit rationem A-+B-, & 
vnaeft quantitas r, quacum compofita quantitas 
hypoth'. 4 , facit quantitatem a-*b. SedS* B ratio eft, qua- 
1 cum compofita A , facit rationem A-±B y & b 
quantitas eft, quacum compotita 4, facit quanti- 
tatem a-+b. Ergo B ^quealta eft ipfi C; atque 
b sequalis ipfi c . 

Si ver6 numerus eft differentia , tot funt ratio- 
nes C, quibufeum compofita ratio A y facit ra- 
tionem A-+B-, totidemque funt quantitates c, qui- 
bus cum compofita quantitas 4 , facit quantita- 
ti^* tem a-+b. Sed B ratio eft, quacum compofita^ 
ratio facit rationem A-t-B; & b quantitas, qua- 
cum compofita quantitas 4 , facit quantitatem^ 

■ a-+b. Ergo quot ex C rationibus componitur B y 
tot ex c, quantitatibus componitur b . Ergo B 
ad C, sequemultiplicata eft, atque b ad c, mul- 
dcfa.b. tiplex. Ergo B ad C, vel asqucalta eft: atque» 

• b ad 
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l ad Cs aequalis : vd xquemultiplicata eft ; atque multi- 
plex. Quod &c. 

■ Quare&c. 


Theor, i o. Prop. i o. 

S I dux rationes, duarum rationum, iint xquemultipli- 
cata?; & abfeifla? quardam,fmtearumdcm xquemulti- 
plicats: &reiidux, eifdem, aut xquealtx funt,aut xque- 
multiplicatx . 

Hypotb. 

Ratio A-*7}> rationis C, xqucmultip!icatacft,atque 
ratio D-+E> rationis F, St ratio A> rationis C, xquemul- 
tiplicata eft, atque ratio D, rationis F. 

Dico rationem 2 rationis C, xqucaltam efle, atque ra- 
tio E rationis F-, vel xquemultiplicatam . 

' Demonjbr . 

bypoth. | Quot ex C rationibus, ratio A-+H componi- 
tur, idem numerus eft, indicans etiam, quot ex F 
ranombus , componitur ratio D-+E. & quot ex 
C rationibus, ratio A componitur, idem nume- 
rus eft, indicans etiam, quot ex F rationibus, ira- 
tio D componitur: quorum numerorum vel eft 
differentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft differentia : vna eft ratio C, qua- 
cunrcom polita ratio A> facit rationem A-i-2% Sz 
vna eft ratio F , quacum compofita ratio D , fa- 
byfoth. i Qt rationem D-* jE. Sed& 2 cum A, & E cum 

J • • ■ - _ 

D, fa- 
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| £>, faciunt rationes compofitas A-*B, & £>-+ £. 
Ergo B ad C eadem eft, & arquealta, atque ratio 
E ad F. fi enim bir.ae non c flent arquealt? ; eflet 
vna binarum , aequalitati propior, quam altera, & 
non eflent e$dem inter fe . 

Si vero numerus eft differentia : totidem funt 
rationes C, quibufeunt ratio A compotita , facit 
rationemj quot etiam rationes F , quibuf- 
cum ratio D compofita , facit D-+E rationem^. 
Sed & B cum A, &i E cum Z ), faciunt rationes 
irfa.h. j compofitas A-oBt&c. D-+F. Ergo B ad C?que- 
| multiplicata eft, atque E ad F. Ergo B ad C, vel 
I «qufaltaeft, vel «equemultiplicata, atque E ad F . 
J Quod &c. 

Quare Stc. 


hypoth. 


Tineor . 1 1 . Propof x i . 

7C Quealtar, adeamdem, camdem habent rationem 
logarithmicam : & eadem, ad equeaitas. 

Hypok. 

- Rationes A, & B funt atquealta» . 

- - Dico > rationem , ad C, efle logarithmice , vt B , ad 

C. Et C rationem, ad A , efle loganthroicc, vt C, ad B. 

/• <■.. Prtpar. 

- Sumantur ipfarum A, B, equemultiplicata» rationes 

D, E: tk fumatur F ratio multiplicata, rationis Q. 


.i' > i 


De- 
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T)emonftr. 

def.^.b. Quoniam A ad C, ratio eft Iogarithmica; cu- 
ius inaequalitatis eft ratio C, eiufde eft & A: item 
quoniam B ad C, ratio eft Iogarithmica ; cuius 
inaequalitatis eft C, eiu{dcmeft& B: ergo A } B 
rationes ,eiufdem inter fe fune inaequalitatis * 84 
funt A, B a?quealca?. ergo funr eadem inter fe. fi 
enim non eflent eaedem inter fe,eflet vna remo- 
tior ab squalitate, qudm altera, & non eflent eque- 
altre . Sumpta? autem fimt £>, £ aqucmultipli- 
catae rationum A t B earumdem inter fc: ergo 
f. p. etiam Z), £ , funt eaedem inter fe rationes, & 
aequealt?. Ergo fi D cft a!tior,qu}tn F, etiam £ 
altior eft, quAm F: fi ae^uealtajaequealta: fi de- 
iefjx.b preffiorjdepreifior. Ergoratio^ad C, eftlo- 
garichmice,ficut ratio B ad C. Quod&c. Nec- 
non ratio C ad A , eft logarithmtee, ficut C ad 
B. QuodStc. 

Quare &c. 

. Tbeor.i 2. Prop. Ii. 

R Ationum non arqucaltarum , altior ad eandem, ma- 
ior cft logarithmice, quam depreflior : 84 eadem ad 
deprdfiorcm , maior eft Iogarithmic& , quim ad altiorem. 

• Ffypoth. 

Efto ratio A ^B altior, quam B. 

Dico A-tB, ad C, maiorem cfle logarithmice, quam B, 
ad C. Et 
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Et C, ad #, maiorem Iogarithmice, quam C, ad A-+%. 

- Prspar. (gj* Demonftr. 

Sumatur A ratio , qua: cura #, componit ra- 
tionem A-*B: & duarum rationum /4,2?, fuma- 
tur altera non altior , quae fit A : & rationis A y to- 
dcf.yJh. tuplicata £>, quoties oportet , vt fiat altior , quam 
C; & rationis aequemultiplicata fumatur E . 

Quoniam /4, non eft altior, quam S; & D, F 
funt aequcmultiplicataeipfarum W, 2 ?: oportet £> 
non efle altiorem, quam £. fi enim eflet altior;ex 
ijfdcm, vel ex propioribus squalitati , vtri/q; ma- 
cdtra p. ioris,vel vtrifque minoris inequalitatis rationibus, 

P eflet remotior ab $ qualirate ratio compofita.ergo 

£>, eft altior, quam C:ergo E , eft altior, quam C. 

Sumatur ipfius C, bis, ter, quater, vel deinceps, 
itfq. h. quoties oportet, multiplicata ratio F> vt fiat pri- 
mo altior quam E. Quare ratio F, non eft altior, 
quam ratio F-+C: eft autem D altior, quam C: 
ergo T)-+E altior eft, quam E-+C. alioquin cx 
remotioribus ab squalitate rationibus, vtrifque 
maioris, vel vtrifque minoris inaequalitatis , non-, 
altior fieret compofita ratio , idcoque non remo- 
tior ab squalitate, contra p.p. {d/ p. 3 . Sed F. non 
. eft altior, quam E-*C: ergo D-*E y eft altior, 
quam F: & eft E depreffior, quamF: & funt 
P, E rationes squemultiplicatse, rationum A y r Bz 
p. b. | ratio, eft ^queraultiplicata, rationis A-+%i 

Ergo 
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dcf.\+h Ergo A^B ratio, ad rationem C, maior eft lo- 
ri^./, garithmic£,quam B ad C. Quod &c. Et ratio 
C,ad rationem B y maior eftlogarithmicc, quam 
j C, ad A-+B. QuodSic. 

Quare &c. 

> ■ — ■ — ■ 1 ^ ■ ■ — " ■ " ■■ 1 — ^ ■ ii i — — tmmm^^^mrnrn 

Tineer. 13 . Prop. 13 . 

Q Va? ,ad eamdem,eamdem habent rationem logari- 
thmicamj inter fe funt exdcm rationes logarithmi* 

• ce : & ad quas eadem, eamdcm habet logarithmi- 
cam; inter fe funt eardem rationes Iogarithmica: . 

Hypoth. 1 . 

Ratio A ad rationem C, cfto Iogarithmic& , ficut ra- 
tio B ad rationem C. 

Dico rationes A y B y efleeafdem inter (e. 

D emori (br. 

Quoniam A ad C, & B ad C, lunt rationes 
dcfc.b. loganthmicajj cuius in^qualitatis eft C ratio, ma- 
ioris, vel minorisjeiufdem funt A y & B rationes: 
qua: fi non eaedem eflent inter fc,non eflent arque- 
altar. & affignaretur earum altera altior. Affignerur 
12.fr. A y fi fieri poteft, altior, quam B: ergo A ad C, 
maior eft logarithmic^quam B. contrahypoth. Er- 
go rationes^, B y funt ea?dcm inter fe. Quod &c. 
Hypoth. 2 . 

Ratio C, ad rationem A, eftologarithmice ,ficut ra- 
tio C, ad rationem B . 

Y Dico 
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Dico rationes A, B y efle eafdcm inter fc . 

Dcmon/hr. . 

ii. b. Aflignetur A, fi fieri poteft depreflior, quam 
B: Ergo C ad A, maioreftlogarithmice, quam 
ad B: contra hypoth. Ergo A non eft depreflior, 
quam B: item dcmonftrabitur, quod neque B 
ii. b. eft depreflior, quam A: funtergo A , B rationes 

arquealta?, &s eredem inter fc . Quod &c. 

• Quare &c. 

— 1 ' " ’ "" r— — — * 

. Theor. 1 4 . Prop. 7 4 . 

R Ationum, adeamdem rationem, qux maior eft lo- 
garithmice,ill3 eft altior: & ad quam,eadem maior 
eft logarithmice, illa eft depreflior. 

Hypoth. 1 . * 

Ratio A t maior eft logarithmice ad C, quam B. 

Dico A, altiorem efte, quam B. 

"Derronjlr. 

Efto A non altior, quam 2?, fi fieri poteft. cric 
itaque vel xqucalta, vel depreflior. Sunto A , ( B 
11 . b. jequealtar,fi fieri poteft. Ergo A ad C, eft loga- 
rithmice, ficut B. contra hypoth. Efto A depref- 
xi. h. fior, quam 2, fi fieri poteft. Ergo B ad C, mi- 
nor eftlogarithmice, quam A. contra hypoth. Er- 
go oAi non eft requcalta, neque depreflior, 
qu£m B: ergo eft altior. Qjiod&c. 

• ffy- 
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F/ypHkl. 

Ratio C ad 0 /, traiorcft logarithmic^quann ad 3. 
v . Dico A, dcprefliorcm efle, quam S. 

Demonflr. 

« Efto ,4 non depreffior, quam 55, fi fieri poteft; 
erit itaque vel zquealta , vel altior . Sunto A ,' 3 
u. fequealtcT,fi.fieri poteft. Ergo C ad /4, eft loga- 
rithmice, ficut ad 3 . contra hypoth, EftOi4 altior, 
ix. h. quim 3, fi fieri poteft . Ergo C ad A , minor 
eft logarithmice , quam ad 3. contra bypotb . ' Er- 
go A non eftarquealta, neque altior, quam 3: 
' j ergo eft depreflior . Quod &c. 

Quare &c. 

Tbcor. 1 5. Prop. 1 5. 

Q Va? eidem fiunt eardem rationes, inter ie firote^dem, 
tum logarithmice, tum abfiolutes 
Hypoth. 1 . 

Rationes A ad 3, logarithmice fiunt ,vt quantitates c 
ad d: ad d quantitates, vt quantitates e ad f. 

Dico rationes A ad 3 , logarithmice eile, ficut quan- 
titates c ad f. 

Hypodn. 2. 

Rationes A ad 3, logarithmice fimt,vt quantitates c 
v ad d: & c ad d quantitates, fiunt ficut logarithmice ra- 
tiones £ ad F, 

Dico rariones A ad 3, efle logarithmice, ficut rationes 
EadF. Y 2 Hy - 
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Hypoib. 3 . 

Quantitates a ad b , funt inter fe, ficut logarithmice, 
rationes C ad Z>:& rationes C ad D, logarithmice funt, 
ficut quantitates e ani f. 

Dico a ad b, eflc vt e ad f. 

ftypoth.4. 

Quantitates a ad b, funt inter fc , ficut logarithmice, 
rationes C ad D: & rationes C ad £>, logarithmice funt, 
vt rationes £ ad F . 

Dico quantitates a ad b efle, ficut logarithmice', ra- 
tiones £ ad F. 

Hypoth. 5 . 

Rationes c^ad $, logarithmice funt, vt rationes C 
ad D: & rationes C ad D, logarithmice, vt rationes 
E ad F . 

Dico rationes A ad # logarithmice cfle, ficut ratio- 
nes £ ad F . 

Pr<epar . comm. 

Sumanturipfarumrationum,velquantitatum A , C, 
*quemu!tiplicatar , & sequcmultiplices , 3^, 3C, 
necnon ipfarum #, D, F , ajqucmultiplicatsej&xque- 
multiplices, 4», 4D, 4F. 

Demonjk. comm. 

icfXrei ] Si 3 A, altior eft, vel maior, quam 4 etiamj 
I altior eft, vel maior, quam 4/}. Quod fi 3C> 
,! altior eft, vel maior, quam 4D3 etiam 3^ altior 
J eft, vel maior, quam 4F. Ergo fi 3^ altior eft, 

vel 
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vel maior, qu^m 42?; etiam iB aItioreft,vel ma- 
ior, quam 4 f! Item fi zquealra, vel aqualis; 
etiam *qucalta, vel sequalis : fi depreflior , vel mi- 
ief $rcl nor; etiam depreflior , vel minor . Ergo propor- 
ixJj.vei tionales funt fiue rationes, fme quantitates, vel 
mixtim A ad 2?, ficut E ad F: tum logarithmi- 
| fie, liquat funt rationes; tum abfolute, fi nulla; funt 
| rationes , fcd foliim quantitates . Quod &c. 

Quare &c. 


Thcor. i6.Prop. 16. • 

S I fmt quotcunque rationes logarithmic£ proportio- 
nales, quemadmodum fe habuerit logarithmic£ vna^ 
antecedentium ad vnam confequcntium ; ita logarithmice 
fc habebit compolitaex omnibus antecedentibus, ad com- 


potitam ex omnibus confequentibus. 

Hypoth. 


Rationes A ad & C ad D, & E ad F, funt loga- 


rithmice proportionales . Ex rationibus A y C, & Fcom- 
pofua cft A-+C-*E : & ex rationibus B, D,& F compo- 
fitaeft ‘B-tD-iF. . , 


Dico A-*C-*E ad B+D-tF, Si A ad 2, eflfe logari- 
thmice proportionales. <• . ' • 

Pr<epar. 

Rationum A t C, E fumantur arquemultiplicatae ratio- 
nes 3 A, 3C, 3F: ex quibus compofita ratio 3>1-+3C 
-*3F. Item rationum 2 , £>, F, fumantur jequemultipli- 

cats 
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catae rationes 4 4 D,' : ex quibus compofita ratio 

4®-v 4D-+4F. 

. . : Dtmonjk. . : J 

drf.a.h Quoniam // ad & C ad D, fune logari- 
thmie& proportionales : fi $<^A altior eft, quam 
4$; etiam 3C altioreft,quatn 4 D: fi aequealta; 
equealta : fi deprefliorjdeprcflior. Itera quoniam 
C ad X>, & E ad F, funt logarithmice propor- 
tionales.* fi 3C altior eft, quam 4D; etiam 5^, 
altior eft, quam 4 F\ fiaequealta^quealta . fide- 
prefliorjdeprcflfior. Ergo fi 3 A, altior eft, quam 
42?; etiam 3A-+ 3C-+3E altior eft quam 4 B-+ 
4D-^4/ r .Ti3equealta5 a*quealra: fi depreflior;de- 
P • prertior. &eft 3A-+3C-+3E ad A-*Cr+E, totu- 

plicata,quotuplicatacft 3 A ad A: item 4 2 ?-+ 
4 D ~*-4 F, ad Ti-+D-+F. totuplicataeft,quotupIi- 
Jef.n.k cata 4S ad Ergo A-+C-+E ad C B-+D-+F> & 
A ad funt logarithmice proportionales. 
Quod &e» 

Qparc&c. . * • . . L . - 

— — -- - - 

* • Theor. 1 7. Prepaf. 1 7. 

S I fex vel rationum, vcl& quantitatum mixtim, prima 
ad fecundam eamdera habuerit rationem , quam ter- 
tia ad quartam: tcrwa ver6 ad quartam maiorem habuerit, 
quam quinta ad fextams etiam prima ad fecundam , maio- 
rem habebit, qu&m quinta ad fextam. . .. 

Hy- 
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-Jfypoth* 1. : - l . ' 

Quantitates 4 ad b y & c ad d, funt proportionales: 
fed quantitatum c ad d ratio, maior cft, quam logari- 
thmica, E ad F rationum 

Dico quantitatum a ad b rationem maiorem dF^ 
quamlogarithmica E ad F rationum.. 

Elypotb. 2. 

Quantitates a ad b y & rationes C ad D, fant lo- 
qarithmice proportionales: fed rationum logirith nica^ 
ratio C ad D, maior eft quam quantitatum e ad f. 

Dico a ad b maiorem ede, quam e ad f. 

Hypotb. 3 . 

Rationes A ad % & quantitates c ad d, funtlo- 
qarithmice proportionales : fed quantitatum ratio c ad 
d y maior eft, quam e ad f. 

Dico rationum logarithmicam A ad 2 >, maiore. tl» 
dTe, quam e ad f. 

Hypotkq. 

Quantitates a ad b y rationes C ad D , funtlo- 
qarithmice proportionales: fed rationum C ad D loga- 
ritbmice maior eft, quam E ad F. ' 

Dico quantitatum a ad b rationem maiorem efTL<, 
quam rationum logafithmica E ad F. 

Bypoth.$. 

Rationes A ad 2, & quantitates c ad d funrpro 
poirionaleslogarithmice: (ed quantitatum c ad d y ma- 
ior eft rato, quamlogarithmica rationum E ad F. .... 

‘ Dico 
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Dico A ad X, maiorem eflc Iogarithm ice, quam E ad F. 

Hjpoth.6. 

Rationes A ad X, & C ad T> funt proportionales: fed 
C ad D ratio, logarirhmice maior eft, quam e ad f. 

• Dico rationum A ad X logarithmicam rationem, ma- 
iorem efle, quam quantitatum e ad f. 

Hypoth.j. 

Rationes A ad 2?,&C ad D, funt proportionales: fed 
C ad D rationum ratio logarithmice maior eft quam E 
ad F ratio logarithmica . 

Dico A ad X logarithmice maiorem efle, quam-. 
E ad F. 

Prspdr.comm. 

Sumantur arquemultiplicatc rationum rationes,&9que- 
multiplices quantiratum quantitates ; antecedentium A , 
C, £, antecedentes 3 A, 3C, 3 £; & confequcntium 2 ?, 
£), F conrcquentcs 42?, 4Z), 4F: fecundum eas multi- 
plicationes; quibus 3 C, aftior quidem eft, vel maior, quam 
4D5 fed 3 E, non altior, vel non maior eft, quam 4 F. 

TDemonjh-. commun. 

Quoniam 3C eft altior, vel maior, quam 4D: 
g ergo etiam 3 A eft alrior, vel maior, quam 4#:& 
def. xo. interim 3 £ non altior eft, vel non maior, quam-. 

Tf/146 er g° A ac * maiore ^> ( l u ^ rn C ad £>> fi- 
>c/8% u£Iogarichinicfc,iiueabfoIut£. Quod &c. 

Quare &c. 

Theo* 
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„ Tbcor. 1 8. Prop. 1 8. 

R Ationum logarithmice proportionalium , fi prima^ 
fuerit altior, quam tertia: erit & fecunda altior, 
quam quarta: fi tequealta ; tequealta : fi depreflior ; deprefi 
fior.- - 

fjypoth. commun. 

Rationes A ad 55, & C ad D, funt logarithmice pro- 
portionales, 

fjypoth. I . 

Altior cft ratio A, ratione C. ' 

Dico, quod altior eft ratio 55, ratione A 

' Demonftr . 

| Efto, fi fieri poteft, non altior 55 ratio, quam 
A- ergo vel eft tequcalta , vel depreflior. Efto (1 
fieri poteft atquealta. Ergo A ad 55, maior eft 
logarithmice, quam C ad 55: fcd C ad 55 eadem 
eft logarithmice, qua: C ad T>. Ergo A ad 55 ma- 
ior eft logarithmice quam C ad D , contra bypoth. 
Non funt ergo D rationes tequealra:. 

12. k Efto, fi fieri poteft, 2? depreflior , quam A Er- 
go C ad 55, maior eft logarithmice , quam C ad 
bypoth. | A Sed A ad 55, cft logarithmice, vt C ad A Er- 
17. h. go C ad 2?, maior eft logarithmice, quam A ad 

, 4 . h. 55. Ergo C altior eft, quam A. contra bypoth. 

I Non eft ergo 3 depreflior, quam D\ nequo 
j scquealta tergo 2? eft altior, quam D. Quod&c. 


12 . I). 

XI. k. 
17. h. 


Hy- 
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Hypoth. i . 

yEquealta: funt rationes A , C . 

Dico quod & aequcaltx fune rationes D. 

Dcmonjl. 

Sunto ‘B , D non asquealta:, fi fieri poteft : & 
ii. h. efto % altior, quam T> . Ergo C ad D, maior 
hypoth. eft logarithmice, quam C ad 2?. Sed A ad 55, ea- 
17. k. dem eftIogarithmic£,quse C ad D. Ergo A ad 
14.7?. 2f, maior eft logarithmic&, quam C ad B . Ergo 
/ 4 , altior eft , quam C. contra hypoth. Sunt ergo 
j B, D ;cquealtx. Quod&c. 

• 

Depreflior eft A y quam C. 

Dico quod & 5? depreflior eft, quam D . 

Dcmonfir , 

hypoth, j Altior eft C quam A; & eft C ad D iogari- 
Jup. j thmicc, vt A ad 55: ergo altior eft D, quam 25: 
def.t.h. j ergo depreflior eft 2>, quam D. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor . 1 9. Prop. 1 9, 

S V 7 bmu!tiplicatie rationes, cum pariter multiplicatis, in 
eadem lunt ratione logarithmica , fi prout libi mutuo 
reipondent, ita fumantur. 

Rationu^, 2>, funtsequemuitiplicat? rationes 3 A } 

Dico A ad®, atque $A ad 3 2?,cfIelogarithmic& pro- 
portionales. De- 
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T>etnotifir. - ' 

Rationes A ad 2 , & A ad B, &/ 4 ad B, quot- 
1 6. h. cunque oportet, accepta, funt proportionales:er- 

• go ex antecedentibus compofita jA, ad ex con- 
fcqucntibus compofitam 3B, eft logarithmicc, 

| vt A ad B. Quod &c i r 

Quare &c. 


Tbeor, 20. Prop. 20. 

R Ationcs logarithmice proportionales > permutan- 
do, funt logarithmicc proportionales . 

Hypoth. 

Sint rationes logarithmice proportionales, A ad B, 
vt C ad D . 

Dico permutando , efle logarithmicc proportionales, 
A ad C, vt B ad T>. 

Prtpar. 

Rationum A , 2, fumantur jequemultiplicat? 3 A, 3B: 
& rationum C, D, xquemultiphcatx 2C, iD. 

• Dcmonflr. 

19. h. Rationes 3i< ad 3 2, & /4 ad 2, funtlo- 
hypotb. garithmice proportionales, item J ad 2 , & C 
19. h. } ad £). item C ad D, & 2C ad iD. Ergo 


ij. h. ! 3 A ad 32?, 8a 2 C ad 2 D funt logarithmice 
il. b. proportionales. Ergofi 3 A> eftaltior,quam_> 
2 C; etiam 3%, eft altior , quam 2 D: fi xque- 
thf.n.b alta ; xquealta: li depreffior ; depreflior . Ergo A 

Z 2 ad C, 
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ad C, & 2 ? ad D } fune logarithmice proportionales. 
Quod&c. 

Quare &c. 

— r™ — : * 


« Thtor. 21. Prop. 21. • 

R Ationes inter fe, vel & cum quantitatibus, logari- 
thmice proportionales, diuidendo, funt logari- 
thmice proportionales . 

fJypoth.u 

Rationes A-+B ad & C-+T> ad D, funt loga- 
rithmice proportionales . 

Dico diuidend© rationes A ad B y & C ad D, efle 
logarithmice proportionales . 

Prapor. 

Sumantur ipfarum A> B, C, D, requemultiplicatie 
3 3 s c > 3 & necnon ipfarum C, T>, alia* qua- 

libet icquemultiplicatse 4 C, 42?. 


P • h - 

ccnfir. ! 


f. b. 


conjlr. 
3 . b. 


Dcmonjk . 

Rationes 3 < 4 , 5 equemulciplicata funt ra- 
tionum B: Ergo ratio 3A-+5B totuplicata 
eft rationis ^A-+ c B y quotuplicata eft $A iplius 
necnon 3C, & 3X) ipfarum C, & £>: 
necnon ratio iC-^$D rationis C-+D. 

Rationes quoque 3C, 3Z), rationum C, Dj 
& rationes 4 C, 4/), earumdem C, V ratio- 
num funt aequcmultiplicara: ergo etiam 7C, 
7Z), earumdem C, rationum iunt aquemulti- 
plicata. Et 


1 

> 
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byfMttb, Ht quoniam rationes A+*B ad 2?, & C-*D 
def.n.b ad D , funt logarithmice proportionales: fi 3 A 
-'3%, altior eft, quum 7$; etiam 3C-+3D, al- 
tior eit, quam jD : fi squealta; equealca : fide- 
’ preffior; depreilior. 

Sed fi 3^ alcior cft , quam 4^5 adcompofita 
communi ratione 3^ etiam 3^32? altior eft, 
4. 3. quam 7$. nam ciufdcm maioris, vel eiufdeiTU 
minoris inaequalitatis , ex remotioribus rationibus 
ab squalitate, compolita ratio, eft remotior 
cx propioribus, propior. &oftenfum eft, quod 
fi 3A-+3B, altior eft quin 72?; etiam 3 C 
altior eft, quam 7 D: & fepofica communi ratio- 
4* 3 ’ ne 3 D\ alcior eli 3C, quam 4D. namfi 3C, 
non eflet altior, quam 4D; compofita, iD\ fie- 
ret ratio 3 Ch- 3 D, non altior, quam jD, centra 
Jupcrius probata . 

Ergo fi 3 A altior eft, quam 4B, etiam 3C al- 
tior eft, quam 4 D: fimilitcr oftendetur , figque- 
dcf.\x. b alta i squealta; fi depreflior; depreffior. Ergo A ad 
j B, eftlogarithmic&,vt C ad D. Qiiod&c. 

Hypotin. 2. 

Rationes A-+B ad B, & quantitates a-+b ad b y funt 
logarithmic& proportionales . 

Dico diuidendo, rationes A adB, Sc quantitates a ad 
b cflc loganthmice proportionales. 

* - » s • 

. Pr.t - 
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: Prtpar. 

Rationum A> 2 , & quantitatum 4, b, fumantur $quc- 
multiplicatf rationes 3 A, 3$, & xquemultiplices quanti- 
tates 34, $b, item rationis & quantitatis b t multipli- 
cata ratio 4 ‘B, & sequemultiplex quantitas 4 b. 

' Demonjir . 

Ratio totuplicata eft rationis ^-+ 2 , 

quotuplicata eft $A, ipfius A ; &quantitas 34, 
quantitatis 45 & quantitas 3^, quantitatis & 
quantitas 3 a-t-$b, quantitatis a-+b. 

Quantitates quoque 34, 3^, quantitatum 4, 
i; & quantitates 44, 4 earumdcm 4, />, funt 
arqucmultiplices: ergo 74, jb, earumdcm 4, 
funt ^quemultipliccs. 

Et quoniam rationes A -+2? ad 2, & quanti- 
tates a-*b ad b y funt logarithmice proportiona- 
les : fi lA-^iTSy altior eft, quam 7$$ etiam 34 
-+$by maior eft, quam 7 b: liaequcaltaj aqualis: fi 
deprefliorj minor. 

Sed fi $Ay altior eft, quam 4B; etiam $A-+$ B, 
altior eft, quam 7B: &fi 3a-*$b, maioreft, 
quam 7 b', etiam, dempta communi 3^, relin- 
quitur 34, maior quam 4 b. Ergo fi $Ay altior 
eft, quam 4$; etiam 34, maior eft, quam 4 b: 
Stfimiliter oftendetur , ii xquealtaj aequali : fi de- 
dcfs.h. 1 dreflior j minor. Ergo rationes A ad & 
quantitates 4 ad b } funt logarithmice propor- 
tionales. Quod &c. Quare &c. 


p. b. 

tohf.r. 

V ■ 5 - 

ccnflr. 

2. 5. 

bypotb. 

dcf&.h. 


fup. 
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Theor.i*. Prop. 22. 

R Ationes inter fe, vcl& cum quantitatibus, Iogari- 
thm ice proportionales, componendo, funt logari- 
thmice proportionales . 

Hypotb. 1. 

Rationes A ad 2 ?, & C ad D, funt logarithmice pro- 
portionales . 

Dico componendo, rationes A + ( B ad B, & C^D ad 
D , efle logarithmice proportionales. 

Prxpar. 

Afliimatur E ratio, ad quam C+D fit logarithmice, 
ficut A-+B ad B. 


conflr. 
21. h. 

hypotb. 
JJ. h. 


i 8. b, 

4 - 3 - 
4. 


ll. h . 

4.3. 


Demonfhr. 

Quoniam A-+ B ad B, & C-t-D ad E , funt lo- 
garithmicc proportionales: ergo diuidendo 
ad B, &C-H-D— -£ ad £, funt logarithmice 
proportionales. Sed A ad B, & C ad funt 
iogaridinuce proportionales . Ergo C ad Z), & 
C -*.# — E ad E y funt logarithmice proportio- 
nales. Ergo£>, jequealtacft, ideoque eadem,., 
atque E. 

Nam fi D, eflet altior, quam E: eflet C altior, 
quam C-+Z) — E. Sed contra, eflet C-+D altior, 
quam C-*E: Si C-+D— 2 j, altior, quum C: quod 
cft contradico. Rurfum li D, eflet depreffior, 
quam E: eflet C, depreffior, quam C-+D — E, 
Sed contra, eflet C-*D, depreffior 5 quam C-^E: 

& 


* 
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4. 3. & C-+D — E, depreflior , quam C : quod cft 

contradi&io. 

Ergo D eadem cft, atque E. Ergo C-+D ad 
18. b. 1 D, & C-+D ad E, funt proportionales logarithmi- 
ccnflr. ce. Sed A-*B ad B eft vc C-*D ad Et ergo A 
1 5. />. ' -*B ad B, eft vt C-+D ad T> logarithmice. 

Quod &c. 

Hypoth. 2. * 

Rationes A ad B, & quantitates a ad b, funt loga- 
rithmice proportionales. 

Dico componendo, rationes o^-+B ad B, & quanti- 
tates a-+b ad b, efle logarithmice proportionales, 

Pr<epar. 

Afliimatur e quantitas, ad quam, a+b eft logarithmi- 
ce, ficut ratio A-+B, ad rationem B. 

Demonjk. 

conftr. Quoniam ^ B ad B > &c a-*b ad r, funt lo- 
garithmice proportionales: ergo diuidendo A ad 
"B, & a-tb — c adc,funr logarithmice, propor- 
hyfoth. tionales. Sed A ad B, & a ad b, funt logari- 
15 .h. thmice proportionales. Ergo a ad b, & a-+b 
— c ad c, funt proportionales. Ergo b, c , funt 
quantitates squales. 

Namfi b, maior efTcr, quam c eflet a, maior, 


14. 5, 


14. 5. 


I 


! quam a-*b — r. Sed contra, edet a-+b> maior, 
quam a-+c: & a-*b — c y n}aior,quam a: quod 
cll contradi&io . Rurfumli^, minor effet, quam 

c: eflet 
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r. cflfet a> minor, quam a-+b — c, fed contra, ef* 
fec a-*b } minor, quam <*-+c: & A^b—c y minor 
quam a: quod eft contradi&io . 

7-5« Ergo b, c , funt squales. Ergo a-+b y ad b y 
conftr. eftvt a-i-b ad c: Sed ratio A-+B ad rationem 
15. b. 2?, eft logarithmice, vt quantitas ei-*b ad quan- 
titatem c: Ergo etiam eft logarithmice, vt a-+b 
) ad b . Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 13 . Prop. 23 . 

S I quemadmodum tota ratio, ad totam, ita logarithmf- 
ce fuerit ablcifta ratio, ad abfcilfam: erit & reiidua , ad 
refiduam , ficut logarithmice tota ad totarn. 

Hypoth. 

Rationes c A-*B ad C-+D, & A ad C, funt pro- 
portionales logarithmice . 

Dico etiam A-+B ad C-*D, B ad O, cfle pro- 
portionales logarithmice . 

T)e>ronfir. 

Rationes A- vB ad C-+D, Sc A ad C, funt 
proportionales logarithmice: ergo permutando, 
funt proportionales logarithmice A-*B ad A , 
& C-+T) ad C: ergo diuidendo, B ad A, & 
D ad C, funt proportionales: ergo permutan- 
do B ad £>, & A ad C, lunt proportionales: 
Sed A ad C, & A^B ad C~+D funtproportio- 
A a nales. 


hypoth. 

20 . h. 

21 . h. 

20 . h. 
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15. h. nales. Ergo A-tB ad C-+D, & £ ad D, funt 
logarichmiceproportionales . Quod &c. 

Quare &c. 


Tbeor. 24. Prop. 24. 

S I fint tres rationes, atque tres quantitates , qua? bina?, 
& in eadem ratione logarithmica fumantur : ex a?quo 
autem prima ratio , quam tertia, altior fuerit; erit & prima 
quantitas, quam tertia, maior;quodfiprim3 ratio, fuerit 
arquealta tertiae 5 erit & prima quantitas, aqualis tertiae: 
fin illadepreflior; bcc quoque minor erit . Et e conuerfo. 

Hypoth. commun. 

Tres rationes A , 2, C, & tres quantitas a, b, r, bi- 
na?, & bina?, funt logarithmice proportionales: A ad 2?, 
vc a ad b\ 2? ad C, vt b ad c. 

Hypoth. 1 . 

Altioreft ratio <^, quam C. 

Dico, maiorem elfc quantitatem 4, quam c. 

'Demonjk. 

Ratio B ad C, maior eftlogarichmice, quam 
2? ad A: fed b ad c eft loganthmice vt B ad 
C: & B ad A y eft logarithmice, vt b ad a: er- 
go b ad c, maior eft, quam b ad a. Ergo 
maioreft 4 , quim c. QuodStc. 

Hypoth. 2. 

iEquealta? funt rationes A , C. 

Dico , squales effe quantitates a, c, 

De- 


ii. h. 
hypoth. 

def.i.h. 

17. h. 
io. 5. 
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Demonjir. 

«»•*• j Ratio 3 ad C, eft logarithmice, vt 3 ad 

j J A. Ergo b ad c , cftvt b ad a. Ergo aqua- 
j lcs funt a , c. Quod &c. 

Hypoth. i . 

Dcprefllor eft ratio A, quam C. 

Dico, minorem c(Ie quantitatem 4, quam c. 

T)emon(b\ 

def.p.h. Altior eft, C, quam A: ergo maior eft r, 
fup. quam a: 'Ergo minor cft a, quam c. Quod&c. 

Eodem modo demonftrabitur e conucrfo : quod fi a 
quantitas, maior cft quantitate r: etiam ratio A, ratio- 
ne C eft altior: fi aequalis $ a?quealta: fi minor ; depreflior. 
Quod . &c. 

Quare &c. . . 


I fint tres rationes, aliaque ipfis aquales numero, que 


bina?, & in eadem ratione logarithmica fumantur : cx 
«quo autem, prima quam tertia altior fuerit j erit & quar- 
ta, quam fexta altior. Quod Ii prima tertia? fuerit a?que- 
alta; ert Si quarta a?quealta fexta? ? finilla depreflior ; haec 
quoque dcpreflior erit. 

Hypoth. commun . 

Tres rationes A, 3 , C, aliaequetres D, £, F, bi- 
na?, & bina? funt logarithmice proportionales: A ad 3 } 
vt D ad £•, 3 ad C, vt E ad F. . 


Theor. 2 j. Prop. 2 $. 



Aa 2 


Hy- 


1 8 8 


elementvm 

Hjfpoth.i. 

Altioreft rado A , quam C. 

Dico altiorcm dic D, quam F. 

Demonft. 

ii. b. | Maioreft 2 ?, ad C, logarithmic&,quam # ad 
hypoth. i Sed 2 ad C eft logarithmice, vt £ ad F: & 
dcf.a.h i 2 ? ad A, logarithmice, vt E ad D. Ergo maior 
17. h. ! eft E ad F , logarithmice, quam E ad D. Ergo 
14. h. | alcior cft D, quam F . Quod&c. 

Hypoth. 2. 

iEquealtx iunt rationes A , C. 

Dico , teauealtas efle rationes D , F . 

Demonftr. 

luh. f Eadem cft ‘B ad C, logarithmice, qua: B 
Jup. ad A. Ergo eadem eft E ad F logarithmice qua: 
i*, h. E ad D. Ergo aequealue limitationes D, F . 
Quod&c. Hypoth. 

Depreflior eft A y quam C. 

Dico , deprefliorem dTe D, quam F. 

Demonftr. 

defp.h. | citior eft enim C, quam A: ergo alcior eft F, 

1 j quam D: ergo depreflior eft D,quam F.Quod &c. 
Quare &c. 

T beor. 2 6. Prop. 2 6 . 

S I fint tres quantitates, atque tres rationes, qu£ bina:, & 
in eadem ratione logarichmica fumantur 5 fueritquo 

per- 
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perturbata earum proportio : ex xquo autem prima quan- 
titas, quam tertia, rnaior fuerit; erit Sc prima ratio ,quarru 
tertia, aitior . Quod fi prima tertiat fuerit atqualis quanti- 
tas; erit & prima tertiat, acqucalta ratio: fin illa minor, h$c 
quoque depreflior erit . Et e conucrfo . 

Hyppib. commun. 

Tres quantitates a, b> c , atque tres rationes A y 2?, C, 
bing, Sc binae, funt logarithmice, proportionales; & earum 
perturbata eft proportio: quantitates enim a ad b> & 
rationes B ad C, funt logarithmice proportionales: 
nccnon quantitates b ad c, & rationes A ad B, funt 
Jogarithmice proportionales . 

Hypoth. 1 . 

Maior eft a , quam c . 4 

Dico alciorem clTc' quam C. 

Demonjir. 

8 . 5- Maior eft b ad c ratio, quam b ad 4; Sed 
Jc/.s.b. b ad c> eft logarithmice, vt A ad B: & b ad 
»7- h - 4, logarithmice , vt C ad B. Ergo A ad B y 

14* h • maior eft logarithmice, quam C ad B. Ergo 

| aitior eft A , quam C. Quod &c. 

Hypoth. 2. 

iEqualesfunt 4, c . 

Dico aequealtas efte A , C. 

Demonjir. 

7- j Eadem eft b ad c, qua: b ad a. Ergo eadem 
ijTk eft logarithmice A ad B y quae C ad B, Ergo A y C 
I funtatquealta:. Quod &c. Hy- 
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Hypoth.$. 

Minor eft a> quam c. 

Dico depreffiorem eflc A, quam C. 

'Demon fb\ 

fup. | Maior eft c , quam *: Ergo altior eft C, quam 
icf.i.h. J A: ergo dcpreffior eft <v/, quam C. Quod &c. 

Eodem modo demonftrabitur e conuerforquod ii ratio 
A y ratione C, eft altior; etiam quantitas <*, quantitate r, 
eit maior: fi tequealta; aiqualis: fi deprecor* minor. 
Quod Sic. 

Quare &c. 


Theor. 27. Prop 27. 

S I fint tres rationes, & alite ipfis aquales numero , quae 
bina, & in eadem ratione logarithmica iumantur;fue- 
ritque perturbata earum proportio logarithmica: ex gquo 
autem prima, quim teitia altior fuerit;erit & quarta, quam 
fexta, altior . Quod ii prima territe fuerit tequealta ; erit & 
quarta aequealta iextte : fin illa depreflior; harc quoque dc- 
preifioreric. 

Hypotn. xmmun. 

Tres rationes A , 2, C, alixque tres D, E> F , bi- 
nte,&binte, funt logarithmice proportionales ; & earum 
perturbata eft proportio :funt enim A ad 2 , & £ ad F* 
logarithmice proportionales: necnon 2 ad C, & D ad 
£ , iunt proportionales logarithmice. 

fry- 
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hypoth. 
def.n.h 
17 . b. 

14. b . 
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Hypoth. 1 . 

Altior eft A , quam C. 

Dicoaltioremeflc D , qu^m F. 

'Demonjir . 

Maior eft logarithm ice, 3 ad C, quam 3 ad 
Ai led 3 ad C, eftvt T> ad £: & 3 ad A eft, 
vt F ad E, logarithmice; ergo D ad £ maior 
eft logarithmice, quam vt F ad £; Ergo D al- 
tior eft, quam F. Quod&c. 

Hypoth. 2 . 

. iEquealra? funt A , C. 

Dico xquealtas efle D, £. 

Demonflr. 

u.h. Eadem eft 2 ? ad C logarithmice, qua; 3 ad 
fup. A. Ergo eadem eft D ad E logarithmice, quaj 
13. it. F ad E. Ergo D , £ funtjequealcx. Quod &c. 

Hypoth. 3 . 

Deprdfior eft ^4, quam C. 

Dico depreffiorem dTe £>, quam F. 

Demonjlr. 

def. pJ>. | Altior eft C, quam A: ergo altior eft F , quam 

fup. j Di ergodepreffior eft D, quam F. Quod&c. 
Quare &c. 


Thcor. 28 . Prop. 28 . 

S I fint quotcunquc rationes totidemque quantitates, 
quae binae, in eadem ratione loganthmica fumantur: 

& 
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& ex aequalitate in eadem erunt ratione logarithmica . 

flypoth. 

Sint quotcunque rationes A y < B y C, D, totidemque 
quantitates 4, b y c y d : bina;, &binxlogarithmicc pro- 
portionales: A ad j B y vt a ad b y ‘B ad C, vt b ad c y 
C ad D y vt c ad d. 

Dico cx squalitate, .4 ad C, & a ad c, efielogarithmi- 
cl proportionales. 

Item A ad £>, & 4 ad d cflclogarithmice propor- 
tionales. 

Prspar . 

Rationis /i, & quantitatis 4, fumantur equcmultipli- 
cata ,& multiplex, 3/i, 34: item rationis, & quantitatis, 
'fi y b y fumantur, 4 B y 4^: & rationis , & quantitatis, C, 
e, fumantur, 2 C, ic. 

Dcmonjbr. 

hyfoth. Quoniam ^ ad #, & 4 ad b, funt loga- 
rithmice proportionales: ergo 3 A ad 4 55, & 
34 ad 4 b y funt logarithmice proportionales* 
6. b. Item quoniam £ ad C, & b ad c y funt loga- 
kypoth. rithmice proportionales: ergo 4® ad 2C, & 

4/» ad ae, funt logarithmice proportionales. Er- 
24 . h - go cx crquali, fi 3 A eft altior, quam 2Q etiam 
34 eft maior, quam ir. fi squealta,- squalis: ii 
d(f. 9 .b. deprefliorj minor. Ergo A ad C, & 4 ad c 
funtlogarirhmic& proportionales. Quod&c. 
hypath. Sunt autem C ad Z>, & c ad d, logarithmi- 

cepro- 
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fMp. I ce proportionales. Ergo A ad D, & a ad d, 

| funt logarithmice proportionales. QuodScc* 

, Quare &c. ■ 

ii» ■ " " ■ ■ 1 I 

Theor.i9.Propof. 19. ... . 

S I fint quotcunquc rationes, & ali* ipfis «quales nume- 
ro, quae binse, & in eadem logarithmica ratione fu- 
mantur: & ex «qualitate, in eadem erunt logarithmica* 
ratione . 

Hypotb. 

Sint quotcunque rationes, &alia* totidem, A , 2?, C, £>, 
& E y F, G } Bi qua: binae, & in eadem ratione fumantur: 
videlicet, A ad 2?, St E ad F : item 2 ? ad C, & F 
ad G: necnon C ad 7?, & G ad B. 

Dico ex a?qualitat£ A ad C, St E ad <7, efle logari- 
thmice, proportionales . 

Item ad D, & £ ad B> efle logarithmice propor- 
tionales . 

'Prtpar. 

. Rationum A , F, fumantur sequemultiplicata: , 3 A, 
i E: item rationum #, F, «qucmultiplicatae 4 2, 4 F: 
&rationunm C, <7, «qucmultiplicata: 2 C, i<7. 

Demotjftr. .. 

bypoth . I Quoniam ./4 ad & F ad F, fimtloga- 
7. 6. i rithmice proportionales , etiam 3 A ad 4 ^ St 
j $F ad 4 F, funt logarithmice proportionales. 
bjpotb* | item quoniam 2? ad C, & F ad (7, funt lo- 

Bb gari-' 
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7* h. garithmice proportionales ; etiam 4 3 ad 2 C, 
& 4F ad 2(7, funt Iogarithmice , proportio- 
*$.k. nalcs. Ergo fi 3 A altior eft quim 2C5 etiarrL» 
3 E altior eft , quam 2(7; fi fquealta ; «equealta. fi 
dtf.\ib deprcffiorj deprcflior . Ergo A ad C, & E ad (7, 
j funt Iogarithmice proportionales . “Quod & e. 
Quare &c. 

Theor. 5 o. Prop. 3 o. 

S I fint tres quantitates, rotidemque rationes, qua? bina» 
in eadem ratione logarithmicafumanturjfuerit aurem 
perturbata earum proportio : & cx cequalitatc , in cadcnu 
eruat ratione logarithmica. 

• 

• Sint tres quantitates a, b, c, totidemque rationes A, 
%, C, bm«,Sc bina: Iogarithmice proportionales, & ca- 
rum fit perturbata proportio: nempe fine <1 ad b, 8* % 
ad C, Iogarithmice proportionales: & b ad r, di A ad 
t B ) Iogarithmice proportionales . 

Dico, a ad c, & A ad C> efle Iogarithmice pro- 
portionales. 

Pr*par. 

Sumantur ipfarum a , b 3 quantitatum arquemulcipli- 
ces 34, 3^, & rationis .4, atquemultiplicata 3 A, ip- 
faru i* quoque rationum S, C, & quantitatis c, fuman- 
tur aquemulripbcatse rationes 4 V, 4 C, & sequeraultiplex 
quantitas qc. 

De - 
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Demon jlr. 

iypath. Quoniam y ad r, & A ad 2, fune logarithmi- 
6 . b. ce proportionales retiam $b ad 4C* & 3^ ad 
is- 5* 4‘/>'> funt logarithmice proportionales: funt au- 

kypoth. tem 34 ad ^ ficut a ad & 4 ad b, ficut lo- 
19. *. garirhmic& 3 ad C: & 2 ad C logarithmic&, G- 
17. fe. cut 4» ad 4 C. Ergo 34 ad 3^,eft vt 4$ ad 4 C. 

Sed oftcnlum eft, ad 4C, elfeIog3rithmic&, vc 
26. 1. lA ad 4$. ergo cx aequali» fi 3 4 elt maior, quam 

4fj etiam 3^ cft altior, quam 4C: Gxqualis; 
Vf/.8i. aequcalca :fi minor;depreflfior. Ergo a ad c, ett 
. ; | logarithmice, ficut A ad C. Quod&c. 

Quare &c. 


Thtor. 3 1 . Prop. 3 1 . 

S I (inures rationes,alia?qucipfisxquaIesnumero , quae 
binx in eadem ratione logarithmica fumantur, fuerit 
autem perturbata earum proportio logarithmica: etiam», 
cx xqualitate, in eadem erunt logarithmica ratione. 

Hypoth. . -• , *, 

Tres rationes A t 2?» C» alkque tres D, F, F, binjc 
funt in eadem ratione logarithmica, & earum eft pertur- 
bata proportio logarithmica 5 funt enim ad 25, Sc B 
ad F logarithmice proportionales; itecnon.# ad Q, Si 
T> ad £ funt ioganthmice proportionales. . v • 
Dico,exarquali, A ad C, & Z*,ad F , efle logarithmi- 
ceproportionales. 

B b 2 ‘Trv- 
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Prtpar.- 

Rationum 2?, D, fumantur aequemultiplicatat 
3 A l%> 3Di & rationum C, E, F, alia; fumantur ?quc- 
multiplicatae 4 C, 4^, 4F . 

Demonflr. - 

Rationes 3^ ad 3 2, & .4 ad 2, funt logari- 
thmice proportionales : rationes A ad 2 , & £ 
ad F, funt logarithmice proportionales : ratio- 
nes £ ad F, & 4 E ad 4F, funt logarithmice 
proportionalesrcrgo rationes 3A ad 3 2?, & 4£ 
ad 4F, funt logarithmice proportionales. Ec 
quonia 2 ad C, Si D ad E rationes, logarithmice 
funt proportionales: etiam ad 4 C, & 3 £> 
ad 4£ rationes, logaritmice funt proportiona- 
les. Ergo ex aequali, ti 3^ eft altior,quam 4 Cj 
etiam ?D eft altior , quam 4F: fifquealta;?que- 
alta: fidepreflior j deprelfior. Ergo A ad C, & 
Z> ad F rationes, funt logarithmice proportio- 
nales. Quod&c. 

Quare &c. 


19 . h, 
hypoth • 
19* h. 

17. fc. 

bypotb. 

7. 

27. fc. 

rff/. I2.fe 


Theor. 3 2. Prcp. 3 2. 

S I prima ratio ad fecundam, logarithmice fuerit, ficu t 
prima quantitas ad fecundam ; tertia quoque ratio ad 
fecundam, logarithmice fuerit, licut tertia quantitas ad fe- 
cundam : etiam compotita ex prima ,& tertia ratione, ad 
fecundam, erit logarithmice, ficut aggregata quantitas 

ex. 
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cx prima , & tertia , ad fecundam . 

Hypoth. 

Sint A y B , C rationes, & b, c, quantitates: & fit 
A ad B logarithmice, ficut a ad b: itera C ad B logari- 
thmice, ficut c ad b . ’ v-t 

Dico A-tC ad 2>, eflc logarithmice, ficut 4+c ad b. - 

Dcmonflr. 

Quohiam C ad B> eft logarithmice, ficut c ad 
b: conuertedo, B ad C, eft logarithmice, ficut b 
ad c: St*d A ad B, eft logarithmice, ficut a ad b: 
ergo ex cquali A ad C, eft logarithmice, ficut a ad 
c: ergo componendo A-+C ad C, eft logarithmi- 
ce, ficut a-*c ad c. Sed C ad B eft logarichmic£, 
ficut c ad b: ergo ex sequali s ^4-+C ad B eftlo- 
garithmiefc ficut ad b. Quod &c. 

Quare &c. 


hypoth. 
def.Z.h. 
hypoth. 
28 . b. 
21 . h. 
hypoth. 
28 . h • 


Tbeor. 3 3 . Prop. 3 3 . 

S I pritna ratio ad fecundam , eadem logarithmice fue- 
rit, quae tertia ad quartam; fuerit autem , & quinta ad 
fecundam, eadem logarithmice , quae fexta ad quartam*»: 
erit & compofita prima cum quinta ad fecundant eadem- 
quae compofita tertia cum fexta ad quartam. 

Hypoth. 

Rationes A ad B y & C ad D, funt proportionales: 
itera B ad B, & F ad D, funt proportionales. 
Dico A-+£ ad B, & C-*F ad D, effe proportionales. 

Ve- 
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Dcntonfbr. 

Quoniam E ad & F ad Z>, funt logari- 
thmice proportionales: conuertendo 2? ad E> 
& D ad F, funt logarithmice proportionales: 
fed A ad 2?, & C ad D y funt logarithmice 
proportionales : Ergo cx aequali A ad E> & C 
ad Fj funt logarithmice proportionales : ergo 
componendo A-±E ad £, & C-+F ad F , funt 
byfoth, j logarithmice proportionales . Sed £ ad B, &i 
F ad D y funt logarithmice proportionales . Er- 
go A-+E ad B, & C-*F ad D y funt logarithmi- 
ce proportionales. Quod &c. 

Quare &c. . ' - ; ' 


hypoth. 
itf xi. h 

J * 

hypoth. 
29. b. 
31 . b. 


19. b. 


Theor. 34 . Prop. 34 . - 

S I rationes quatuor Fuerint logarithmice proportiona- 
les : compotita ex duabus, altiore omnium, & dcpre£ 
fiorc omnium, altior eft, quam compotita cx reliquis 
duabus. 

Sint rationes A ad 2?, & C ad D logarithmice 
proportionales: Et cfto A altior, quam B, necnon^ 
altior quam C. Et quoniam A altior eft, quam C: er- 
go B altiorcft,quam D. Ergo A altior eft omnium; 
6a D depreflior omnium. ; 

Dico rationem alrioiem efic ratione* 

B-*C. 

Pr tc- 


Hypoth. 
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V M. - 


i?S> 


' Quoniam A alcior cft , quam B\ fumatur £ ratio 
quacum compotita 2 ?, facit rationem vt ita ratio .4 
fit eadem, que #-»•£. Item quoniam C altior eft, quam 
D: fumicur F ratio , quacum compotita £>, facit ra- 
tionem C: vt ita ratio C, fit eadem , qu* D-*F. 

Tfemonjh. 

bypoth. Quoniam A ad 3, & C ad Z>, funtloga- 
conflr. rithmice proportionales; &eft A, eadem , qua: 
ii. b. B-*E: & C, eade,qua: D-+F. ergo S-t-£ad3, 
& D+F ad D t funtfogarithmic£ proportiona- 
li. h. les: ergo diuidendo, E ad S, & F ad £>, funt 
h.poth. logarithmice proportionales. Sed S altior cft, 
18 . h. quam D: ergo E altior cft, quam F: compo- 
4 . j. fitifque communiter B, & D rationibus j ergo 
canftr. B-+ E-+D ratio, altior eft, quam 3 -»•£>-»•£. Sed 
B-+Ey ratio eadem eft, qux A: Si D+F y ea- 
1 dem quas C: ergo A-+D altior eft, quanu 
| S-+C. Quod &c. : 

Quare &c. 


Theor. 35 . Prop. 3 5 . 

R Ationes proportionales, per conuerftoncm ratio- 
nis , funt proportionales . 

fiypoth. 

Rationes A ad B, 8c C ad D funt logarithmic£ pro- 
portionales ; &eft A altior, quam 2: ideoque etiam C, 

‘ altior 


aoo Et EM ENt.VM 

altioreft,quam D. r 

Dico A ad S, etfe logarithmice, licut C ad 

C-- 0 . 

: Demonjk , 

hypoth. A\ B: C } D. 

%t, h. S A~-B > B: C—D> D, 

defMJ) By l^iy Dy C, 

xp.b. A—By A: C Dy C. 

dcf.nJ, A, A — B: C, C -~T>. Quod&c. 

Quare &c. ' • 

Tineor. $ 6. Prop. 3 6. 

R A tiones logarithmice proportionales, per homolo- 
giam funt logarithmice proportionales. 

Demonfir. 

def.it Jj j Nam contiertendo , rationes fiunt proportio- 

13. h. *, nalcsiitem homologas deprefliores ab homologis 
ii. b. ! altioribus decomponendo : 5 c adeomponendo; & 
h. j per conuerfionem rationis : St diuidendo: & cque- 
h. I multiplicando, & ajquefubmultiplicando : &per- 
19. b. mutando : & colligendo : & ex sequali in propor- 

io. h. tione logarithmica ordinata:coniun&ifque omni- 

1 6. h. fariam argumentis huiufmodi , quocunque ordi- 

aS. h. ne, per homologiam, logarithmice proportiona- 

les fiunt. Quod Stc. 

_ Quare &c. 

i, 1 , . , 1 -- 1 11 ■ ■ ■ 
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• Petrus Mcngolus, Io. Galeario Manzio, iuueni 
ftudiofiflimo. S. D. 

Vtntum hoc elementum , de notus, ($* 
naturalibus logartthmis \ miufquu 
rationis tnfeparabiliter proprljs,quo- 
cum communicarem , neminem tn 
mea, aut cuiuf quam alterius Mathe- 
matici fcbola, falis noni difpofitum,pratcr te, omnium 
bonarum artium , & in primis Mathcmattcarunu 
fludioff simum . Et hac profecto infigms f elicitas, 
in comparabili virtuti accefsit, & meritis Excel! en- 
jifsimi pr&ccptoris tui Cafsini: quod te , tum frequen - 
i em tn Mufao auditorem, tum tn fius djlronomicis , 
Aquaticis laboribus, comit em tndmjdutim , & fi- 
ler t em nattus fuerit adiutorem. Itaque cum tua nu 
.mihi confuetudincm, rarius hoc anno,quam ante con - 
fueuer as, offerres , mandaui , meum tui defiderium , 
tibi fignificari : vt meorum etiam (ludiorum particeps 
fieres conf ultor . Gratiam liber alit er feciftiquam 

volebam: me que domi aliquoties conuenifii , huiu - 

CC Jcc 
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fice opuficuli partem b*nc ficriptitantem . Et ex me, 
tum definitiones procedentium elementorum, Qfrd- 
iiones nominum , propriam cuiufijue vtilitattnu 

elementi , necnon quafdam nobiliores demonfiratio- 
nes audi jlifparfim\ tum vel maxime numerofanu 
methodum : qua hyperlogar it hmorum , & hypologa- 
rithmorum s ($> logarithmorum rationes mthi contigit 
wuenire . tuque muentifubttlitatem laudafti , quod 
mihi Deus Itber aliter tribuit : atque vtilitatem frigo - 
nometricam 3 adfacilioremlogaritbmici canonis con • 
ftruttionem , optime prauidiflt . Ex laude tua , pluri- 
mum profeci]] e me fateor: nam alacrior fattus , & ex 
te cum communicatione vegetior , multarum conclu - 
fionum , quas pranoui euidentifisimis arithmeticis ar - 
ttfiajs , qua mthi fiuper erant demonfiranda , media 
lemmata reperire capi * longe f alie tus . Libellurru 
igitur hucufique non fine tuo adminiculo perfe- 
ctum , offero : vt fer mones indemonftratos , quos in- 
uicem habebamus 3 per te ipfum legendo po fisis comple- 
re . Vale. me que, (f labores meos , in primis Excel - 
lenti fstmo Cafsino , deinde alijs tuis % conficholaribus , 
& amicis ,vt commendes > rogo. 

GEO* 
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GEOMETRIAE SPECIOSiE 


ELEMENTVM QVINTVM. 

VEF /X IT/OH ES 

t&jzttjitmxvmtwss 

Iffcrentia duarum quantitatum, quando pri- 
ma fuperat fecundam, dicetur, Exccflus 
prima? & fecundat. 

Quando ver6 prima fuperatur a fecunda, di- 
cetur, Defedus prima?, & fecundat. 

3 . Similes differentiae dicentur, cxcefTus excefUbus , & 
defe&us defedibus . 

4. Diflimiles vero, exceflus defectibus . 

5 . Quatuor quantitates , dicentur, Arithmetici difpo- 
litat 5 cum primatSe fecundat, tertiat & quartae , fuerint fi- 
miles , & aequales differentis . 

6 . Inuerfio Arithmetica, dicetur $ cum quatuor quan- 
titates arithmetici difpofitx, prima & fecunda, tertia & 
quarta, rurfum difponentur arithmetice, fecunda & pri- 
ma, quarta & tertia . 

Cc 2 7.Per- 
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7. Permutatio Arithmetica, dicetur: cum quatuor 
quantitates arithmetice difpofit£,prima & fecunda , tertia 
&quarra,rurfumdifponentcr arithmetice, prima Screr- 
tia, fecunda & qua rta.' • 

8. Si fuerint aliquot quantitates, atque alia: totidem, 
St fuerint prima Si fecunda primarum, item prima & fecun- 
da fecundarum, difpofitae arithmetice; fuerint quoque fe- 
cundat tertia primarum , item fecunda & tertia fecunda- 
rum, arithmetice difpofita: ; & fre deinceps vfque ad vlti- 
mas: dicentur prrmar iimilicer effe difpofita: arithmetice, 
atque fccundc . 

9. Quod li prima & vltima primarum, item prima St 
vltima fecundarum, luerint arithmetice difpofitae j diccrr- 
tur, ita difpofita:, ex xqualitate arithmetica . 

1 o. T res quantitates,diccntur, arithmetice ordinate; 
cum prima: t fecunda:, fccundx t tertia:, fimiles, t cqua- 
les fuerint differentia:, 

ix. Plurcs quantitates, dicentur, arithmetice ordina- 
tarum terna: deinceps fuerint arithmetice ordmat^iidclf, 
cum prima: & fecunda: , fecunda: & tertiar, tertiae & quar- 
ta*, & deinceps vfque ad vhimam , fimiles , & aquales fue- 
rint differentia. 

ia. Series naturalis arithmetica, dicetur; cuius ordi- 
natarum arithmetice quantitatum prima, dimidia eft fe- 
cunda* : : . t : : • . ' . . . 

1 3 . Quartior quantitares, dicentur, Harmonici difpo- 
fita: , cum differentia prima: Sc fecunda: , ad limilcm diflfe- 

ren- 
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rcntiam tertias & quarta: , rationem compofitam habuerit 
ex rationibus , prima: ad tertiam , Si fecunda? ad quartam. 

1 4. Inuerfio Harmonica, dicetur; cum quatuor quan- 
titates harmonice difpofita:, prima & fecunda, tertia Si 
quarta, rurfum difponentur harmonice , fecunda Si pri- 
ma, quarta Si tertia. 

15. Permutatio Harmonica, dicetur, cum quatuor 
quantitates harmonice dilpofitae, prima & fecunda, tertia 
& quarta, rurfum difponemur harmonice, prima Si terba, 
fecunda Si quarta. 

1 6. Si fuerint aliquot quantitates, atque alia: totidem; 
Si fuerint prima Si fecunda primarum , item prima & fe- 
cunda fecundarum , difpofita: harmonice; fuerint quoque 
fecunda Si tertia primarum, item fecunda Si tertia fecun- 
darum, difpofice harmonice; Si Sic deinceps vfquc ad vici- 
nias : dicemur prima: fimiliter cffedifpofua: harmonice, 
atque fecunda: . 

ij. Quodli prima Sivltima primarum, item primam 
Sivltima fecundarum, fuerint harmonice difpoiite; dicen- 
tur , ita difpofita:, cx squalitate harmonica . 

18. T resquantitates , dicentur , harmonice ordinate; 
cum prima: Si fecunda: differentia, ad Similem differentia m 
fecunda: Si tertiae, fuerit ficut prima , quantitas ad tertiam. 

1 9. Plures quantitates dicentur harmonice ordinata, 
,cum terna: deinceps fuerint harmonice ordinatae: idell 
cum prima: Si fecunda: differentia, ad Similem differentia n 
lecundacSi tertia:, fuerit vt prima ad tertum; differentium 

quo- 
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quoque fecundat & tertia:, ad fimilem differentiam tertiae 
& quartae, fuerit ficut fecunda ad quartam ; & fic deinceps 
vfqueadvltimam. 

20. Series naturalis harmonica, dicetur, cuius ordi- 
natarum harmonice quantitatum prima, dupla eft fecundf. 

21. Si d rationali, feries harmonica naturalis fuerit or- 
dinata;^ quototpiouis ordinatorum terminorum quot- 
cunque fuerint deinceps affumpti , & aggregati : fummsu, 
dicetur, Prologarithmus . 

22. Porro prologarithmus, dicetur Hypcrlogari- 
thmusearum rationum , quas habent inuicem , primus a f- 
fumptus terminus , & proximus vlterior vltimo , non af- 
fumptus. 

23. Et earum rationum Hypologarithmus, dicetur, 
quas habent inuiccm, vltimus alfumptus terminus, 5 e pro- 
ximus prior primo , non aflumptus . 

24. Quantitas omni minor hyperlogarithmo earum- 
dem rationum, & omni maior hvpologarithmo , carum- 
dem Logarithmus, dicetur . 

2 5 . Ex totenis deinceps Prologarithmorum ferics,di- 
cetur:inqua,ex prioribus, dicetur, Primus; ex totidem 
immediatcfequentibus,Sccundus;exalijs deinceps toti- 
dem, T enius Ffologarithmus ; & fic deinceps reliqui . Vt 
prologarithmorum, ex ternis a fecundo, dicetur , Primus, 
qui ex fecundo, tertio , & quarto fit colle&is; Secundus, 
qui ex quinto, fexto,&feptimo;Tcrtius,qui cxo&auo, 
nono, & decimo ;& ita deinceps. 

2 6 , Si 
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16. Si duo prologarithmi , ex inaequalibus multitudi- 
ne terminis colle&i fuerint; & cuius maior eft multitudo 
terminorum, eius termini finguli, per alteram multitudi- 
nem fuerint aequaliter diuifi: fiquidem fa£te partes ordi- 
narim fumptae maiorum primam terminorum, deinde mi- 
norum, & collecte totena?, quota cft fua maior multitudo 
terminorum, maiores fuerint lingulis terminis alterius 
prologarithmi: maior profe&d prologarithmus erit, ex 
maioribus partibus ; & dicetur , Perfpe&e maior. 

27. Si vero fadte partes totenae, minores fuerint lin- 
gulis : erit profe&o minor prologarithmus , ex minoribus 
partibus ; & dicetur Perfpefte minor. 

28. Si quatuor proportionalium, rationalis fuerit pri- 
ma: quarta , dicetur, ProduSus fecundae St tertiae. Etfi- 
gnificabitur chara&ere, ex vtrifque fecunda, ac tertia: 
chara&eribus deinceps conlcriptis compofito. vtpote ad - 
quam , rationalis habet rationem compofitam ex ratio- 
nibus ad tertiam, & ad fecundam. Exempli gratiam, uad 
a> eft vt £ ad ab, Item. wad<*£, eft vt c ad abe . 

2 p. Si vero quatuor proportionalium, rationalis fue- 
rit fecunda: quarta, dicetur, Fractio. & fignificabitur 
chara&ere tertiae ,ante characterem prima? feripto, & 
patrenthefes claufo. Exempli gratia a ad u eft vt ^ ad 
i (a). Item, ab ad u eft vt c ad c (ab). Et c ad #, cft 
vt ab ad ab (<■). 

30. Tertia autem, dicetur; Numerator fractionis: cu- 
ius chara&cr, feribetur fupra lineolam . vt in charaftere 

fra- 
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fradionis , l ( a ), numerator eft b. • \ i ' ’ 

3 i . Et prima, dicetur, Denominator fra&ionis: cuius 
rliai a&er,fcribetur infra IincoIam.vt in chara&cre fra&o- 
uis£ (<t), denominator eft a. » 

. 3 1. Numerofa ratio dicetur, cui eandem habet nu- 
merus ad numerum. 

3 3 . Non numerofa ratio dicetur , cui nulla numerofa 
eft eadem. 

34 « Non numerofe rationis logarithmus , dicetur, 
quantitas, minor omni logarithmo altioris numerof* ra- 
tionis, & maior omni logarithmo depreffioris . 
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S I trium inaequalium quantitatum, minima, non eft mi- 
nor, quam fecunda potcftas differentiffextremarum: 
ipfa differentia extremarum, minor eft, ad rationalem^, 
quiim vt minima , ad defe&um minima!, & mediae i 

Hypoth , 

Sunto tres ina!quales quantitates 4, a-* b, a-*b -* c : 
cfto 4, non minor, quam bi-nbc-*ci . 

Dico y~*c'> u: minorem efle, quam a, k 

Demonjl. 

hypoth. hi-+2hc-+cz : non maior, quam a. 

8.5. bt-±i bc-*cx, b-¥c: non maior, quam 45 £h-c. 

8. p. b*-+ibc-±cz'- ) b-+c. h-+c$ u, 
ij. j. b-*c; u : non maior, quam a ,* b-+c. 

8 . 5 . 4 $ b-+c: minor, quam 4 ; b. 

13*1. b-+c$ k minor, quam 45 k Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 2. Prop. 2. 

C V m trium inaequalium numerorum , minimus , non^ 
eft minor, quam fecunda potcftas differenti? extre- 
morum; fi defedus medi/ & maximi denominetur a mini- 
mo;defe&us vero minimi & medi/ au&us vnitate denomi- 
netur a maximo: fiunt duae Fra&ioncs; quarum lumnuu, 
minor eft , quam differentia extremorum , vnitate aucfcu, 
denominata a medio. 


Dd 
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Hypotb. 

Sunto tres inaequales numeri 4, 4-4, 4-4-«: & cfto 
a, non minor, quam bi-nbc -+ca . 

Dicor (a),-*b-+u { 4 H-b-*c)i minorem efle, quam b-+c 
-+» (44) . , v 

' Demonjir . 

/• b. \h-*c, u: minor eft, quam 4 ; b. . 
p- 3. j b-+c-*tr, tti minor, quam 44 ; b. 

3 . 3 . I £-«-+«; b-*ci maior, quam 4-4; 4 . 

Itaque per 19 . 7 . produdus b-*c, per 4-4 minor 
eft quam produdus b-+c-+u y per 4. 

Additoque communi produdo 4 , per 44. produ- 
ctus ^-+c-+4, per 44: minor, quam futuma prodacto- 
rum b-t c-+u> per 4 ; St 4-4, per 4 . 

Et communiter multiplicando per c. produdus b-tc 
-v4, per 44, per c: minor, qu4m fumma producto- 
rum b-tc-iU) per 4 , per r; & 4-4, per 4 , per c. 

Additoque communi produdo 4 , per £-+#, per 4-4. ' 
fumma produdorum b~+c-ra y per 4 - 4 , per r; St a> 
per £-+ 4 , per 44 : minor , quam produdus 4 , per a 
4-«, per b-+c-+tt* 

Et communiter diuidendo, per 4 , per 44-«, per 4 
-4. c ( 4 ), 4-*» ( 4-4-+f ): minor, quam b-+c-+t* (4-4)* 
Quod &c. 

Quare &c. 


The 9~ 
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Tbeor. $. Prop. 3 . 

S I tritior inaequalium numerorum , defedus medij H 
maximi, audusvnitate, denominetur d minimo^ 4o 
fedus vero minimi & medij denominetur a maximo : fiunc 
duas fractiones, quarum fumma eft maior, quam difleren. 
tia extremorum, vnitate auda, denominataa medio. 

- Hypotb. 

Sunto tres inaequales numeri, 4 , 4-4, 4-4-k. 

Dico c-n» (4)-4 (4-4 -►<:).• maiorem efle, quam b 
-+C-4-M (4-4) % ' 

Demonjhr. 

Produdus ch-w, per a-t-b-n, per b: maior eft pro- 
dudo 4, per c, per b. 

Additoque communi produdo 4, per b , per 4 - 4 . 
fumma produdorum c-hi, * per 4 - 4 -+c, per £5 & 4, 
. per b, per a-*k maior eft, quam produdus 4, per 
per 4 - 4 -»- c. 

Additoque communi produdo *•-*«, per a-*b^c, 
per 4 . fumm3produdorum ch-«, per a-+b-t-c, per 4 
-4$ & 4, per per 4-4 : maior eft quam produdus 
4 , per b-tc-Ht, per a-ib-*c. 

Et communiter diuidendo, per 4, per a-+b-+c t per 
4 -+b. c-+u (a)-*b (o4+f): maior eft, quam 
,(4-4). Quod&c. 

; Quare &c. 


/ . * 1 ... 

D d 2 Tho- 
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Tbeor. 4 . Prop. 4 . 

Q Vatuor termini arithmetice dilpofiti , permutando, 
funt arithmetice difpofiti . 

Hypoth. ' 

Quatuor termini 4, a-+b, c, c-+b> funt arithmetice 
difpofiti . 

Dico permutando 4,r, 4-*i, c-*iefle arithmetici di- 
fpofitos. Dcmonftr . . 

1 Siquidem 4, maior eft, quam c ; tantumdem 
iefy.h. | a-tb, maior eft, quam c-±k fi minor , minor, Er- 
I go 4 , c, a-+b, c-+b y funt arithmetice difpofiti. 
J Quod &c. Quare &c. 


Thttr. 5 . Prop. 5 . 

S I fuerint aliquot quantitates, in vna ferie, fimilicer ari- 
thmetice diipofitae, atque totidem, in altera: erunt ex 
arqualitate arithmetica, prima St vltinn, in vnaferie , item 
prima & vltima, in altera, difpofitae arithmetici . 

Hypoth. 

Sint 4, b y c, fimiliter difpofita: arithmetici , atque- 
i\ix totidem d, c, f. , 

Dico ex cqualitatearithmetica,elTe difpofitas arithme- 
tice, 4, r, & d y f. 


Demonfbr. 

£ef. 2 Ji. | Sunt enim 4, b, d, e t arithmetice difpofit?: 
4_i. j ergo permutando 4, dy b y e , funt atithmetice 
Jcfy.b. I difpofit?: ergo differentia 4, d, differenti? b, e, 

fimllis 
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| fimiliseft, & «qualis. Similiter oftendetur diffe- 
rentia b y e , differentiae c y f y fimilis,& aequalis: 
ergo differentia a , d, differentia:, c , iimilis 

rt/.S-** cft, & squalis ; ergo a , d, c y f y funt arithmeti- 
4. b. ce difpofitx: ergo permutando, 4, c, d, /J funt 
arithmetice difpofirs. Quod&c. 

Quare &c. 


Thcor. 6 . Prop . <?. 

A Rithmcticedifpofitarum ^quemultiplices, funt ari- 
thmetice difpofus. 

Sint arithmetice difpofits 4, a-+b y c y c+b. quorum 
squcmultiplices 34, 34-^3^, 3«-, ^c-^d. 

Dico 34, i*-+ib y $c y 3c-+3^, elfe difpofitas ari- 
thmetici . 



i*- 5. 

1 

is>. j. 

dtf.j.b. 

1 " ' 


Demonjlr. 

Differentia 34, 3 a-+ $b y ad differentiam 4, 
4-+£, squemultiplexeft, atque 34 ad 4/ fcd 34 
ad 4, squcmultiplcx eft , atque s c ad c: & y 
ad c y squemultiplcx: atque ic-*zb ad c-+b: er- 
go differentia 34, 3 a-+$b y ad differentiam 4, 
I a-+b y squemultiplcx eft, atque differentia 3c, 3C 
-+$b ad differentiam c y c~*b. Sed differentia 4, 
4-f£, squalis eft differentis c y c-t-b: ergo diffe- 
rentia 34, 3 4-+ 3 b t squalis eft differentis 30 ic 

i-si. 


K ur - 
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Rurfura differentia $4-+3b t fimJltseffc dif- 
ferentia: a , a +b: & differentia 4* 4-4' fitnilis dif- 
ferentia: e , c-*b: & differentia e , c-if> fimilis dif- 
ferentia 3 e, Ergo differentia 34, 34 

fimilis cft,&:n:qualis differenti? 3C; 30+ 3 i: 
Ergo 34, 34 + 3^, 3<r, 3 c-+ 3 funt arithmetici 
difpoiltse . Quod &c. 

Quare &c. 


ii 4 

* 7 * 7 * 
dcfa.b. 

* 7 - 7 * 


def.j.b. 


Theor. 7. /Vo/>. 7. v 

I N ferie arithmetica naturali , aliquoteni ab vno, 3* ali- 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum multiplicati ; ficut primi producti, fimi- 
liter fecundi,funt arithmeticeuiifpofici: item tertij,& quar- 
ti , & fic deinceps. \ 

4, 4-+I, 4-f 2. 4-+3, 4-+4, 4-1-5. 

by b~+ly b~+Zy b-h 3 - b-h^yl-^lyb-^Sy b-hj. 

44, 44-4-4, 44-4-8. 44-4-12* \ a -* r \ 6 y 44-+20. 

Sbyib-* $ y $b-+6> $b-+9* 3b-+l%>3b-+lj>}b-+l$ i 3b-*2l 9 
Sint in ferie arithmetica naturali duo termini,. 4, & 

fnt ab 4, terni,- & ternorum primi 4, 4-+1, 4-*-2? fecun- 
di4-4-3,4-r-4,4-+5:& a b y fint quaterni? & quaternorum 
primi b>b-+l y £-+2, b-+$-, fecundi, b - t ^ yb ** yybr + 6 yb-*"fr 
Quoniam in feiic aiithmetica naturali proximorum^ 
differentia , funtvniratcs : ergo alternorum, funt binarijj 
tutiori m,tcrnari; 3 quartorum, quaternarijj&fic dein- 
ceps. 



i 


Digitized by Google 



Q V I N T V M 215 

ceps . Sunt autem primus primorum ex ternis , & primus 
fecundorum, ab inuicem terti/.- & primus primorum ex 
quaternis ,& primus fecundorum, ab inuicem quarti : er- 
go differentia 4, a-*;, eft ternarius 3; & differentia b, 
£-+4, & quaternarius 4. Multiplicentur itaque terni k pcr 
4: & quaterni, per 3: & fiant multiplices terni, & quater- 
ni primi; item terni, & quaterni fecundi. 

Dico multiplices primorum 44-^8, 44-4.4, 44, 3^, 
3^3» 3 b-* 9, cffefimiliter arithmetice difpofi- 

tos, atque fecundorum, 44-no, 44-4-1$, 44-4-12, 3^ 
— f 1 2, 3^15, 3^-+i8,3^-e2 1. 

Demon flr. 

bypoth. Termini 4^2, 4-4.1, 4, funt deinceps iru 
ferie arithmetica naturali , in qua flmt etiam ter- 
4cfj6.b . mini 4-4.5, *-+4» *-+3* Ergo 4-4-2, 4-4-1, 
4, funt fimiliter arithmetice ordinati, atque 4-4- 5, 
<s.h. a-* 4, 4-4.3: & eorum «quemultiplices 44-4-8, 

44-4.4, 44, atque 44-4-20, 44-4-16, 44-4-12. 
/»p- Dcfe&us fimplicium 4, ^-4-3, eft ternarius: 
5. $• ergo earumdem quadruplicium defectus 44, 4 a 
-+12, eft produ&us 3, per 4. Item dcfe&us 
fimplicium b> £-+-4, eft quaternarius : ergo ca- 
rumdem triplicium defe&us }b, 3^-4- 12, eft 
x 4* 7» j productus 4 per 3. Sed produ itus 3 per 4, 
eft aequalis producto per 3. ergo defectus 44, 
def.^h. 44-4-11, aequalis eft defectui 3?, 3^-4-124 Hr- 
go 44, 44-4. 1 2, $£, 3^-4. 12, funt arithmeti- 
ce 
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£?) 4-+Ij 4-+2. rtH-J, <fr4i|.j 4-+J, 

b~*l y b~± 2 y b-±$. b-±4. } b-+$,b-+6 } b-+J. 

qay 44^4-4, 4^-4‘8* 44-+ 12, 44-+! o, » 

3£>3^-+3> 3^-*^>3^-+9- 3i-'-ia»3^-i-i5>3^-+i8,3^-+ai. 


4. fc. I ce difpofiti . Ergo permutando 44, 3 £ ,44-+ 1 2, 

5 . h. ib-+i 2,funt arithmetice difpofiti. Ergo ex squa- 

def.i.h. litate arithmetica, 44-4-8, 44-4-4, 44, 3 £, fune fi- 

militer arithmetice difpofiti , atque 44-* a o, 44 
h- 1 j si-i-iz. 

Oftcndetur autem fimiliter vt fupra , quod 3 4 , 
3^-4- 3, ib-+ 6 , }b-*9, funt fimiliter arithmeti- 
c&difpofiti, atque 3 i -»■ 12, 34-*-rj, sb-*-i 8 } 
5. fc. ib-+n. Ergo ex squalitate arithmetica 44-4-8, 
def.i.b. 44—4-4, 44 , 3^, 3 ^-*- 3 , ib-t- 6 , $b-+ 9 > funt fi- 
militer arithmetice difpofiti , atque 44-4-20, 44 
-4- 1 5 , 44 -+ 1 2, ib-t-ii, j^- 4-15, 3^-fi8, 3^ 
| -ni. Quod &c. ‘ 

Quare primi terni ab 4, 54 quaterni a b, funt fimiliter 
arithmetice difpofiti , atque fecundi . Et eadem demon- 
ftratone oftendemus, tum fecundos, tum primos, e(Te fi- 
militer arithmetice difpofitos, atque tertios, &i atque quar- 
tos, 54 fic deinceps. 


Theor. S.Prop. 8 . 

P Rodu&i , compofitam habent rationem producen 
tiuin^. 

Vy- 
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Hypoth.\ 

Efto quantitatum 4, produ&us ^ & quantitatum 
r, productus cd. -> • ' 

. Dico alj cd: 45 r, ' 

Demonjbr. 

dcfxtb ' 

def.iZh 
p. p. 


d-, u: 4; «,-+£; m. 

«; cd: uj d. 

di cd: ai c f -t!?i d. Qnod &e. 


Quare &c. 


« >' 


' - ' 'i 

• J # •>* • - > 


Theor. 9. Prop. 9. 

P Rodu&i communem habentes producentem, funt vt 
producentes non communes . 

Bypoth. ■’ 

Efto quantitatum a, b, productus d- f ^quantitatum 
a, c, produ&us ac. 

Dico di aci bi c. -1 ■! 

Demon ftr. 

. h. j abi ac ’ h a,-+a-, c. 
j b-, a,-±a-, ci b-, c. 
p. p. j ab-, ac, h c. Quod&c. 

Quare &c. 


8 


— — ■ um, mi i i ■■ 

Theor. lo.Propof. 10. 

F Rasiones eumdem habentes denominatorem , funt 
inter fc> vt numeratorem. 

./.» j. . . 

• Ec By 
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ffypotb, 

pradionum comtmmis denominator «fto * funto nu- 
meratores by C. . V, i ' 5 , ' • ( !> ^ 

Dico b (a), e (a): k, c. )j\\ 

'Demonftr. 

def.iph a; u: k y b (a). i ■ : ; • 

defaph a; u: c; c (a), ;• 

ii. 5. k b ( a ): X **• • ' U.- . 

a. p. | £ ( 4 )j f (4): i; c. Quod &c. .OU: >. 

Quare &c. .. 

- ~ 

* . - , . I * Theor, 1 Uprop. I I. ; 

Q Vatuor propoi tionalium quam eft fradio , in quju 
numerator eft produdus fecunda & tertiae ,deno- 
- , nunaror eft prima. t . 1 1 :r 

Hypotb. , 4 t.- j. ‘ ■ o 

Sunto proportionales prima 4, fecunda b y tertia c. 
Dico 4; 1 : cj- cb (4). <. 

Demon (Ir. . \ ■ 1 

Jcf.19^ | a ; u: c-, c (a). _ • , ; ; ; . 

def.iSh j U'y b: c, cb f , 

10. h, I r; c£: c (4); cb (a), . .. . . ^ 

11. 5. «j fc c (4)5 cb (aj, . . . __ , 

p. p. <tj b: Cy cb (4). Quod Stc. ' Quare &c. 


7"W. ifrProp. HiLin j; .. 

F ' Radiones, quarum numeratores aequales, reciproci 
/ funt , vc denominacores . Hy- 
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Hyjwth; , •• , • • 

Efto fradionum numerator communis 4: & funto de- 
nominatores b, c.. " '-"C ■(' ; 

Dico b', c: 4 (c)j a (b). 

Demcnjir. 

b} u : a; a (b). >• 

r; »: <15 '4 (<:). ! 1 ' • 

^.<5.5. »; r; 4 (e); a ’• * ' 

p. | h c: a (r); a (b). Quod &c. 

Quare&c. 

- — — ■ - - 


. def.iph 
dcf.iph 


i . 


4 

.t 


: ; , . : Theor. ij.Prop. IJ. 

D Vorum produdorum,quoi um producentes partim 
communes, partim funtnon communes, primo al- 
terum denominante, fit eadem fradio ; qua:, non commu- 
nium producentium > primo alterum denominante . • - 

: Ffypoth. 

Sunto produdi 4 b c, d b c: quorum communis pro- 
ducens, b c; non communes, 4, d. Et denominanto 
a b c, numeratorem d b c; necnon denominante 4, nu- 
meratorem b, fiant fradiones dbc (a b r ), d ( a ). 

Dico dbc (abe): d (a). * * • 

■ : . Demonjb. 

Jef.ipb | abc'y u: dbc} dbc ( abe ). 
t.p. i abe} dbc: «; dbc (abe). 

9, b. f> 4 $ di abcfdbu 
n. y. | 4 ; d: u', dbc (abe). 

E e 2 a: u: 


Digitized by Google 


z2o ELEMENTVM 

2. p. j 4 ; u: d-, dic ( abc ). .. 

Jtf.zph | a$ u: </; d (4). '.r 

9. 5. J dbc (4 b <r); d (4). Qgod&C. 
Quare &c. ' ; «. * : 


Tbeor. 13 . Prop. 13 * • : 

F Ra&iones, quarum numeratores a:quales,&dcnomi- 
natores arithmetice difpofici , Tunc harmonice di- 
fpofitxX .. . . 

' ■ Hypodn . 

Efto quatuor fra&ionum numerator communis a, & 
funto.denominatorcs arithmetice difpoixti l, c, d , e. 

. Dico 4 (% 4 (<r), 4 (</), 4 (e) effe harmonice 
diipofitas.' .< , 


12. 


byfctb. 


Dcmoujbr . - ■ 

Si differentia t* eft defedtus : ergo reci- 
proce differentia 4 (£), 4 (r), eft excelfus : & 
eft differentia d t e, defcdus:& reciproce dif- 
ferentia 4 (d\ a (e) eft exceffus . Quod fi dif- 
ferentia l> c, eft exceffus retiam differentia d y 
c y cft excelfus :& differentia 4 (b) y a (r), reci- 
proce eft defe&us : necnon differentia 4 ( d ), a 
(e), eft defe&us. Quare faSionum a (l), a (r), 
& 4 (d)y a (<?), fi miles funt differentia: . Efto 
differentia l , c, defectus/ Ergo differentia^ 
4 (£•), 4 (c) eft exceffus; item differentia 4 (</)> 4 (*). 
r — e — d • ; . 


pro- 
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IJ. fr. 
8. fe. 
22 . h. 
12 * b. 
p. f. 
II. 5. 


QVINTVM 
producendo per Ade, St abe . 

$.k.' acde—abde\ abee—abed: a dei Ab e. de', bc. 
denominando communiter per bc de. 
a (b) — a (e); a (d) — a (e): dr, bc. 
de, bc. di b,-+ei e. 
di b: a (b)i a (d). 

«i e. a (c)i a (e). 

de m , b e: a (k)l a 00 > -i ' a (0? a (0* 

4 (b)—a (e)-, a (d )' — a (e): a (% a (d), 
-+ A (c)i A (e). 

a (b), a (e), a (d), a (e) funt harmonice di- 
fpofita:. Quod&c. 

Similiter oftendetur, fi differentia b, e, eft ex- 
edTus . 

Quare &c. 


def.ij 


r .U .b ( 




Theor. i J. Prop. 1 j. 

F Rasiones, quarum numeratores sequales, St denomi- 
natores 4 arithmetice ordinati , funt harmonica: or- 
uuiata? . 

Hypoth. 

Efto fractionum numerator communis a: Si funto de- 

* % 

nominatores arithmetice ordinati, b , c, d, e. 

. Dico 4 {b), a (f), 4 (d), a (e) efle harmonice or- 
dinatas. 

T)emonflr. 

hypoth. | b, c f d , funt arithmetice ordinati. 

... h 0 


12 2 
ilcfj.h. 
14 . b. 


tkf. 1 3 /•> 
dcfa.6 m 

dtf.iSb 

Jup. 

dcf.ipb 


ELHMENTVM 

£ ,<•, c, </, funt arithmetice difpofiti . 

4 (/>)> 4 (V), 4 (<), 4 (d)j {lint harmonici di- 

fpofit* . 

Differentia 4 (b) } a (e), ad fimilem diffe- 
rentiam 4 (e), 4 (d), rationem habet compo- 
fitam ex rationibus, a (b) ad 4 (e), & 4 (r) 
ad 4 (*f): ideft eamdem, quam habet a (b) ad 

4 '(/). 

4 (£), 4 (e), 4 (d), funt harmonice 'ordinat*. 
4 (r), 4 (d) y 4 (f), funt harmoroc& ordinatg . 

4 (£), 4 (<-), a (d\ 4 (*), funt harmonice or- 
dinat*. Quod&c. 

Quare &c. 


« 

I 


Tbcor. 1 6. Prop. 1 6. 

S I aliquot fra&ioncs, alixque totidem , communem^ 
habentes numeratorem, denominatores habuerint fi- 
militcr arithmetice difpofitos, erunt & ipf* fimiliter har- 
monice dilpofit* . 

Sunto tres fra&ioncs, ah*que tres, quarum commu- 
nis numerator ar. fint autem denominatores by e, d, fi- 
militer arithmetice difpofiti,atque denominatores e,f, g. 

Dico 4 ( V), a (c) r 4 ( d ), fimiliter harmonice di- 
ipofitasefic,atque 4 (r), 4 (/), 4 (g ). 

'Demonjir . 

I/', r, 4 funt fimiliter. arithmetice diipofiti,at- 

I W* *>/>£• Kh'> 


Hypodi. 
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Jef.i.b. b, c y e, ^ fuot arithmetice difpofiti. . 
c } d y fy funt arithmetice difpofiti . 

14. h._ a Qi)y a. (c), a (e), a (/), funt harmonice di- 
fpofitac, • 

; 4 ( 0 , 4 ( d)y a (/), a (g), funt harmonici di* 
fpofita* . 

def.i 6 b a (i) y a (c), a (d), funtfimiliter harmonice di- 
fpofit#, atque a (*), a (/), a (g). Quod &c. 

Quare &c. 


' ■ ’ ■ ’ 1 Tbeori f 7 . Prop. 1 7 . 

I N ferie arithmetica, non maior, quam dimidius termi- 
ni proximi, non eft medius . 

Hypoth. 

Sunto in ferie arithmetica, tres termini 4, b y c. 


Dico b y maiorem effe, quam dimidium, ad c . 

Demon Jlr. 

• 1 Efto by non maior, quam dimidius ad t, fipo- 
teft: eritque by squalis, vel minor, quam dimi- 
dcf. 10 . dius ad c: eritque differentia by c, defectus: cuius 
.. fimilis differentia «, b y erit defedus. 
hypoth. y^ c: non maior, quam dimidius. 

>j>* ?• ik non maior, quam c. 

| b: non maior, quam c — b. 
dcf. 10 J>. c — bz b~~a. 

b: non maior, quam b~~a. 
b •+ 4; non maior, quam b. quod cft abfurdum. 

b non 
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I b non eft dimidius ad c. Quod S*c. t» t'i j -4.W 
Quare &c. ; j 


Theor. i S.Prop. 18. 

I N ferie harmonica, terminus non minor, quam duplus 
termini proximi, non eft medius . 

Hypoth, ' 

Sunto in ferie harmonica tres termini a> b, c , 

Dico b , minorem efle, quini duplum, ad c. 

Demon flr, 

Efto b, non minor, quim duplus ad c, fi po - 
Jef.iS.b teft.eritque differentia b , c, excefTus: item dif- 
ferentia a , erit excefTus. 

drf.\%.b a~b\ b — c: 4; f. 

hypoth. b i a non minor, quim duplus. 

ip. 7. b: non minor, quam 2c. 

b — r. non minor, quam c. 

14. 5. a — b : non minor, quim a. Quod eft abfurdum. 
b , minor eft, quam duplus ad c. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor, 1 9. Prop. 1 9. 

Q VxIibetquanriras,& omnes eius multiplices ordi- 
nata! , funt in ferie arithmetica naturali. 

Hypoth, 

Elto quantitas «, cuius multiplices ordinat* 3 

4», & c. 

Dico 
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Dico «, 2u, 3«, 4 u, & c. cfie in ferie arithmetica, 

; naturali v.r. ;• •• : . 

v r . Demonjbr, 

Omnes differenti» », 2», & 2«, 3 W > & 3 W > 
4% & iniqua?, funt fimiles,& squales ipfi ratio- 
nali u: & eft u ad 2 u dimidia. Ergo «> 2 «, 3«, 
4», & r. funt in ferie arithmetica naturali. 
Quod &c. . , t 4 

Quare &c. •*>;.: ; 

, ( 1 ■ Tbeor, 20. Prop. 20. 

Q Vslibet quantitas , & omnes eius fubmultiplices or- 
dinat», funt in ferie harmonica naturali . 

Hypotb. 

Efto quantitas u, cuius fubmultiplices u (2), u (3), 

* W* &c * ' i’ t . . . f 

Dico u, u (2), » (3), « (4), &c. efle in ferie harmo- 

.. nica naturali. . : 

Demonft. . | 

19. h. u f 2y 3» 4» &c. funt in ferie arithmetica. 
if.h. u, u (2), u (3), « (4), &c. funt inferie har- 
monica. 

bypoth. H (2): eft dupla. 

dcf.joh «> u (2), N (3), (4)> &C. funt in ferie har- 

monica naturali . Quod &c. 

Quare &c. • 


c . 


Ff 


Thco - 


Digitized by Google 


225 


I 


) . 


ELEMENTVM 

Theor. 21. Prop.zi. : 

N duabus feriebus arithmeticis naturalibus,) termini 
funt fimiliter proportionaIcs,in proportione ordinata. 

. « JPypath. ; .. r; ' ;'!♦ 

Sint duae feries arithmeticae naturales ivnat*^ * ai, 

4 *> & c * altera b, 2bj &c. i i 2. Au 1 .;, r ' 

Dico 4, 24, 34, 44, efle fimiliter proportionales at- 
que b, lb, $b, 4 b, in proportione ordidata 1 ^ ‘ 

Demonjk. : . ) • ,C* 

| Defedus deinceps 4, 24, 34, 44, &nw?qua- 
Ics inter fe, &ipfi primo termino a. item defe- 
dus deinceps b y ib-, }b, 4 i, funt equales iftfcrfev 

& ipfi b. . ,; u ,„ w V.;' 

4; 24: 2^ » . 

zai 34; 2^’ - J o,- crii-ii- > ,fl 

S a > 4 4; 4 ^- 4 

4, . 14, 34, 44, funt fimihter .proportionales, 
atque 2^, 3^, 4^, in proportione ordi- 
nata . Quod &c. ' i 

Quare &c. .. ■ : . ;r ; . 

* y r . \ / . • 

'—■■■«» t ■-«' 11 ^ . . m* 1 , 


4ef.\x.b 
a. p. 
2.. p. 
&/.18.5 


.X 1 




Tbeor. 22 . Prop*4&u>c 

I N duabus feriebus harmonicis natur al ibus, termini fqnt 
fimiliter proportionales , inpcoportioiiesordinata 

Hyp^h^ i 

Sint duae feries harmomeae naturales : vna, 4, 4 (2), 4 
(3), 4 (4); altera -b, b (2^ b (3), -£(4)* 


Dico 
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Dico 4, 4 (2), 4 (5), 4 ,(4), efle fimiliter pro- 
portipnales, atque b, b (2), b (3), b (4), in proportione 
ordinata. . . : 

Demcnjbr . • 

def.xok . 4 j 4.(2): ^, £ (2). 

2. p. 4 , — -4 (2)3 4 (2)1 b f ~b (2); b (2}. 

. 0 / . v Efto,fipoteft, 4 (2)5 4 (3): maior, quattL. 

y (s)- • - ■ • • .' # 

,4*j* 4 (2 ); 4 (2) — 4 (3): minor, quam b (2)5 £ (2) 

U i<- ; - >1 wi H)» ; 

p. 3. 4, — 4(2)5 4(2) — 4(3): minor qu^m b , — £(2} 

* (2)—^ (3). 

*/.i8/; 4, — 4 (2)5 4(2)— 4(3): 4; 4 (3). 
dcf.i&b b t — b( 2)5 b (2) — £ (3): £5 £ (3). 
p* 3. 45 4 (3); minor, quam £5 £ (3). 

dtf.ioh 4 (2)5 4; J (2)5 

p.3. 4(2)54 (3); minor, quam £(2)5 £(3). conmu • 

• fuppofitum . . 

4(2)34 (2); £ (3). 

i*** a (3>> * ( 4 > y ( 3)3 y ( 4 > 

a y a (2), 4 (3), 4 (4) fune fimiliter proportio- 
nales, atque b } b (2), b ( 3), £ (4) inpiopor- 
tione ordinata . Quod &c. Quare 8to' 1 


.... 1,1 ] Theor.zjt Prop.i$. 

D Varum ferierum naturalium arithmetica, & harmo- 
nice, inter ajqueordinatos terminos, medij pio- 
-•AA Ff 2 por- 
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♦>. ,* o ■ 


portionales funt «quales . > 

. ffypotb. • . v » . • ••} 

Sint du« feries naturales: vna arithmetica, ab ay alte-; 
ra harmonica, a b. Stfint quarti termini; in arithmetica, 
445 in harmonica, b (4). fit autem inter 4, b , media pro- 
portionalis c. ; 

Dico r, mediam proportionalem efle, inter 44,54^(4). 

T)emonJb . •( - . ; 

Quoniam 44, b (4), funt quarti termini,»*- 
ip. b. fuis feriebus : 44 ad 4, efiquadruplus: b (4) ad 

to.b. b fubquadruplus . . « 

445 a; b j b (4). 

lypotb. 45 r: rj b. . ■ • : . v . : • . » — t - ' 

f . p. 4 c: rj b (4). Quod Scc. 


1 -- 


Quare &c. 




Tbeor. iq.Prop. 24. 

I N ferie arithmetica duo termini, cum «queordinatis in 
harmonica , funt reciproce proportionales . 

. Hypoth, . ■}• 

Sint in ferie arithmetica duo termini 3 a, 4 a: St in har- 
monica duo «queordinati b (3), b (4). . 

Dico 345 4 a: b (4); b (3). • " 

Pr<epar, 

Aflumatur inter arqucordmatos J4, & b (3), medius 
proportionalis r* 'fi 

r . . j 

T>e- 
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inicmoJ l ?.'n“'T:i;n Demonjhe. 


22 * 


rinfir. ' 

**?*? 1 

‘a . p. 
p. p. 


34$ r. b (i). 

4 *> : c:'$\b (4). • >■ < ' 

r, 44: b (4); c. 

34; 44.* & (4)} ^ (3)* Quod &c. 


Quare &c. 


7 beor» a 5. Pro/?. ».J* 

S Eries naturales , arithmetica, & harmonica, plures ter-- 
minos habent, quam quot quifque dixerit ,& cuiufq; 
numerofa: rationis . 


»0. 9. 
19. b. 

t 

zo. h.‘ 


21. h, 

r<r.: } 


] 

14. t 


30 . 9-j 


De?r,onJbr . . . ; 

Nam numeri plures funt, quam quot quifque 
dixerit, fecundum quos accepti multiplices ad 
primum terminum in feric arithmetica, &fub- 
multiplices ad primum in harmonica, funt plures 
termini, quam quot quifque dixerit , 

* Quod fi multiplices accepti fuerint , fecundum 
numeros numerofk rationis: erunt in arithmeti- 
ca ferie termini , eamdem numerofam habentes 
rationem . item fi accepti fuerint fubmultiplices: 
erurit in harmonica , termini, eamdem reciproce 
numerofam habentes rationem . . , 

Deinde numeri bini , eamdem numerofam ha- 
bentes rationem, minimi omnium, St minimorum 
sequemultiplices numeri, fecundum plures, quioi 
quot quifque dixerit numeros, polluat accipi : fe- 

cun- 
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fup. | eundum quos acceptos binos numeros, termini 
multiplices in arithmetica, & mbmultiplices iiu 
harmonica, poflunt accipi bini pjure&^naffr quot, 
quifque dixerit , eamdena numetolam habentes 
rationem^. f 
Quare&c. 


t r 


■? 5 ' 


I 


Theor. iG.Prop. 

Nferic arithmetica naturali ab vetate, terofrui funt* 
vnitas, & omnes numeri ordinatim accepti, , , * 

T)ernonJir. . . v • t , 

Nam in ferie arithmetica naturali ab vnitate, 
; omnes termini funt, ipfa vnitas, & onmcs mul- 
tiplices ad vnitatem, ordinatim accepti: fed nu- 
meri funt mulripiices ad vnicatemj& eorum ordo, 
eft idem multiplicium. Quod &c. 

Quare&c* ■ - - •• ; 


1 9. b. 


4 r| 


Theor . 2 7. Prop. »7. 

I N Icrie harmonica naturali a rationali,tcrmini funr, ip{a 
rationalis, & fra&ioncs , pro communi raimeratoro, 
habentes rationalem , & pro denomisucoribus , habentes 
ordinatim omnes numeros * . .! ^ U ‘ c « 

* ::Demknftr. t 

j Nam in ferie harmonica naturali a rationali, 
20. b. j teimini funt, ipfa rationalis cius fub- 
'Hcfapb I multiplices: ordinatim accepti* Sed fractiones, 

in 
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in quibos ipfa rationalis cft numerator communis , & oni- 
tles numerj funt denominatores, ipfsc funt fubmultiplices 
ad rationalem,- & earum ordo,eft idem ordo numerorum, 
per quosipfe fubmultiplices ordinantur. Ergo &c, 

: :» Quare &c. ' r: • - • u. : 

* . \ . ■ *• i • . 


s 


. Tbeor. 2.8. Prop . a 8 „ •». 

I fuerint duae feries totidem terminorum ;& inter pri- 
mos, idem fuerit medius proportionalis, qui inter fe- 
cundos , inter ternos, & deinceps inter sequeordinatos: fi- 

- quidem in prima, ferie, funt quatuor arithmetice di^oi^i; 
i in fecunda feric, funt quatuor harmonice difpofiti. * 

V ' : ffypoth. : . .juj , 

Sint in prima ferie, quatuor arithmecice.oidinati a y a 
-4, c } c-tbi fit medius &fint in altera ferie ordinati 

- da ()*), dz (a-*b) y ;>dz r(c), dz (c- vb\ -• ; 

'jyfcO^di (<*), di (a-U) y idz (c), ,dz .( c ' l fy eflo 

harmonici difpofitos . , • 

• Demonjir. * . . . ' • 

bypotb* [ Quoniam * ad d y cft vt d ad dz ( 4 ); 
ideft quatuor proportionaliurti prima quantitas 
h. cft 4, fecunda & tertia cft d- ergo quarta eft fra- 
gio, cuius numerator, fecunda poteftas d\ deno- 
minator , prima quantitas a. Similiter oftende- 
turquod di (a-+b) y cft fecuuda poteftas d, de- 
nominata per a-^b: & dz (r)> : -iecunda ppte- 
tcftaS' 1 J y denominata per r: 6^-dcriique , dz 

*■“ •—*— — •- ~ .. .. ^Cr-» ly f . 
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J (c-*b), fecunda potcftas d, denominata per c-+bt 
• j Ergo di (a), di (a^b%. dz (d), d% i<Tfk\ foflt 
* j quaruor fra&iones : quarum numerator cooulTu- 
j ms, fecunda potcftas d? denominatones vero, 
J funt quatuor arithmetice difpofiti, a, a~*hy. c , c 
14. k. | -*d. Ergo dx d* (a-t.b), di (c), di (c-i-b), 
i funt harmonice difpofiti. Quod&c. 


: Quare &c. 





» ' Tbeor.z9.Propof.29. ^ .* .. .- y } 

Q Vorum prodigorum quidam funt communes, qui- 
dam non communes producentes, aggregatum,eft 
produdus producentium communium, & aggre- 
gati producentium non communium . • 

Hypotb. 

Duorum produ&orum ab , ac, communis produ- 
cens cfto a: non communes funto b, r } quorum fum- 


ma d. 


Dico ab-cac : ad. 


Demonjbr . 

€). h. ah', ac: b; c . 
z.p. ab-+ac'y ac: b-*c, c. 
hypoth. b-tc: d. 

7. j. ab-+ac'j ac. d 5 c. 
p . h. ad', ac. d-, c. 

ii« 5. ab-+ac', ac: ad 'j ac. 1 

P. s . ab-+ac: ad. Quod&c. Quare dic. 


Digitized by Google 



• Q V I N.T V M.; 233 

Theor x 3 o. Prop . 3 o. 

Q Vorum productorum quidam funt communes , qui- 
dam non communes , & inaequales producentes jd.f- 
fcrentia > eft produCtus producentis communis , & 
differentia producentium non communium . 

Hypoth. 

Duorum produCtorum ab y ac y communis producens 
efto a, non communes funto b y c: & efto b maior^quam 
quorum differentia d. 

Dico ab — ac: ad. 


‘i 


v 




Demon fi) 

9 . b. 

I a h 

ac: b\ 

c. 

« 

. X. p. 

ab — ac y 

ac: 

b — c i c. 

hyfoth. 

b- 

■a d. 



7- 5- 

ab- 

-ac-y 

ac: 

d\ c. 

9 . h. 

ad y 

ac: c 

h c. 


ii* 5 * 

ab- 

— ac: 

ad. 

Quod &c. 


Quare &c* 


Q 


Theor. 3 1. Prop . 3 I. 

Vatuor proportionalium produ^us extremorunv, 


elt aequalis produCto mediorum 
P/ypoth. 

Sunto proportionales a, b: c> d. . 
Dico ad: bc. 

Prtpar, 

. Affumatur productus alternorum ac . 

G S 


De- 
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p. h. 
p. k. 
hypoth. 
ii. 5* 
f. $. 


ELEMHNTVM 

Demonftr, 

ac, ad: c; d. 
ac\ bc: a; b. 
a‘ y k r> d, 
ac, ad: ac, bc. 
ad: bc. Quod &c. 


Quare Sc. 


Tbeor. 3 2. Prop. $ 2 . , 

Q Vatuor termini, quorum extremoninrprododuscft 
aequalis produ&o mediorum, funt proportionales. 

Hypoth. 

Quatuor terminorum a y b y c y d y produ&us extre- 
morum ad y &produ&us mediorum bc, funt aequales» 
Dico a; b: c ; d . 


Prxpar. 

Afliimatur produ&us alternorum a c. 

Demonjlr. 

7. 5. | ac, b<z ac, ad. 

9 . b. j ac, br. a, h. 

9 . b. ! ac, ad: c, d. 1 

n. 5. [a' y b: c y d. Qilod&C. 

Quare &c. 


Tbeor. 33. Prop. 33. 

S I fuerint dux feries totidem terminorum inter pri- 
mos idem fuerit medius proportionalis, qui inter fe- 

cun- 
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eundos,, inter tertios, & deinceps inter asqueordinatos : fi- 
quidem in prima ferie, funt quatuor harmonice difpofit i; 
in fecunda lerie, funt quatuor arithmetice difpofiti. 

Sint in prima ferie quatuor harmonice ordinati a> b, c, 
d: & fit medius e: & fint in altera ferie ordinati a (a), e 2- 
(b), ei (c), ei (d). 

Dico ei (a), ei (b), e 2 (r), «(</), cfl*e arithmetice 
diipofitos. 

Demerijlr. ; > ' 

dcf.\].h a—by c—d', a-y Cy-tbj d. 

8 . h* dby edi dy Qy' by > d • 

n> 5. *-—by c—di ab, e d. 

30. «J - <ud-—bed: abe—abd. 

3 uh ‘ 1 adhibito communi producente e 2. 

P* b- ] emed — eibcd: eiabc — embd. 

communiter denominando per abed. 

ei (b) — e 2 (a): ei (d) — ei (c). 
def.^.h. ez (“*)> ez (^)> el (0> r2 (d)y funt arithmetice 
. i>| > difpofiti . flin4jtc< 

Quare &c. 


Theor. 3 4 . Prop. 3 4 . 

✓""v Vatuor termini harmonice difpofiti , permutando, 
V J funt harmonice difpofiti .... 

fiypotb. 

Sint quatuor termini *y b, e, d, harmonice difpofiti. 

G g 2 Dico 


134 


p. h. 
p. b. 
hypoth. 
II. J. 

9 * 5 * 


elementtvm 

Demon [ir, 

ac, ad: c; d. 
ac\ bc: Ay b, 
a; b: q d. 
ac, ad : aq bc, 

| ad: bc. Quod &c. 


Quare &c. 


• ' i 


. * 


Tbeor. 3 1. Prop. $2. , 

Q Vatuor termini, quorum extremoranrpfodadus cft 
squalis produco mediorum, funt proportionales» 

Hypoth . 

Quatuor terminorum a , b, c, d y produ&us extre- 
morum ad, &produ&us mediorum bc, funt squales. 
Dico a i b: d. 


Propar. 

Aflumatur produ&us alternorum a c, 

Demonjlr. 

7 . 5 . | ac, bez ac', ad. 

9 . b. j aq bc: a % , b. 

9. b. ! Aq ad: c; d, • - i ' 

11. 5. | b: c', d, QtJod 5tC. 

Quare &c. 


Tbeor, 33. Prop. 33. 

S I fuerint dux feries totidem terminorum ; & inter pri- 
mos idem fuerit medius proportionalis , qui inter fe- 

cun- 
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eundos, inter tertios, & deinceps inter aaqueordinatos : fi- 
quidem in prima feric, funt quatuor harmonice difpofit i; 
in fecunda (erie,funt quatuor arithmetice difpofiti. 

Hypotb . 

Sint in prima ferie quatuor harmonice ordinati a , b, c , 
d: & Ht medius e: 54 fmt in altera ferie ordinati ez 
(b)y ez (c), ez (d). 

Dico ez(a), ez(b), ez (c), ez (d), cfl*e arithmetice 
difpofitos. 

'Demenfir. \ •> 

a — by c — d: Cy-+b$ d. 

ab j cd: 45 ty-+L-, d . 

c — d: ab, cd. 
aed — bed: abe — abd. 
adhibito communi producente ez. 
ezacd-*- ezbcck ezabe — ez abd. 
j communiter denominando per abed. 
ez (b) — tz (a)i ez ( d ) — ez (c). 
ez (a), ez (b), ez (c) % ez (d), funt arithmetice 
difpofiti. Quod&c. 

Quare &c. 


8. h. 
«i>5* 

30. & 
31 .b. 

fi. h. 


io.Cn 3. 
h . 


Theor. 3 4. Prop. 3 4. 

Q Vatuor termini harmonice difpofiti , permutando, 
funt harmonice difpofiti . 

Hypotb. 

Sint quatuor termini a, b y c } d, harmonice difpofiti. 

G g 2 Dico 
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Dico permutando 4, c, b, d efle harmonice dilpo- 
ficos. 

Prtpar. 

Affirmatur quadibet quantitas c } & fiat 
4 ; e: e; f. 
h *: rj g. 

Cj <n /7. 

dj « *; /. 

Demonfbr. 

bypoth. | 4, A, f, d funt harmonice difpofittV 

33. h. : f g, hy l funt arithmetice dilpofiti. 

4. h. ! ft k, g, l funt arithmetici difpofiti . 

a 8 .b. | 4, c , b , d funt harmonice difpofiti. Quod&c. 

Quare &c. 


7 heor. 35. Prop. 35. 

S I fuerint aliquor quantitares in una ferie, limiliter har- 
monica? difpofitar, atque alia totidem, in akera.erunc 
ex squalitate harmonica, prima Scvltima, in vna ferie-, 
item prima & vltima , in altera, difpofit* harmonice . 

Hypotb, 

Sint 4, b, e fimilitcr harmonice difpofits, atque ali? 
totidem d y e , f. 

Dico ex squalitate harmonica, efTc difpofitas harmo- 
nice, 4, c, & d, f. 

Prxpar. 

Affiimaturquadibet quantitas g. & fiat 

"3 & 
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«j ?• i> b 

h r- fi t 
* 

di £■■ fi ”>■ 

: ' ' » sudE 

fi fi fi 

Demon (br. ... 

i tf.i 6 h a> h, d, e funt harmonice diTpofitie . 

33. h. h, 1 ^ m, n funt arithmetice difpofitae« 
dtf.\ 6 h f, r, e> f funt harmonice diipofita:. j . 

33.*. kj /> *> 0 funt arithmetice difpcfit*. 

h y kt l funt fimiliter arithmetice difpofita:, at- 
que m y n* 0. i : 

l.h. j h, ly m, 0 funt arithmetice difpofita*. 

28./;. j ^ e, dy f funt harmonice difpofita. Quod&c. 
Qujic &c. 


Thor. 36. Prop.36. . 

H \rmonice difpofitarum cquefubmultipliccs , funt 
harmonice difpofirte. 

fJypoth. .. . . 

Sint harmonici difpolita? a y b } e, d: quarum sque 
fubmuitipliccs ^ ( 3 ), £(3), r (3 ), dCj). 

Dico 4(3), b(s), c( 3), d($) cfle harmonice di- 
fpofitas. 

Prtepar. 

Aflumatur quselibet quantitas e, & fiat 

4 : e: 
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^ / 

*5 C e £ 
c; e: h 

dj c: <; /. •. 

Etquotuplicesfunt 4 , £, r, d ad 4(3), £(3), c(3), 
d(3), totupliccs accipiantur ipfarum fi g t h, /, quae 
quzfint 3/, ig 9 3 h, 3/. 


iypoth. 

-■'Dtmonftr. j fi , • i.\» '» 

4 , )r, d y funt harmonice difpofirae, ; • 

33’ h ' 

fi gy ifcj /, funt arithmetice di fpofit?* •, ;• 

6 . b. 

3 fi 3& sk 3ti funt arithmetice difpofita:. - 

prspar. 

4 ( 3 ) 5 .^: fi if •. . 

prtptr. 

Oy ei Cy f. 

p. p. 

*(:& ifi- * . .? • 

H’ 

H*#'*'*! • • • :*> 

fup. 

c (3); « «j 3k 

fup. 

d(l)\ e: r, 3/. 

l8. h. 

4 ( 3 ), £($), -f(3> ^0) &nt harmonice dif- 

. • ' 

pofitx. Quod &c. 

Quare &c. • '■ : _ 

\ 


7 U. 3 7. Prop. 3 7. 

S I fuerint aliquot prima? quatitates, arithmetice fimilitcr 
dilpofitae, atque aliae totidem fecundae, vtraeque in^ 
vna fene: fuerint aurem & aliae totidem quantitates prim?, 
aliacque totidem fecundae in altera :& fuerit vnaeaderrL* 
quantitas media proportionalis interprimas primarum^, 

& in- 
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& inter fecundas primarum, & deinceps inter xqueordi- 
natas; item imer primas fecundarum , & inter fecundas, Sc 
deinceps inter xqueordinatas: erunt in fecunda ferie pri- 
mae fimiliter harmonice ordinatae, atque fecundx. 

Dcmonflr.. 

• Quoniam enim primarum inptima ferie pri- 
ief.% Jy. ' ma, & fecunda ; & fecundarum in prima ferie pri- 
»8. h. ma ,& fecunda, funt arithmetici difpofitx : con- 
|ftat,quod etiam in fecundaferic primarum pri- 
ma, & fecunda; & fecundarum prima, & fecunda, 
funt harmonice difpofir? . conftat fimiliter , quod 
in fecunda ferie , primarum fecunda , & tertia ; & 
fecundarum fecunda, & tertia funt harmonici di- 
fpofitx. Et ita deinceps vfque ad vltimas prima- 
ief.\6.h rum,8c fecundarum. Quare primx in fecunda., 
j ferie, funt fimiliter harmonici ordinat?, atque> 
I fecunda?. 

Tineor. 3 S.Prop. 3 8 . 

S I fuerint aliquot primx quantitates harmonici fimi- 
litrr difpofitx, atque alix totidem fecundx, vtrxque 
iit vna fcrie:fuermt autem & alix totidem quantitates pri- 
ni?, alixque totidem fecundx, in altera ferie: &fuericvna 
eadem quantitas media proportionalis inter primas pri- 
marum, & inter fecundas primarum, & deinceps imer 
xqueordinaras;necnon media proportionalis inter pri- 
mas fecundarum, & inter fecundas fecundarum , & dcin- 

. . . ccps 
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ceps inter xqucordinatas : erunt inaltera ferie, primae fi- 
militer arithmetici difpofita;, atque fecunda;. 

Detnonji. 

dcf.z6b I Quoniam enim primarum in prima ferie, pri- 
ma & fecunda ,& fecundarum in prima ferie, pri- 
3 3 - l) - | ma & fecunda, funt harmonice difpofita;: conftat, 
I quod & in fecunda ferie , primarum prima, Si fe- 
| eunda, & fecundarum prima & fecunda, funt ari- 
j thmetice difpofita:. item oftendetur, quodpri- 
| marum in fecunda ferie fecunda, & tertia, Si fecan- 
• 1‘darum fecunda & tertia, funt arithmetice diipo- 
fitat.&fic deinceps vfquead vltimas primarum, 
def.s.b. & fecundarum . Quare prima.’ in fecunda ferit», 
j funt fimiliter arithmetice difpofita;, atque fccud?. 




Theor. 3 9. Prop. 39..! 

I Nter duas quantitates media proportionalis, eadeiru. 

eft etiam inter fubmultiplicem vnius , Si aequemultipli- 
cem alterius . 

Hypoth. ■ 

Efto inter duas a, h, medi3 proportionales a &efto 
ipfiusrf, fubmultiplex 4(3)5 Scipiiusf», sequemultiplex 
Dico 4(3)5 « 3^ 

Dcmonjlr. 

'hypoth. 'j 4(3)5 4 ! 3 b. 

hypoth. » 4 ; C. C\ b. • 

- p. p. 14(3); n e; 3 f». Quod&c. Quare &c, : 
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Theor. qc.Prop. 40 . 

J N ferie harmonica naturali , aliquoteni ab vno, & ali- 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum fubmultiplicati ; ficut primi quotientes, 
fimilitcr fecundi , funt harmonice difpofiti : item tertij,& 
quarti > &fic deinceps. 

Hypoib. 

Sint in ferie harmonica naturali duo termini a,b: $z ab 
a, fumantur terni fubquadrupli; & a b, quaterni fubtripli. 

Dico primos ternos fubquadruplos ab a , & primos 
fubtriplos a b, fjmiliterefledifpofitos harmonice 5 atque 
fecundos fubquadruplos ternos ab a , & fccur.dos fubtri- 
plos quaternos a b. 

Pr<epar. 

Ordinetur feries arithmetica naturalis: in qua fint, c 
sequeordmatus, atque a; & d squeordinatus, atque b. fu- 
manturque quadrupli terni a c, & tripli quaterni a d. fu- 
matur etiam inter 4, & c medius proportionalis e. 

Demonftr, 

tcnflr. | Quoniam c> medius proportionalis cft inter a> 
c medius etiam proportionalis cft inter b , d; & 
j inter asqueordinatos terminos in vtraque ferie na- 
3 9 - *• ! turali arithmetica, & harmonica . item elt medius 
proportionalis inter multiplices terminorum ari- 
thmetica feriei natu ralis,& inter xquefi-bmulti- 
7. b. | plices teiminoium harmonica:, fed quadrupli ter- 
ni a r, & tripli quaterni a d , primi, funt fimilitcr 

H h ai i- 
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arithmetice difpofiti , atque fecundi; item , atque 
37. h. terti/, atque quarti, & deinceps . Ergo etiam fub- 
quadrupli terni ab a , & fubtripli quaterni a b, pri- 
mi , funt fimiliter harmonice difpofiti , atque fe- 
cundi; item, atque terti;, atque quarti,& deinceps. 
Quod &c. 

Quare &c. 

1,1 * « . - w 1- . — ■ 1 ~wr- - m — ii -1- — ■ ■ 1 

T heor. 4 1 . Propof 41* 

S Vmma fractionum communem habentium denomi- 
natorem, eft fumma numeratorum, ab eodem deno- 
minatore denominata . 

Fractiones a (b), c(b) communem habent denomina- 
torem: numeratorum fummacft 
Dico a(b)-+c (b) : <*-+c (b). 

Dernonjlr . 

1 o. b. J a (b)j c (b)i tlj c. 

2 . p. J a (b) -+ c (/>); c(b)\ a^cj c. 

10. b. i <*-+c(b)i c(b)\ a-+r, c . 

1 1 . 5. 1 a (b) -+ c (b), c ( b ): a-+c (/»); c (b). 

9.5. | a(b)-rc (b): a-+c (b) . Quod &c. 

Quare &c. 

Tbeor, 42.Prop.42, 

D ifferentia fra&ionum communem habentium deno- 
minatorem,cft differentia numeratorum, ab eo- 
dem 
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dem denominatorc denominata. 

Hypotb, 

Fra&iones a(b) y c(b), communem habent denomi- 
natorem b: differentia numeratorum eft a — e. 

Dico a(b ) — e (b): a — c(b). 

Demonftr. 


10. b. 

4 (»; c(b)\ 4 j e. 

i. p. 

*{b) — c(b)', c(b): 

10. h. 

1 a ~ c(b); c(b): 4 - 

1 1. 5. 

& 

1 

1 

1 

«•s 

VI 

9 . 5 - 

s 

1 

1 

i 

<-> 

/■ s 

• • 

1 

1 


Quare &c. 


Theor. 4 3 . Prop. 4 3 . 

D Vorum in^qualium numerorum , vnitas denomina- 
ta a minore, & differentia denominata amaioro, 
funtfra&ioresdua?, quarum fumma eft maior, quam dif- 
ferentia corumdem , au&a vnitate, denominata a maiore. 


Hypotb. 

Sunto duo inaequales numeri , minor 4, maior a-+b. 
Dico 1 (a)-+b (a-+b): maiorem efie, quam b-* 1 (4-4). 


‘Demon fir. 

ix. h. i (4); i (a-*b): a-+b$ a. 

1 (<*): maior quam 1 (4-4). 
communiter addatur b (a -4). 

41. h. I 1 (a) -+b(a->b): maior eft, quam b-+ 1 (4-4). 
J Quod &c. Quare &c. 
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Tbcor. 44. Prop. 44 . 

Q Valibet quantitate , a fe ipia , & a Tuis deinceps per 
ordinem multiplicibus , denominata 5 fit feries har- 
monica naturalis. 

0 

Efto quaelibet quantitas 4, eiufque multiplices 24, 34, 
44, & deinceps. 

Dico 4(4), 4(24), 4(54), 4(44), & deinceps eflo 
feriem harmonicam naturalem. 

Pr*par. 

Efto rationalis u: & a rationali ordinetur feries harmo- 
nica naturalis u 3 «(2), «(3)1 «(4), & deinceps. 

Demonftr • 

dcf.iph 43 »: 4 ; 4 (4). 

5. #: 4 (4}. 

ix. fc. 4(4); 4(24): 24; 4: 45 «(2) dupla. 

5». 5. 4(24): «(2). 

Jup . 4(34): »(3). 

/«?• *( 4 *): »( 4 )* 

def.ioh 4(4), 4(24), 4(34), 4(44), eft feries harrno- 
| nica naturalis . Quod&c. 

Quare &c. 

Thtor.^j. Prop. 45 . 

S I fuerint duo pro!ogarithmi ) ex terminis abvnitate 
alter, ex quotcunque terminis 3 alter, ex totidem ,& 
vno amplius: erit qui ex pluribus , eo qui cx paucioribus, 
perfpe£te maior. . fJy~ 
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Hypoth. 

Sunto duo prologarithmi, ex terminis ab vnitate : alter 
A , ex tot terminis, quotus eft numerus b: alter C, ex tot, 
quotus eft d. Si efto d , vnitate maior, quam b. 

Dico C, perlpc&e maiorem eife, quam A . 

Pr*par. 

l m n 

«••••, 

f £ h • 

Sumatur numerus £ toties, quotus eft d; &fintfumpti 
numeri ef fg, gh, ht, d ^ Item fumatur numerus d to- 
ties, quotus eft b: Si fintfumpti el, Im , mn, nk. 

D emoti fr . 

id. 7. | Quoniam produ&us £ per d,eft arqualis pro- 
dudo d per b: fumma numerorum ef, fg, gh, 
bi y ikj eft aequalis fumma: numerorum el, lm y 
mn, nk, cftque idem numerus ek. Et quoniam 
ef fg>gh, hi, xk,funt aequales inter fe: ergo efeg , 
eh, et, ek, funt fimplex b, duplex, triplex, & 
reliqui deinceps multiplices. Item quoniam el y 
Im, mn, n k, funr aequales: ergo el, em, en, 
ek, funt fimplex d, duplex, triplex, & reliqui de- 
inceps multiplices. 

Deinde quoniam d, vnitate maior eft, quim b: ergo 
7.d, binario maior eft, quam 2 b: & $d, ternario maior eft, 
qudm $b: &fic deinceps, &fimiliter el, vnitate maior, 
quam ef. Sc em, binario maior, quam eg:.& en, ternario 

maior. 
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maior quam eh & fic deinceps, item fimiliter nk, vnita- 
rc maior, quam tk:& mk , binario maior, qu^m bk : &c 
//•, ternario maior, quam gb . Quare //, gw, bn, & de- 
inceps , funt vnitas, binarius, ternarius* & deinceps : item 
??7, hn, gl, funt vn tas, binarius, ternarius, & deinceps. 
1 : ft ergo e/, vnitate maior, quam ^ vmtate maior, 
quam w?/; ; & wb, vnitate maior, quam «/; & ni, eft vnitas. 

Cum itaquctrcsfintquantitates inaequales r/i 
el, cg, quarum ef minima, el media* eg rna- 
5. b. xima . fi Ig, vnitate auda, denominetur ab efi&t 
fl, ab eg: fiunt dua* fradiones, quarum fummjo, 
maiOr eft , quam fg vnitate au&a, denominata 
ab el. Sed lg, vnitate au<fta,eft e]-, & fg, vmta- 
j tcauda, eft < 7 : ergo 
j c fi e f )"■/ ^ fe): maior eft , quam el (el). 

Similiter oftendetur, 

In (eg)->gm (eh): maior, quam Im (em). 

Et ml(eh)-+hi(ei): maior, quam mn(en). 

Deinde, cum duo iint inaquales numeri, ei, 
43. /;. cl' ? quorum minor ei, maior eb, differentia fit- 
que vnitas «/: & differentia tb, vnitate au&a,lit 
nb . ergo 

tn (ci)-*-iK (eK)z maior eft , quam nK (cK. ' 
44 * b. Sed ef(cf), fl- dg(eg), gm-+?nb(eh), bn-mi- 

( ct )> 
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(ei), iX (eK) funt termini componentes prolo- 
garithmum C. nam ef, flMg, gm-tmh, hn -+ »i, 
tK, funt numeratores aequales ipfi ^ quos deno- 
minant, ef, eg, eh, ei, eK, nempe fimplex b, du- 
plex, triplex, & deinceps multiplices . 

Eadem ratione conflat, quod e! (el), Im {em), 
mn (en), nK (eK) funt termini componentes pro- 
logarithmum A. 

Ergo C, pefpe&fc maior eft, quam A. Quod 
&c. Quare &c. 


Theor. 4 6 . Prop, 4 6 . 

S I duorum inaequalium numerorum differentia, deno- 
minetur i minore jvnitas vero, a maiore: fiunt dux 
fra&iones; quarum fumma , minor eft , quam djftcrentia, 
vnitate au&a, denominata a minore. 

Hypotb. 

Sunro duo inaequales numeri a, a-±h. 

Dico b(a)-+i (<*-+£): minorem effe, quam b + i (a). 

Demonjbr. 

11. L | 1 (d-+by, I (4): a i a-*b. 

1 (d-t-b): minor, quam 1 Co- 
addito communi £(<*). 

41. b. y (4).+ 1 (a-tty minor, quam 1 (a). Quod Sic. 

Quare Sic. 


•*! 


Theo - 
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Theor. 47. Prop. 47. 

S I fuerint prologarithmi ex duobus terminis si fecundo, 
cx tribus a tertio, ex quatuord quarto, & fic dein- 
ceps: qui cx pluribus , perfpc&e minor eft , quim , qui ex 
paucioribus vno. 

Sint duo prologarithmi ; alter A , ex terminis ab i(£); 
& ex tot terminis, quotus eft £5 alter C, ex terminis ab 
1 (d), & ex tot terminis, quotus eft d; & efto b, vnitatc* 
minor, quam d. 

Conftat,quod \{b), totus ordine eft, quotus, eft b: & 
I (d), totus ordine, quotus eft d. prop. ij.h. 

Dico C, perfpe&e minorem efle, quam A, 

Pr*par. 

m n 0 



Sumatur produ&us bd , qui fit ef: eique adi/ciantur tot 
b, quotus eft d, quifint^, gh, hi, il^ kl: eidemque ef, 
tot d adijciantur, quotus eft b, qui fint fm, mn , no, ol. 

Demonfr. 

16.7. | Quoniam produ&us b per d, & produ&us d 
per b , funt aequales: fumma numerorum fg , gh, 
hi, ik.) kl> fummae fm, mn, no, ol, eft aequa- 
lis: eftque idem numerus //. Et quoniam fg, gh, 
hi, tK , Kl, funt aequales : ergo fg, fh, fi, fK , 
|//,funtfimplex b, duplex, triplex, & reliqui dein- 
ceps 
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; nccps multiplices. Item quoniam fin, mn> «0, ol, funt 
aquales: ergo fin , fn, fo , / 7 , funt fimplex */, duplex, 
triplex, & reliqui deinceps multiplices. Sed ef, ad b to- 
ttiplex eft,quotuseft d~»i: & eh , quotus: eft + 2: ideo- 
que ef, eg, eh> ei , eK, funt totupltcesad b y quoti funt 
d y d-+iy d-¥ 2, d- 1-3, ^-+4. Item cum lit ef, ad <7 totu- 
plex, quotus cft i: erunt ef, em, en, eo> totuphees ad 
dy quoti funt £-*i, £-+2, £-+4. 

Deinde quoniam </, vnitate maior eft, quam l: ergo 
idy binario maior cft, quam 2 b: & 4J, ternario maior, 
qudm $b‘, &fic deinceps, &fimiliter fm y vnitate maior, 
quam fg, & /w, binario maior, quam / 7 ; & f>, terna- 
rio maior, quam fi, &fic deinceps, item limi liter 0/, 
vnitate maior, quam Kl; & »4 binario maior, quam / 7 ; 
& mly ternario maior, quam hi Quare gm y hn, 10, funt 
vniras, binarius, ternarius, & deinceps: item oK , m, tnb, 
funt vnitas, binarius, ternarius, & deinceps. Ergo gm, 
auctus vnitate, cft brr, & hn, auctus vnitate, cft /0; & /0, 
auctus vnitate, cft: jX, vel b . 

* Itaque funt inaequales, & minores primum, de- 
inde maiores hoc ordine, ef, eg, em, eh, e 
eiy' eOy .eK: quorum s minimiis 0/j eft productus 
7 < 7 : & differentia f/J 0^, cft nempe b: eft 
p.b. autem bd fieut d ad <by maior: ergo 

\ . minimus f/ 4 non cft minor, quam k eunda pote- 
j ftasdifkrentiae cf, eg. ideoquo neque 1 0^, mi- 
| nor cft, quam fecunda pote itasM.ffcrciitijjc eg, eh. 

I i ~ neque 


« 
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K 


neque eh, minor, quam fecunda poteftas differentias eh, 
ei. neque ei, minor , quam fecunda poteftas differenti* 
et, fk . 


46. h. 


1. b. 


I j. b . 


Quare fi fg, denominetur ab efiSi vnitas gm, 
denomineturab^.fummafradionum, minoret, 
quiimfi fg, audavnitate, denominetur ab ef. eft 
autem fg, auda vnitate, «qualis ipfi /w:ergo 
fi( e D~ i '£ m ( e £) : minor eft,qudm fm(ef ). 

Item fi mh denominetur ab eg-, & gm, auda 
vnitate, ideft hn denominetur ab eh: fummafra- 
dionum, minoreft,quim fi gh, auda vmtatc,ideft 
mn, denominetur ab eh. 

mh (eg)-*hn (eh): minor eft, quam mn C<h). 

Similiter ollendetur, quod 

ni (eh)~tio (et): minor eft, quam no (en). 

Et quod 

oK(ei)-+Kl(eK): minoreft,quam ol(eo). 

Sed fg (ef), gm-+mh (eg), hn~*nt(eh), 10-+0K- 
(ei), Kl (cK), funt 1 (d), i(dn-i), i(d-*z), & de- 
inceps reliqui termini, tot , quotus eft d , compo- 
nentes prologarithmuin , C. nam fg, eft b: &cef, 
eft produdus bd: & fg(ef), eft b (bd'y, ideft, 1 (d). 
item gm-+mh eft b: & eg, eft bd^b: &C gm-+ml 7 * 
(eg), eft b ( bd-t-by. j ideft, i (d-*- 1). & fic deinceps. 

Simi- 
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Similiter fm (ef), mn (em), no (en), ol (eo), funt 
1 (b), 1 (b-+i), St deinceps reliqui termini, tot, 
quotus eft componentes prologarithmum A. 
nam fm, mn, no, ol, funt d: St ef, em, en, eo, 
funt bd, bd^d, bd-+o.d, bd-+id, & ipfg fra&iones 
funt d (bd), d (bd-+d), d (bd-+ id),d (bd-+3 d);ideft, 
I (b), I (b-+ 1 ). Stc. 

Ergo C, cft perfpc&e minor, quam A. Quod 
Stc. Quare &c. 


Tbeor. 48. Prof>. 48 . 

S I fuerint du* feries prologarithmorum , ex terminis ab 
vnitate ; altera > ex quotcunquc terminis ; altera, ex 
totidem, St vno amplius : erit fecundus prologarithmus ex 
pluribus, iecundo cx paucioribus, perfpe&e maion 8t ter- 
tius, tertio: & quartus, quarto: & fic deinceps fmgulipro- 
legarithmi vnius ferici , fingulis prologarithmis arqueor- 
dinatis alterius, perfpe&e funt maiores . 


Hypoth. 

Sint duf feries prologarithmorum ex terminis ab vni- 
tate: altera A, ex tot terminis , Quotus eft numerus b: al- 
tera C, ex tot, quotus eft d. & efto d, vnitate maior, 

quam b. 

Dico fecundum prologarithmum feriei C, perfpede 

maiorem efle , fecundo fenei A. 

Ii 2 Pr*- 


25 * 


ELEME N,T V M j 

, Pr<epar , , 

l m n t u x 

£•»•••••• 1« • « X • • • » « • * • •• • • S 

f & b ‘ 0 ? 1 r 

Sumajur numerus £ toties, quotus eft d: & fint fumpti 
numeri ef, fg, gh, hi, iK. item numerus d toties, quo- 
tus eft b: & fint fumpti numeri el, Im , ;»«, nK. Suma- 
tur iterum b toties, quotus eft d: & fint fumpti numen Ko> 
op, pp y fy rs. & iterum d, fum atur toties, quotus eft bi 
& fint fumpti numeri Kt, tu, ux, xs. 

Demon flr. 

16. 7. Quoniam produ&us b per d y eft «qualis pro- 
duco d per b: fummanuraerorum ef, fg, gh, 
hi, tKy fummx numerorum cl, Im , mn> nK y eft 
«qualis: & fumma numerorum Ko, op, p(j, f, 
rx, fumma? Kt, m, ux y xs t eft «qualis. Sunt 
autem & fingulx partes ek y fingulis Ks partibus 
«quales; & omnes, omnibus: & ef, cl, eg, ew, 
eh, en, ei, ek y ipfis ko, k/, 1 <p, k«, \-q, kx, h, 

! xj finguli numeri, fingulis aquales eorum dif- 
ferentia* «quales, & liiniles: aeque omnes ordina- 
rim recepti, vx fupra, vique ad fimiliter arithme- 
tice funrdiipofiti,atquc omnes reliqui, vlque ad 
4j.fr. x. fit ficutde nonftratumeft,qu6d 
3./;. j e f( c f)~'f l {<£)' maior eft, quam el (el)» • 

3. 1 h . lg ( cg ) -*gm (ehf. maior, quam Im (emf 

3. /;. 1 rrh (eh) +hn (a); maior , quum nm(en). ' 

m- 
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ni(ei)-*-i\i(e k): maior, quam nk(e k). 
ita in prxfenti demonftrabitur, eodem prorfus 
argumento, quod 
■ l.b. I / ko(eo)-*ot(ep)i maior eft, quam ^t(et). 

3. b. J '• tp (ep) +pn (eej: maior., quam t u (eu). 

‘ 3 - b. ucj(ecj) -+epc (er): maior , quam ux (ex), 

43. b: xr (er)-+rs (es): maior, quam xs (es). 

45. b. Item ikut dcmonftratum eft, quod 

ef(ef)y £>n-+mh(eb), bn^ni (et\ 

i‘]c(fk), funttermjni componentes primum pro- 
logarithmum feriei C: & quod el(el)> lm(em), 
nm (en), nJC(eK), funt componentes primum fe- 
riei A. . ita demonftrabitur in pnefenti , quod 
] Ko(eo), ot-+tp(ep), pu-uizj (eq), qx-+vr (er), rs- 
(")> funt termini componentes prologamhmum 
i fecundum feriei C: St quod Kt(et),ru(eu),ux (ex), 

' xs (es), funt componentes fecundum prologa- 
rithmum feriei A. 

45* b. Et omnino ficutofteniumcll, quod primus Cc~ 
a rier C, eft perfpede maior, primo feriei A: ir<o 
Acf^-b. demonftrabitur, qnod fecundus feriei C, cftper- 
fpc&e maior fecundo feriei A. Quod Stc. 
Similiter oftendetur, quod St tertius tertio , St quartus 
quarto , funt perfpc&e maiores: St quod quifquc prolo- 
garithmus feriei C, pcifpecte maior eft, a:queordiuato 
prologanthmo feriei A. * 

Quare Stc. \ 
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Theor .49. Prop. 49. 

S I fuerint feries prologarithmorurn, ex binis d fecun- 
do, ex ternis d tertio, ex quaternis a quarto, St fic 
deinceps: fecundus prologarithmus eius , qu? ex pluribus, 
pei fpc&£ minor eft, quam fecundus eius, qua* ex paucio- 
ribus vno: & tertius, perfpe&d minor, qua 11 tertius.- Sa 
quartus, quam quartus: 8dic deinceps vnufquifque per- 
fpcvfle cft minor, quam fuus sequeordinatus proioga- 
rithmus. 

Hypoth. 

Sint dux feries prologarithmorurn ; altera A, ex termi- 
nis ab i{b) y & ex totenis , quotus eft b: altera C, ex ter- 
minis ab 1 (d) r & cx totenis, quotus eft d. Si ello b, vni- 
tate minor, quam d, 

Conftat,qubd i(^) totus eft ordine, qnotus b:& i(d), 
totus ordine, quotus */. prop.iy.h. 

Dico fecundum prologarithmum feriei C, pcrfpc&d 
minorem effe, fecundo feriei A. 

Prspar. 

m n 0 . 7 s u 

c — 20 —/ I .. .. y 

g h i K p r t x 


Sumatur productus bd y qui fit ef. cique adijeiantur tot 
b y quotus eft d , qui fmt fg y gh, hi y iK y Kk eidemque 
cfy tot d adijciantur,quotusefl b , quifint fm y mn, no,ol y 
Si iteiurn ipfl r/, adijeiantur tot b y quotus eft: quifint lp* 

tr> rt, tx, xj: necnon iterum eidem cl y adijeiantur tot 

4 ' 
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dy quotus c(H, qui liat Icj, cjs, sit, uy. 

Demonfr. 

16. 7. Quoniam produ&us b per d, cft aqualis pro- 
du&o^ per b: fumtna numerorum fg, gh, hi, tK, 
ffl, fumnu? fm, mn, m, ol, cft aqualis :& fum- 
nia lp, pr y rt, tx, xy, fummx Icj, ejs, su, uy, 
xquaijs. Sunt autem & fingube partes fl, lingu- 
lis ly partibus xquales 5 & omnes, omnibus: & fg, 
fm, fh, fn, fi, fo, fK, ipils lp, I<j, lr. Is, It, 
lu, Ix , finguli numeri, lingulis aquales : & eorum 
differentia? aquales, &fimiles.additilque vtrimq; 
communibus numeris ef, el, etiam compofito- 
def.SJr. rum differentiae funt «quales & fi miles :& ef eg, 
em, eh , en, ei, eo, eK, funt fimilitcr arithmeti- 


. 47 - 


47. h . 

• t 

4 &. b. 

a. h. 
a. b. 
a. b. 


ce difpoliti, atque el, ep, etj, er, es, et, eu, ex . 
Eli autem ef, non minor, quam fecunda poteftas 
fg, &eft el, maior, quam ef 5 C lp tequalis ipli fg : 
ergo el non minor eft, quam fecunda potclias 
lp: idcoque fimiliter etiam ep, non minor, quam 
fecunda potcftas pr. & er y non minor, quam fe- 
cunda potcftas rt: 8c et, non minor, quam fecun- 
da potelhs tx. Itaque ficut demonllratum ett, 

-+g m (eg): minor eft, quam fn (ef). 
mlo (eg)-*hn (eh): minor, quam mn(eh). 
m (eh)-+io (et): minor, quam no ( en ). 

| oK (etfi-Kl (eK): minor, quam ol (eo). 

- . „ Sic 
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46. /;. 
X • b. 
X. h. 
X. b. 

47. fc. 


47. b. 
def.9.h. 


elementvm 

m n 0 q 1 s u 

[ / # _. 1 

g b i K t p r t x 

* 

Sic demonftrabitur, quod ' , - 
lp (eiy+pq (ep) minor eft, quam Iij (ei), 
f i c f)’ +rs ( cr ) minor, quam qs(cej). 
st (er)~+tu(et) minor, quam su (es), 
ux (et)-+xy (ex) minor , quam tty (eu). 

Item ficut demonfh atum cft, quod ^ , 

’* 'fe( e f)''‘ bn-tni (eb) 9 io-+ok(ei 


jy 


-=•»>* K\ (ek), 

componunt primum prologarithmum feriei C: & 
quod 

frti(ef ), mn (em)) no (en)) ol (eo), .componunt 
primum feriei fic : •<.. 

ip(et), fxf-tfiep)) rs-+si(er), tu-i-ux(et)y xy(cx), 
cOmponlint fecudum prologanthmum lerici C: & 
l(j(tl), cjs (ecj), su(es ), uy(cu), componunt fe- 
cundum icriei A. Et omnino ficut primus feriei 
C, perfpccle eliminor pruno feriei A: ita fecun- 
duspiologarithmus,eftipcrfpe(fte minor fecun- 
do. Quod&c. * (i v . 

Similiter ollendctur , quod & tertius tertio, & quartus 
quarto, funtperfpefte minores: & quod quifque prologa- 
rithmus feriei C$ pelpeiie minor eli, 2 equeordin.ato pro- 
logarithmo feriei A. ' . f ;■ - ,;.i I .t 

Quare &c. 


\ 4 i 
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' Theor. 50. Prop. 50. 

H Ypcrlogarithmi rationum dupl$ , 8i fuperparticula- 
rium,quo funt, minores inter terminos, eo fune mi- 
nores .1 

, Pr tepor. 

Efto A , feries harmonica naturalis: & ordinentur 2?, C, 
D, feries prologarichmorum ; 2 quidem , ex binis a fecum 
do ; C, ex ternis a tertio ; D, ex quaternis d quarto ; S: fic 
deinceps , a quotoquolibet , ex totenis . 

* Demonfb'. 

Nam in ferie arithmetica naturali, ratio fubdu- 
pia, eft inter minimos terminos,primum, Sc fe- 
cundum; deinde inter maiores, ordmatim multi- 
plos minimorum ; videlicet inter fecundum , & 
quartum; inter tertium, & fex tum; inter quartum, 
o&auum. Ergo reciproci, in ferie harmonica na- 
turali, ratio dupla, eft inter maximos terminos, 
primum, & fecundum; deinde inter minores ordi- 
natim fubmultiplos maximorum; videlicet inter 
lecundum , & quartum ; inter tertium , & fextum; 
inter quartum, &o&auum . Ergo rationis duplf, 
inter maximos terminos primum, & fecundum^, 
hyperlogarithmus, e(t primus terminus fenei A, 
nempe vnitas. deinde inter minores terminos fe- 
cundum, Si quartum , hyperlogarithmus , cft pri- 
I musprologaritbmusfcriei 2t f cx duobus dfecun- 
j do, nempe ex fecundo, & tertio . & inter tertium, 
i i K k Si fe- 


def.vxJi 

ir. 7. 
19. b. 

24. b, 

def.ioh 

eicf.xx b 


jjS ELFHENTVM 


■ 


47 * h ’ 


a 6. h. 


*a. 7. 
1 9. h. 


14. b. 


dcf.xib 


Si Textum, minores adhuc terminos, hyperloga- 
rithinus, eft primus prologarith nos feriri Qei 
tribus a tertioanemoeex rerno y quan to , Si ^yial 
to. Et deinceps inter minores terminos quartum, 
& oStauum , byperiqgftirhmus, eftprimus pro* 
logarithmusfenei £>, cx quatuor a quarto, nempe 
ex quarttk quinto Texto, St ieptimo. Sed huiufmo- 
di primorum prologarithmorum, minor eft qui ex 
pluribus, quam qui ex paucioribus terminis. Ergo 
hypeiloganthnadnim duplae rationis minor eft, 
qui minores mter eft terminos, quam qui inter 
maiores. Quod&c* , - ! 

Rurfumin feric arithmetica naturali, ratio fob- 
lefquialtera , eft inter minimos terminos, fecun- 
dum,& tertium; deinde inter maiores, ordmatim 
multiffiosminimorum; videlicet inter quartum, St 
Textum; inter fextum > St nonum ; inter o&auurtLr, 
Si duodecimum . Ergo reciproce in ferie harmo- 
nica naturali, ratio fciquialtera eft. inter maximos 
terminos, Tecundum, & tertium ; deinde inter mi- 
nores, Tubmultiplos maximorum, quartum, & fex- 
tuah;& inter minores», fextum +S* nonum ; & ad- 
huc inter minores, o^auum,5cduodeamum. Er- 
go rationis TeTquiakcre inter maximos terminos, 
j fecundum, St rerriamjhypcrlOganciimtis, eftfe- 
! eundus feriei A . deinde inter minores, quarrum, 
| Stfextum , hyperlogarithmus, eft fecundus pro- 

loga- 
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i , V« r Jogarjtfcmusfecicilfy ex duobus a quarto, nempe 
ex quarto, & quinto . & inter fextudi, & nonuro^ 
adhuc minores, hyperlogarithmus, eft fecundus 

feriei C*cx tribus a fexfo , nempe ex fexto , fepti- 

mo,& o&aup, &iutcro&aOqm>& duodecimum, 
io; 1 adbwc minores, hyperlogarithmus, eil fecprrdus 
feriei£),ex qttatuor ab o&auo, nempe cxjofcauo, 
49. h. nono, decimo, &vndecimo. Sedin feriebas hu- 
iufmodi, fecundorum prologUrithmorum, minor * 
i eft,iqui«K<pIt»ribus,.quamqui cx paucioribus ter- 
minis. Ergo fcfquialtcrar rationi? hyperloga- 
rithmorum minor eft, qui minores inter termi- 
novquanyjui eft inter maiores. Quod S*c. 
Sitniliter.prpriu* demonftratione oftendetur, de fef- 
quitertia ratione, adhibitis terti/s prologarithmis earum- 
dem ferierunv & de (eiqui quarta , adhibitis quartis pro- 
logarithmis : & d$ ortmi fuperparticulari ratione. 

Quare &c. . . ■ 

* V * ’ t 

' Theor. 5 1 . Propof. 5 j . 

O Mnis ratio multipla, vel eft dupla, vel ex dupla & fu- 
pcrparticulanbuscompoftta. . L . , 

Demonp.r. _ . , 4 

| - Nam tripla 3 ad i,exlefquialtcra, 3 ad 2, & 
dupla, 2 ad i, corapQnitur.-quadrupIj,4 adi, 
ex fefquitertia,4 ad 3, fdquiakcra, 3 ad 2,&du- 
pla,2ad nquinrupla, 5 ad 1, ex fefquiquarta, 5 

K k 2 ad 4, 
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ad 4,fefquirertia,4ad 3 , fefquialtera, 3 ad 2, & dupla, 2 
ad ir -Et ficde reliquis. 

Quare &c. 



Theor. 5 %. Prop. 5 2. 

0 Mnis ratio numerofa, ex Tuperparticularibus com- 
ponitur . 

i Hypoth . 

Efto ratio numerofa a ad b. 

Dico a ad b rationem ex fuperparticularibus cflo 
compofitam. 


Pr<epar. 

Aflumantur numeri 8,5, eamdem inter fe rationem^ 
habentes a ad b. &inter 8, & 5. medij numeri. 7. 6. 

D emoti Jlr, 

4 ef.f & | Ratio 8 ad j ex rationibus 8 ad 7, 7 ad 5 , 
6 ad 5, componitur. Sed 8 ad 7, ratio numeri 
ad numerum vnirate minorem ,eft fupcrparticu- 
larisjitem 7 ad 5 , 6 ad 5, fune rationes fuper- 
j particulares: ergo racio numerofa, 8 ad 5, vel a 
| ad b , ex rationibus fuperparticularibus compo- 
j nitur. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 3 3. Prop. 5 3. 

Q Votcunquc terminorum , e ferie harmonica natura- 
li , ordine quantitatis acceptorum, hypcrloga- 

rithmus 
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rithmus rationis compotita; inter extremos , componitur 
ex hyperlogarithmus rationum componentium , inter ex- 
tremos, & medios. & hypologarithmus ex hypologa- 
rithmis. Hymb . 

In fcric harmonica naturali, fint tres termini a, b , c: & 
cfto 4, maior, quam b - 9 &ib, maior, quam c .• 

Dico rationis a ad r, inter terminos 4, r, hyperloga- 
rithmum,cx, rationis 4 ad b, inter 4 , £, & rationis £ ad r, 
inter b , r, hyperlogarithmis componi. 

Et hypologarithmum ,ex hypologarithmis. 

. Prtpar. 

Sumantur inter terminos 4 , £, omnes medij inierio 
harmonica naturali : necnon inter b y c. &fint inter 4, c 
termini. 

agbibKlmnc 
• Demonjk. 

Hyperlogarithmus rationis 4 ad inter terminos a>b, 
eft d-*-g-*-b-+i. Hyperlogarithmus rationis b ad r, inter 
terminos r, el\ b-*K-+l-+m-+n. Hyperlogarithmus ra- 
tionis 4 ad r, inter terminos 4, c, ctl a-+g-+h-+i-*b-*K-tl 
•+m-+n. ex vtrarumque rationum 4 ad £ ad r, h}- 
perlogarithmis, inter eofdem terminos compotitus. 
Quod Stc. 

Icem rationis a ad b 9 inter 4, b, hypologarithmus eft, 
g-irh-t i-+b:Si rationis b ad r, inter b f c , eft K-t-l+m-+n-t-ci 
& rationis 4 ad r, eft g-* h -+ i-+ b-+ K-+ 1-+ m-* n-+ c. ex 
vtrifquecompofuus. Quod Sic. Quare &e. 

1 - « 1 J ' = ■ 1,1 ■■ — 
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1 

Theor. 5 4. Prop. 54. 

G Viufquc numerofe? rationis hyperlogarkbmi, qud 
funt, minores inter terminos, eo funt minores . 

Hypoth. 

Efto numerofa ratio inter feriei harmonicae terminos 
ab vnitate, maiores 1(34), 1(3^),' & deinde inter mino- 
res 1(4«), 1(46). 

Dico inter 1(4«), 1(4^), minorem efle byperloga- 
rithmum, quam inter 1(3«), 1(3^). 


11. 7. 
27. b . 


»5- 5- ■ 


2.4. />. 


• Profar. 

f Affumantur minimi numeri in eadem ratione 
4, b: St deinceps maiores , nempe dupli , tripli, 
quadrupli, donec inuematurdenominatores pro- 
pofitorum terminorum, 3 4, 3 b, 4«, 4^. Deinde 
inter 4, b ordinentur omnes medi; , in ferie ari- 
thmetica naturali, quorum deinceps fupparticula- 
res funt rationes, a , r, d, b ; St eorum «quemulti- 
pli 3 a , 3<r, 3^, 3^, cafdem fupparticulares ha- 
i bentes rationes deinceps; necnon St arquemulti- 
! pii cafticm habentes rationes 44, 4C, 4 d, 4 b. Su- 
mantur denique in ferie harmonica termini, ab his 
denominati 1(3«), i(jr), 1(3^), 1(3^): St 1(44), 

i(40> 1 (4 <a 0> I (4^)- ' ■ ' 

, Bttr.onjk. ■ 

j Terminorum 1(44), i(4c), 1(4^), 1(4 b) ra- 
■ tiones deinceps, nccno terminorum 1(3«), i(3f)> 
I i(sd), i(sb), reciproce funtegdem , quje termi- 


. . , norum 
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J norum 4 a, 4 r, 4 d, 4^, necaon 3 a, 3c } 3 ci, $t>: 
fo. k. 1 ideft, eae Jena fuperparticulares. Quiru n rationis 
inter 1(44), 4 (4^), minor eft hypcrlogarithmus, 

« • quim inter 1 ( 3 <*)> 1 (i t): & inter 1 (4O, 1 (4^), mi- 
nor, quam inter i(3f),i(^):Scinten(4dE),i(4^), 
i*' ,K minor, qu^m inter 1(3^)» i(3£).Et ex minoribus 
hypcrlogarithmis , minor eit hypcrlogarithmus 
j compofitus, rationis compofme inter extremos 
! 1 (4 a), 1 (4^), quam ex maioribus, inter extremos 
' j 1 ( 3 *)>*( 3 ty : Quod&c. • 

: Quare Scc, 


Thcor. 5 5. Prop. 5 5. • 

H Yperlogarithmi rationum dupla:, &fuperpartieula- 
rium, quo funt , minores inter terminos , eo funt 
maiores . 


Prepar. 

Efto >4 feries harmonica naturalis: & ordinentur C B , C, 
D y feries prologarithqiorum ab vnitate; 2? quidem, ex bi- 
nis; C, externis; £>, ex quaternis; & iic deinceps. 

Dcmonjl. 

Jef.nJj ■ Nam in ferie arithmetica naturali, ratio fubdu- 
pla elHnter minimos terminos, primum, & fecun- 
»*• 7* dum; deinde inter maiores, ordinatim multiplos 
*?• b. minimorum; videlicet inter fecudum, ii quartum; 
»4* t* inter tertium, & fextum;inrerquaitum,&oc1:auu. 
Ergo reciproce in fene harmonica natu rah , ratio 

dupla 
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dlf.tjk 


4 ?. h. 


1 6. b. 

ai.7' | 

Ip. b. J 


dupla eft inter maximos terminos , primum , & fe- 
cundum; deinde inter minores ordinatim fubmul- 
tiplos maximorum ; videlicet, inter fecundum, & 
quartum; inter tertium, & fextum; inter quartum, 
& o&auum . Ergo rationis dupla? , inter maximos 
terminos primu, & fecundum, hypologarithmus, 
eft fecundus terminus ferici A } nempe 1(2). de- 
inde inter minores terminos fecundum, & quar- 
tum, hypologarithmus, eft fecundus prologari- 
thmus feriei 2 ?, ex duobus a tertio, nempe ex ter- 
tio, & quarto: St inter tertium, & fextum, minores 
adhuc terminos hypologarithmus, eft fecundus 
prologarithraus feriei C, ex tribus a quarto, nem- 
pe ex quarto, quinto, &fexto. & deinceps inter 
minores terminos, quartum , & o&auum, hypo- 
logarithmus, eft fecundus prologarithmus feriei 
Z),ex quatuora quinto, nempe ex quinto fexto, 
feprimo,&ochuo. Sed huiufmodi fecundorum 
prologarithmorum , maior eft, qui ex pluribus, 
quam qui ex paucioribus terminis. Ergo hypo- 
Iogarithmorum duple rationis maior eft, qui mi- 
nores inter eft terminos, quam qui inter maiores. 
Quod &c. 

Rurfum in ferie arithmetica naturali, ratio fub- 
fefquialtera , eft inter minimos terminos, fecun- 
dum, & tei riurn; deinde inter maiores , or dinarina 
multiplos minimorum; videlicet, inter quartum, 

&fcx- 
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& Textum; inter fexrum,& nonum; inter o&auum, 
24. h. & duodecimum . Ergo reciproce in ferie harmo- 
nica naturali, ratio fefquialtera cft inter maximos 
terminos, fecundum, S: tertium ; deinde inter mi- 
nores, fubmultiplos maximorum, quartum, & 
fextum ; & inter minores Textum , & nonuru ; <$4 
adhuc inter minores odtauum , &duodecimum_i. 
def.i^k Ergo rationis fefquialtera; inter maximos termi- 
nos, fecundum, & tertium , hypologarithmus,eft 
tertius feriei A. deinde inter minores, quartum, & 
fextum , hvpologarithmus , cft tertius prologa- 
rithmus feriei 2^ ex duobus a quinto , nempe cx 
quinto, &: Texto. & inter iextum,& nonum, adhuc 
minores terminos, hypologarirhmus cft tertius 
feriei C, cx tribus a feptimo, nempe ex (cptimo, 
o<ftauo,& nono. & inter o&auum,& duodecimum 
adhuc minores, hypologarithmus, eft te rutis fe- 
riei D, ex quatuor a nono, nempe cx nono, dc- 
^8. h. cimo, vndccimo,& duodecimo. Sed in feriebus 
huiulmodi, tertiorum prologarithmorum , maior 
j eft , qui ex pluribus, qudm qui ex paucioribus ter- 
! minis. Ergo fcfquialtcia: rationis hypolcga- 
!| rithmorum ,maioreft,qui minoies inter termi- 
| nos, quclm qui cft mter maiores. Quod &c. 

Simili prorfiis dcmonftratione oftendcrur; defcfqui- 
tertia ratione, ad hibitis quartis prologarithms carumdcm 
feriei um:& de fcfquiquarta, adhibitis quintis prolega- 

L 1 rithmis: 
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rithmis: & de omni fupcrparticulari ratione . 
Quare &c. 


Theor. 5 6 . Propof, 5 6 . 

C Viulque numerofse rationis hypologarithmi , quo 
funt, minores inter cei minos, eo lunc maiores . 


Hypotb. 

Efto numerofa ratio inter feriei harmonica: naturalis 
terminos ab vnitate, maiores 1(34), 1(3^), & deinde in- 
ter minores 1(44), 1(4^). 

Dico inter 1 ( 4 *), 1 ( 4 ^), maiorem efle hypologari- 
thmum, quam inter 1(34), i(sb). 


XJ. h. 
15. 5. 


34* h . 


55 * h. 


' Pr*par. 

A flumantur minimi numeri in eodem ratione 
4, b: & inter minimos, medij omnes c, d : quorum 
' terminorum 4, r, rationes deinceps luntfup- 
particulares ^aflumantur & eorum multipli, do- 
ncc propofitorum terminorum denominatores 
inueniantur, 34, $c, $d, $b> & 44, 4 x, 4^, 4^, eaf- 
dem fupparticulares habetes rationes deinceps. 
| Sumanrur denique in lerie harmonica, termini ab 
his denominati 1(34), i($r), i(sd), i(sb) f 6i 
1 (4 a ), 1 (4C), 1 (4 d ), 1 (4^): quorum rationes dc- 
inccps,reclproc^ funt e£dem,& fuperparticularcs. 

Demonjir. 

Inter 1 (44), 1 (4 r), maior eft hypologari- 
\ thmus, quam inter 1(3*), i( 30 : & inter i( 4 *)> 
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1(4/^), maior, quam.intcr i (3/:), & inter 

1(4 d), 1(4^), maior, quam inter i(|£). 

55. h. | Ec ex maioribus hypologarit hmis , maior eft hy- 
pologarithmus compofitus, rationis compofit#, 
inter extremos 1(44), i(4^)>quamex minoribus, 
inter extremos 1(34), i(lb). Quod Sic. 

Quare &c. 


Theor. 5 7. Prop. 5 7. 

E lufdem rationis , inter eofdcm terminos, hyperloga- 
rithmus hypologarithmo eft maior. 

Hypoth. 

Sint in ferie harmonica naturali ab vnitate , termini a, 
b: & edo 4 prior, quam b. 

Dico rationis 4 ad b, inter 4, b terminos, hypcrloga- 
rithmum hypologarithmo maiorem eATe. 


Prtpar. ~ 

Inter 4, b, fumantur medjj omnes in ferie harmonica, 
quorum fumma c. Demonft. 

hypoth. a: prior , quim b. 
tj.b. a: maior, quam b. 

4-f c maior, quam c-*b. 
ief.xxh a-icz byperlogarithmus. 
def. 1 ;b c~+b : hypologarithmus. 

Ergo rationis 4 ad b, inter 4, b terminos,hy- 
perlogarith mus, eft maior hypologarithmo. 
Quod&c. Quare &c. 
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Tbeor. j 8. Prop. j 8. 

E lufdem rationis inter quofcunque terminos, hyper- 
logarithmus hypologarith.no eit maior. 

-• .. . Hypotb. eomtn. • ■ 

In lerie harmonica naturali ab vnitate , funto termini 
proportionales a ad b, vt c ad d. 

Dico inter a, b hypologarithmum , hypologarithmo 
inter c , d, maiorem efle . 

. Hypotb. p.caf . 

Efto maior , quam c. i 

T>emonJir. 

14. j. Quoniam a, maior eft, quam c; etiam b, ma- 
54. h. ioreft,quam d: Si inter a, b, maioreft hyperlo- 
58 .h. garithmus , quam inter c, di fcd inter c , d, hy- 
perlogarithmus hypologaritlimo eft maior: ergo 
inter 4,£hyperlogarithmus, hypologarithmo m- 
j ter c, d , eft maior. Quod Sic. 

Hypotb. 2. caf, 

Efto 4, minor, quam c. 

Demonflr. 

14. 5. Quoniam 4, minor eft, quam c; etiam b mi- 
58. I>. norcft,quam d: & inter a, b, hypcrlogarithmus 
55 .h. hypologarithmo eft maior.hypologarithmus au- 
tem inter a , b , hypologarithmo inter c, d, eft 
maior. Ergo inter a, b hyperlogarithmus , hy- 
pologarithmo inter c, d , eft maior. QaoJ Sic. 
Quare &c. 


'2 6$ 


QVINTVM. 

Probi I. Prop. 5 9. 

D * Ata ratione , terminos inuenire cuiufpiam determi- 
nata: rationis numerofie,in ferie harmonica natu- 
rali ab vnitatc,quos inter hypologarithmus ad vltimum, 
maior eft, quam in data ratione . 

Hypoih . 

Sit data ratio a ad b: & iit determinata ratio numero- 
fa c ad d . 

Oportet inuenire in ferie harmonica naturali ab vnita- 
te, terminos proportionales, vt c ad d: quos inter hypo- 
logarithmus ad vltimum eorum, maior eft, quam vt a 
ad b . 

CotjJlr. 

Rationis c ad d } minimi numeri inueniantur c , d: & 
efto c minor , quam d ; cuius defc&us c: Stinucniatur f 
multiplex ipfius e , & maior ad vnitatem , quam vt a ad b: 
&quotuplex eft f ad e, totus numerus accipiatur^: per 
quem multiplicentur c , d, termini, & fiant gc>gd produ- 
&i: quibus denominata: fumantur vnitates in ferie harmo- 
nica naturali, i(^ 0 » 1 (gd)' 

Dico inter i(^c), l (g^) hypologarithmum ad 1 (gd), 
maiorem die, quam vt a ad b . 

Tiemonjlr. 

9. h. | Quoniam r, minor eft, quam d: Si gc , minor 
n. h. quim^: ergo reciproce i(^r) maior eft, quam 
def.\g.h i(gd): &linguhmedij harmonici inter i(gt)> 1- 
p. j. (gd), funt maiores, quam l~(gd): Scfimul omnes 

ad 
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44 .*. 


30 . h 


cUf.i^h 
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ad i(gd) maiores funt, quam vt eorum mulutu- 
do ad vnitacem. & componendo hypologari- 
thmus inter 1 (gc), i(gd), maior eft ad i(gd), 
quam vt eius multitudo terminorum ad vnitatem. 

Termini autem ferici harmonice ab vnitate in- 
clufiuc, vfqne ad 1 ( gd) inclufiue, tot funt, quotus 
eft gd: &vfquead i(gc) inclufiue, quotus eft, gc: 
&ab i (^0 exclufiue , vfque ad i(gd) inclufiue, 
tot, quotus eft, gd—gc: Sed d — c, eft & gd 
— gc, eft ge : & g multiplicans e , facit /. Ergo 
termini ab i(^r) exclufiue,v/qucad 1 (gd) inclu- 
fiue, tot funt , quotus eft f. Sed termini ab i(^r) 
exclufiue, vfque ad 1 (gd) inclufiue , componunt 
hypologarithmum inter 1 (gc), 1 ( gd): ergo mul- 
titudo terminorum hypologarithmi inter i(gc ), 
1 (gd), eft / Sed/ ad vnitatem maior eft , quam 
vt 4 ad b. Ergo hypoIog 3 rithmus inter 
1 (gd), ad 1 (gd), maior eft , quam vt a ad b. 
Quod &c. 

Quare &c. 


conflr. 


Probi, 2 . Prop. 60. 

D Ata ratione, terminos inucnirecuiufpiam determi- 
nata! rationis numerofie, in ferie harmonica natu- 
rali ab vnitate, quos inter hyperlogarithmu* ad primum-» 
maior eft, quam in data ratione . 


Hy- 
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Hypoth. 

Sit data ratio a ad b: U lit determinata ratio numero- 
fa c ad d: &efto c , minor, quam d, 

Opoitet inuenire, inferie harmonica naturali ab vni- 
tate, terminos proportionales vt c ad d: quos inter hy- 
perlogarithmus ad primum eorum, maior eft, quam vt a 
ad b. 

Conjhr. 

3 * h. Fiat vt d ad c , ita b ad e: & inueniantur ter- 

mini inferie harmonica naturali ab vnitate , pro- 
portionales f ad gtVtd ad c; inter quos hypolo- 
garithmus, maior fit ad g, quim vt a ad e . 

Dico inter f g hyperlogarithmum, ad f maiorem c£ 
fe , quam vt 4 ad i. 

Demoti/lr. 

eonjlr. Inter f g hypologarithmus ,ad g , maior eft, 
conflr quam vt 4 ad e: g ad f eft vt e ad l: ergo inter 
4. 3. ft g hypologarithmus, ad f maior elt, quam vt 
57 • h. a ad b. Sedinterfg hyperlogarithmus hypo- 
8 . 5. Jogarithmo cft maior;nia.’oremque habet ad f ra- 
ij. y. | tionem :crgo inter f g hyperlogarithmus, ad/, 
I maior eft, quam vt a ad b. Quod&c. 

Quare &c. 


Probi 3 . Prop. 6 1 . 

D Atis duabus numero/is, & non arquealris rationi- 
bus, vrrilque maioris, velvtrilquc minoris inx- 

quali- 
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qualitatis : iuuenire in feric harmonica naturali , terminos 
duarum rationum , vt hypologarithmus altioris, maior iit 
hyperlogarithmo dcpreffioris. 

Sint duse rationes numerofte , vtrxquc maioris , vel 
vtrxque minoris inaequalitatis, A altior, 2? depreflior. 

Oportet inferie hatmonica naturali , terminos inuerti- 
re vtrarumque , vt hypologarithmus A > fit maior hy- 
perlogarithmo jB, 

Conflr. 

Inueniantur c , d , minimi numeri numerofa* 
rationis A : quorum c , minor , quam d . Item 
inueniantur e , /, minimi numcrofae rationis 2?; 
quorum c , minor, quam /. Fiat cx c , e pro- 
A B 


35-7- 
35- 7* 

dcf.xS.b 



ce 

“f 


<f 

cfl 


• f 

i de 

eg cj i fg dcf 

K“f) *(%) *( fi) i W) 

9 . h. j du&us ce: & vt c ad d , ita ad dc: & vt * ad 
I /, it3 ce ad cf. Et quoniam altior cft A , quam 
B j idcft, c ad d, quam e ad/j ideft , ce ad de , 
quam ce ad cf. & funt minoris inaequalitatis . 
def.p. 4. i ergo ce minor cft ad de y quam ad cf. Ergo cf 
IO - 5* minor eft, quam ac. Sumatur inter c/, de me- 
dius quilibet numerus g. & multiplicentur om- 
def.iih nes ce f cj ", g , de , communiter per/: & ftnt 

pro- 
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dtf.it h | produci cef, cfx, fg, dcf. necnon multiplicetur, 
9, h. g, per « & fit produ&us eg. Etquoma cef ad cf t,eft 

1 1. j. vt e ad/ item eg ad fg,cH vc e adf. ergo cef ad cfz y 
confly. eft vr eg ad fg. Eft autem r/, minor , quam g: er- 
14. 5. go cfi, minor eft, quam fg: ergo cef, minor eft, 
quam cg: ergofunt quatuor numeri , hoc ordino 
cef, minores pofterioribus; a 

ii . b. quibus denominata vnitates 1 (ccf), 1 (pe), 1 ( fg), 

i(def), funtinferieharmonicanaturali ab vnita- 
24. h. te, hoc ordine, priores maiores pofterioribus. &s 
24. & eft 1 (cef) ad 1 (def), vt d ad c; & 1 (eg) ad 1- 
9 ' b ' (fih vtfid f. 

Dico hy pologarithmum inter terminos l(cef), I (def) y 
maiore efte hyperlogarithmo inter terminos 1 (eg), 1 ( fg). 

Demon [k. 

dcf.xih | Nam hypologarichmus inter terminos »(«A 
i(def) y ex l(cg) y e* 1 (Jg) y & cx omnibus inter- 
drf.2tb mcdijs,alij{que terminis componitur: hypcrloga- 
rithmus vero inter 1 (eg), 1 (fg), ex 1 (eg), & cx 
1 iintermedi/s terminis, vfque ad 1 (fg) excluliue, 
componitur. Ergo hypcrlogarithmus inter 1- 
(cef), 1 (def), maior eft hyperlogarithmo inter 
1 (eg), 1 (fg). Quod 6 ic. Quare &c. 

Probi 4 . Prop. 62, : 

D Ata qualibet ratione inaequalitatis ,inueni re in ferie 
harmonica naturali ab vnitate, terminos determi- 

M m ratam 
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ratam habentes rationem inter quos hyperlogarithmus 
adhypologarithmuni propior eft aequalitati, quam in da- 
ta ratione . ' - • Lv « * •- •, : A:-- »/ ; .» . . . 

« » i » 

■ ‘ * 'w- . \ 5 * . i • * 3 5 , *v , 

Sit data ratio inaequalitatis a ad b: & fit determinat^ 
quadam ratio C. ;i '- : up , . . 

Oportet inuenirc terminos in icrie harmonica naturali 
alvnitate, habentes eamdem C rationem j inter, quos hyv 
perlogarithmus ad hypologarithmutu eft<prppior aequa- 


litati, quam vt <t ad b. i» • r , 'ihioDo;* r. ; j .« . 

' 0«y?r. ' ' \* j \ : . . . 

b. | E flo a maior quam b. &inu cniantur inferie^ 
j harmonica naturali ab vnitate, termini , prior d, 

, ! poflcrior e\ inter quos hyperlogarithmiis ad prio* 

| rem d , maior eft, quam vt a ad a — b. 

Dico inter d 3 e hyperlogaritbrauth ad hypologari- 
thmum, maiorem cflfc, qu^m vt a ad b\ maiorem , quam-» 
vt b ad a. ~ - 'i .* ‘ ; ^ v 

Pr<epar. t fi * ' , 

Inter d , e, aflumatur mediorum omnium harmoni- 
corum fumma /.' . ■ j 

Dtmonfir. , •/ -‘i . . • i 

Inter d, e hyperlogarithmus eft d-ffo & hy* 
confli . pologarithmus /-+<■: &eft d-+f ad maior, quim 
?• 5 * vt 4 ad 4 — b: &pcr conueriionem rationis, d 
8 - 5- -+/ ad /J minor, quam vt a ad b. Sed d-tf'*Af 

J 5-5- I -+£*, minor efl, quam \t-d-+f ad/. Ergo d^f jid 

f^y 
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fi+ty minor eft 5 quam ve 4 ad k Ergo inter d> <j 
hyperlogarithmu8ad>XP o1o S arithmum ’ minor 
eft , quam vt a ad k $uod &c. j 

Et eft hypcrlogarithmus hypologarithmo 
maior::/» aOtem,mrfK>r,qBarn <1. E/30 hyper- 
logantlimus ad hypologarithmwp,, maior eft, 

| quam vt /» ad 4 . Quod &c. 
s^Quarc fiaci . ! l ii :‘v «n/irr» c ;~\ 1.- • ; rf : r .. • » > : 

M 1 ' t >■; l ilii )I, 'inr rn 1 ri 1 \1 . . -p-1 

-A l.io f j >Theor. ^\9>P ro P^.b 

S I fuerit prima ad fecundam, minor, quam vt tertia ad 
quartam j fuerit autem prima, quam tertia, maior: erit 
Sdccunda , qnam quarta, maior* 

Dtm onflr *. 

8. 5. J« Nam fi eflet fecunda aequalis quarta : eflet pri- 
ma ad fecundam, maior , quam vt tertia ad qtfar- 
8 . y- tam: contra hypothefnn . Quod fi fecunda eflet 
i$. y. minor , quam quarta . eflet prima ad fecundam», 
maior, quam vt adquartam.primaautcmad quar- 
13. 5. tam,maiorell quam vt tertia ad quartam: eflet cr- 
j go prima ad fecundam , maior , quam vt tertia ad 
; !i,t.quartam, contra hypothefiro. Eft ergo fecun- 
' da, quam quarta maior. Quod &c. Quare 


T beor . 6 ©. Prqp. 6 4 . 

S I fuerit prima ad fecundam,maiqr, quam vt tertia ad 

quartam 5 fuerit autem, prir*a, quam tertia minoi: 
: - Mm 2 erit 
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erit 5 c fecunda, quim qnafat , minor, o.v , 

Demonffr.i ; ■ < 

Nam fi eflct fecunda sequatis quarta! .-«flet pri- 
ma ad fecnndam minor , qulm vt tertia ad quar- 
tam. contra hypothcfim . Qoodfi fecunda cffct 
maior, quam quarta: eflet prima ad fecundam,, 
j minor, quam vt ad quartam: prima autc ad quar- 
tam, minor eft, quim vt tertia ad quartam .* eflec 
ergo prima ad fecundam , minor r quam vt tertia* 
ad quartam, coirttra iiypothefien. Eft ergo fc- 
| eunda, quAm quarta; minor» 

Quare &c. . . : - 


8. j. 


8, j. 
8. 5. 
13- 


— ■ ■ -■« i . I i i ' 

Theor. 6 1 . Prop. 6 5 . 

E Arumdem numerofarum rationum vna tant&m, 
quantitas eft logarithmus. 

• Hypotb. 

Sunto dua: quantitates ina?quales a, k 8* efto a, loga- 
rithmus rationis C. 

Dico l> non efle logarithmum rationis C. 


62. h. 


57 - h - 


Pr*par. 

Sumaturfciufdem rationis C, hyperlogarithmus 
d y & hypologarithmus e, propiores «qualitati, 
quamvt a ad k 

Demonflr, 

d : maior quAm r. - 

Si a , maior eft, quAro k 

d',r. 
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eonflr. 4 r. minor, quirtv i. 
itf±$ d: maior , qudm Wr '• t; j ? 

6 j. fc. r. maior, quictt £. 

def.i^h b, non eftlogarithmu* rationis C. Quod&c* 

Si 4, minor eft i quam L ' • : — , 

eonflr. r> d: maior, quam a, b.\ 
ief.x^h \ « minor, quim a. « i 
64. b. ! </: minor, quam b. 
ief.i+h | b, non cft logarichmus rationis C. Quod Ste. 
Quare &c. 


Theor . 52 . Prop. 55 . 

D Eterminata; numeroiae rationis hypologarithmi ad 
vlumurn terminum, & hyperlogarithmi ad pri- 
mum , iunt rationes quafi infinitae • 

'Demonflr. 

59. b. Poflunt enim inueniri cuiufque determinat^ ra- 
tionis numerofa; termini in feric harmonica natu- 
rali ab vnitate, quorum ad vlrimum, hypologari- 
60. b, thmus maior eft, quam in data quacunque ratio- 
ne : item, quorum ad primum , hyperlogarithmus 
maior cft, quam in dara quacunque ratione. Qua- 
ieff.i' I re hypologarithmi ad vlrimum terminum, St hy- 
I perlogarirhmi ad primum, ratio quafi cilintimca. 


Theor . 
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Theor. 6 j. Proptf* 6 , r i ;> ^ i .%?».•* 

S I trium inaequalium quantitatum, maxima, & minima, 
fucrintpropiorcsaequalitatj, qu&n data ratio in^qua- 
litatisrCtiammaxitiKi, Stmcdia; media, & minima, eiunt 
propiores aequalitati , qu&Brdata eadem latio . / i 

Hypak p i :V ^ I .v,u, 
Sint inaequales buanticates 4* h, ^rmaxiflU qvfdera 4^ 
minima c: &fic data ratio inaequalitatis 4 ad <j £iiiu$fn$- 
ior terminus d> minor <; & fit 4 ad<> propior aequalitati, 
quam d ad e. .$.• . 

Dico 4$ b, & h cl propiores aequalitati, quam d-> e: 

... .. Dcmonfir , ... ... 

hypoth. a; c: propior xrquaiitati, quam di e. 

*/•*•$• «j « minor, quam di e. & rj.4: maior, quii na r; d. 

s. 5. 4} b: minor, quatn 4; r. & ^ 4*. mator, gu^r j*. 

15. 5. &\ b: minor, quam die. & b\ a: maior, qyam ejd* 

dcf.3.3. ^ b: propior aequalitati, quiim di e. Quod&c. 

8. j. by c: niinor, quam a j c, & c; b: maiori quam r; 4. 

,j. 5.' k c minor, quam dy *i & c; b: maior^iuam e;«/. 

/5 c: propior a’qualitati> quam Quod&c. 
Quare &c. . . , * . , 

* ■ " * 1 ' n , ' 1 M " ' 

*■ Probi. 5 . Prop.6 8. 

D Ata qualibet ratione inaequalitatis, inuenire cuius- 
dam determinatae rationis hyperlogarithmos,& 
hypolognrithmos ad inuiccm, &.ad logaridbmum pro- 
piores aqualitati, quam in data ratione. 

vy- 
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61. h. - 

• ! »M ii 


• Q vti T V M. • 2?s> 

Hypoth. 

Sit data ratip inaequalitatis a ad ^ cuius maior ter- 
minus a y minor b: & (it determinata quaedam ratio C. _ 
Oportet inuenire hyperlogarithmos , 8t hypologjri- 
thmos ad inuicem, 8t ad logarithmum rationis C, propio*. 
res aequalitati , quam in ratione a ad b. 

f ' • \ ' ConJbr y i': 

Inueniantur in feric harmonica naturali ab vni- 
tate duo termini <4 r, habentes eanadem ratio- 
nem Q inter quos hyperlogarithmus fi y adhypo- 
logarithmum g y iit propior aequalitati, quam in 
ratione a ad b. Sumanturque minores termini 
qu&m d y e y eamdem habentes rationem C, inter 
quos efto hyperlogarithmus h ; &cfto hypolo- 
garithmus i: St eiufdem rationis C, efto logari- 
| thmus k 

Dico f y g, h y /, kj propiores efle aequalitati, quam in 
ratione a ad • 

' T>emonfir. 

54* l>‘ fi maior eft,quam h . 
ief.^4) h: maior , qudm k» 
def.i^b 1 fc maior , qudm V. • 
h. i: maior, quam g. 
confk. figi propior squalitati, qu^m 4$ b. 

67. h. fy h y i y g y propiores aequalitati, quam inratio- 
| ne a ad b . Quod Stc. 

Quare Stc. • • 


* * • d 
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Tineor, 6 4 . Prop. 69. 

Iufdem rationis hyperioganthmi, hypologarithmi, 
6dogarithraus, quafi fuat aequales . .. . 

' , . Demonjhr. , r. 

Pofluntenim inucniri eiufdem rationis hyper-,- 
logarithmi , & hypologarithmi, & ad inuicem , & 
ad logarithmum propiores aequalitati , quam io* 
data qualibet ratione inaequalitatis. Quare eius- 
dem rationis hyperlogarithmi , hypologarithmi, 
& logarithmus, quafi funt aequales . 


E 


63 . h. 




Theor, 65 . Prop. 70 . . .. 

7 f~~ ^ Quealtarum numerofarum rationum , squales funt 
jlJLj logarithmi. 

'Demonjhr* 

65. h. | Earumdem enim numerofarum rationum, vna 
tantum quantitas, eft logarithmus., Sed aequeal- 
tce, funt eaedem inter fc. nam ii non eflentejdcm, 
cum velvtraquefit maioris, velvtraque minoris 
inf qualitatis 5 vtrarumque maioris , quj minor c f- 
fet, vel vtrarumque minoris inaequalitatis , qua; 
maior effet, propior eilet aequalitati : 8c non ellent 
j inter fe aequealts; contra hypothefim. Ergo 
! etiam aequealtarum rationum , vna tantum qua(i- 
| titas cft logarithmus . 

Quare &c. 


Theo- 
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Theor. 66.Prop . 71 . 

N Vmerofarum rationum, altioris, maior eftlogari- 
thmus, 84deprefior», minor. • 

-..i V Hypoth. . ; 

Sunto numerofe rationes* ^ altior, 2? depreiTior : & 
cfto ipiius A y logarithmus a\ & ipfius #, logarkhrnus k 
Dico 4 , maiorem efiie, quam 
i , . , . < . Pr*par< . . . 

6\.h. J Inueniatur c, hypologarithmus rationis A, Si 
d y byperlogarithmus rationis 2$ vc fit c, maior, 
qu&m d. \ , 1 t . 

. Dcmonflr. 

- def.%4 1) a: maior, qu&m c.. „ . • 

eotiflr. ci maior, quam d. . , ». t .,*: »• 

f dcfaqb d: maior, quam k „ - „ ; 

j 4 .maior, quam k Quod Sic. Quare Sic. 


* 11 ■ *■ ■ ■ ■ — - ■ ■ ' » 

Theor. 67. Prop. 72. 

M Vltiplicatarumnumcrofarum. rationum hyperloga- 
rirhmi funt qtrafi arquemultiplices: item hypologa- 
. rithnn, quafi tequemuitipliccs . 

Sunto rationes numeroi a: A y 2?: Si efto A y triplicata^ 
ipfius 

Dico hyperlogarithmos A y hyperlogarithmorum B y 
quafi triplices efle. item bypologarithmos hypologari- 
thmorum . 

N n £><•- v 



« 
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ELEMENTVM 

T)emonjlr . . 

5 j. b. Ex 8 rationibus deinceps, duplicata ratio* 
nis hyperlogarithmus, eft ex hyperlogarithnois 
vtrarumque 8, 8 compodtus. Et ex 8, 8, 8 ra- 
tionibus deinceps, triplicata: rationis hypcilo- 

garithmus, eft ex hyperlogarithmis trium 8, 8, 8 
compodtus. item hypologarithmus exhypolo- 
garithmis . Sed rationum 8, 8, 8 deinceps, hy- 
periogarithmi,funtquad squales : item hypolo- 
garirhmi, quad squales . Ergo componendo, ra- 
tionis ex duabus 8, 8, duplicats hyperlogari- 
thmus, ad hyperlogarithmum vnius 8, quad eft 
33 * ?• duplex: & iterum componendo, rationis^, ex tri- 
j bus 8, 8,8, triplicatae hyperlogarithmus ad hy- 
perlogarithmum vnius 8,. quad eft triplex . item 
hypologarithmus ad hypoIogarithmum,quad eft 
triplex. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 68. Prop. j 3 . : • •' - » ^ 

M VItiplicatarum numerofarum rationum, funt sque- 
multipliceslogarithmi. • 

Sunto rationes A> 8, numerofs: &efto A> multipli- 
cata ipdus 8. 

Dicologarithmum A, logarithmi 8,totuplicem efle, 
quotuplicatacft A ad 8. 

♦ - - ~ Dc' 
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• 4 * Dcmonjlr. 

69. b. | Hypcrlogarithmi, hypologarithmi , & logari- 
thmus A, funtquafi aequales : item hyperlogari- 
thmi, hypologarithmi>& logarithmus #,fun c qua- 
jx.b. { fi aequales. Sed hypcrlogarithmi A y ad hyperlo- 
garithmos & hypologarithmi, ad hypologa- 

rithmps, fune quali totup!ices,quotuplicataeft 
31.5. A ad < B. Ergo byperlogarithmi A , ad logari- 
is* k. thmum #, funt quali totuplices. Sunt autem loga- 
33. 3. rithmi A, & #, quantitates determinata . Ergo 
logarithmus A, ad logari thmum 2 ?, totuplexcll, 
| quotuplicataeft A ad #. Quod &c. 

Quare &c. 


R 


. .. Theor.69.Prop. 74. 

Ationes numerof^ logarithmicam inter fe rationem 
habentes, logarithmic& furtt proportionales, vt 
earum Iogarithmi . 

Hypoih . 

- Sunto numerofae rationes A , 2 ?, logarithmicam inui- 
cem rationem habentes» &cfto rationis A , logarithmus 
& rationis *B y logarithmus b. 

Dico A ad e B > dfe logarithmice, ficut a ad b. 

. Prtpar. 

Rationis A } & quantitatis a , fumantur multiplicata 
ratio 3 aequem ukiplex quantitas 34: item rationis#, 
&quanticacis b, multiplicata 4#,&R , quemu , .riplcx 4 b. 

N n 2 De- 
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Demonftr. 

bypoth. Rationis A, Iogarithmus eft a. 

7 j. h. Rationis $A , logarithmuscft 34. 
bypoth. Rationis ‘B , Iogarithmus dl b. 

75. Rationis 4 S, loganthmus eft 4^. 

71. fc. Si 3 - 4 , eft altior, quam 4S; etiam 34, eft maior,. 
70. fr. quam 4^ fi depreflior; minor; fi fcquealtfuj 
arqualis. 

def&. 4. -4 ad $, eft logarithmice, ficut a ad b. Quod &c. 
Quare &c. 


PrcbL 6 . Prop. 7 5 . 

D Ata ratione , numerofam depreflior inuenire . 

Hypoth. 

Eftodata ratio a ad b: cuius maior terminus 4, mi- 
nor b. 

< Oportet numerofam inuenire depreffiorem , quam 4 
ad b . 

Conjhr. 

Efto f, exccflus 4 — £.• & multiplicetur c, donec fiat 
maior, quam b: & fit multiplicationis numerus d: cui ad- 
dita vniras faciat e. 

Dico e ad d, tieprelfiorem efie, quam a ad b. 

Tfcmonjlr. 

Quoniam cd, maior eft quam k ergo cd-+c, maior 
eft, quam b-*c$ ideft, maior, quam a: & cd-+c ad c , ma- 
ior eft, qucim a ad c; ergo per conuerfionera rationis cd 

. . -+C 
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-+c ad cd , minor eft, quam a ad b. Sed cd-*c ad cd y eft 
vc d-w ad d: & e eft d-nt: ergo e ad d minor eft, quam 
4 ad b: & eft e maior, quam d: ergo e ad d, eft dcprei- 
fior, quam a ad b. Quod &c. 

Quare &c. 


Probi. 7 . Prop. 7 6 . 

D Atis duabu&rationibus non squealtis , logarithmi- 
cam rationem habentibus : inucnii c numerofam_, 
rationem , depreffiorem altiore datarum, &altioremdc- 
prefliore. 

Hypotb. 

4 g e b b 

c f d 
l t k. 

Sunto rationes datat maioris inaequalitatis, a ad b al- 
tior, di c ad d depreflior . 

Oportet rationem numerofam inucnire , deprefliorem, 
quam a ad b, & altiorem, quam c ad d. 

Conjbr. 

> Sumatur inter 4 , b , media proportionalis e: & inter e , 
d y media f. Et vt / ad c , ita liat c ad g: divi f ad d y ita 
c ad h & erit ex aequali g ad b , vt e ad ^reritque^, ma- 
ior, quam b : & erunt g> e , h 9 tres continue proportio- 
nales : eritque g maior, quam e ; & e y maior, quam h. 

Et quoniam ficut a ad b y duplicata eft rationum a ad 
0 & c ad b' y fic g ad h , duplicata eft rationum g ad e, & 
i . : e ad b: 
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A 


g 

( 


b 

d 


e 

f 

l -i k. : 

ib“. 4. e ad b: permutando critficut a ad b, aItior,quara 
0 ad b-, fic a ad e, & e ad b , altior,quain g adr, 
S: e ad h; funtquc rationes maioris inarqualitatis: 
ergo a ad e , maior eft, quam g ad e:&t d, maior, 
quam g. item e ad b, maior eft, quam e ad h:£t 
b , maior, quam b. f 

. Duarum quantitatum b — b, ve\b, fumatur vna nom. 
maior, quam altera: qua* fit b — b: cuius aequaliter diuifie 
fecundum quemlibet numerum particula fit i. & multipli- 
cetur /, donec fiat primo maior, quam b: & efto multi- 
plicationis numerus k; Deinde multiplicetur i, donec fiat 
primo maior, quam g: & fit multiplicationis numerus /. 

. Dico / ad 4 > depreifiorem efle, quam a ad /'. alti orem, 
quam c ad d. . . ■ . 


Demosflr. 

Maior eft b~.b y quam t: fed Ki — b non maior: ergo 
b — b, maior eft, quam Ki-—bi & h, maior, quam Ki: & 
eft Ki maior, quam b. Deinde a ad e } eft vt e ad b: & e 
ad g y eft vt h ad e: ergo ex a:quali in perturbata , a ad g, 
eft vt b ad b. & permutando a ad b, vt g ad b: & 1 a-r-g 
ad b — b vt a ad g: fed a maior eft, quam g: ergo a — g y 
maior eft, quam h — b: fed h — b, maioreft,quam i: er- 
go a — g, maior eft, quam i. fed /1 — g, non maior eft, 

quam /, ergo a — g, maior eft, quam h — g: ;ergo a rrva- 

• -v • 
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ior cft, quam li. Ergo li ad ki, vel / ad 4 . minor cft, 
qu&m a ad b: & funt maioris inaequalitatis : ergo l ad K 
depre{fioreft,quiim a ad b. Quod&c. Rurfum li maior 
. cft, quirn^: & h maior eft quam Ki. Ergo li ad Ai, vel 
/ ad A, tnaior cft, quam g ad b, vel quam c ad d: & funt 
maioris inaequalitatis rationesiergo / ad A,altiorcft,quam 
czdd. Quod&c. 

Quare &c. 


Probi 8 . Prop. 77 . 

D Ata qualibet non numerofa ratione , dataque altera 
qualibet ratione in^qualitatis: duas numerofas ra- 
tiones inuenirealtiorem&depreffiorcm, quam data noru 
numerofa j logarithmice proportionales, vt numerus ad 
numciunij propiores ^qualitati logarithmice, quam lit 
data altera ratio • • * 


Hypoth. 

Sit data quelibet ratio non numerofa ; cuius maior ter- 
minus^ minor b: & iit data altera ratio inaequalitatis* cu- 
lius maior terminis c, minor d. 

Oportet inuenireduas rationes numerofas , altiorerrv, 
quam a ad b y &depre(fiorem, quam a ad b> logarithmi- 
c£ proportionales, vt numerus ad numerum : fed vt altior 
ad depreifiorem logarithmice lit minor, quamvt c ad d. 

Conjlr. 

; 7J. b. | Inueniatur ratio numerofa e ad f, depreffior, 
qudrn c ad ^.fumaturque numerus g, parirerpar. 


ma- 
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5 ( maior quam e: & quotus eft g, fubtotuplicataj, 
rationis a ad b, ratio inueniatur h ad i: Si inue- 
niaturnumerota ratio K ad /, depreflior, quanu 
h ad i : & rationis K ad /, fumantur duplicatio, 
j triplicata, & deinceps reliqua; multiplicate, donec 
fiat ratio M> primo altior, quam a ad b: &fic 
multiplicationis numeris m : qui vnitate multatus, 
relinquatur n : & quotus eft », totuplicata, ratio- 
nis K ad /, fiat ratio N. 

Dico rationem 2 ^ depreflioremefle, quam a ad l: Si 
M ad *N logarithmice minorem efle, quam vc c ad-tf 

Demonjir. 

Si enim ratio 2 sT, non eflet depreflior, quam 4 ad k 
eflet vel xqucalta, vel altior. Sed non eft altior alioquiio 
A/, non eflet primo altior, quam a ad b. neque eft ?que- 
alta,alioquin dfet eadem, atque a ad i: & eflet etiam 4 
ad b ratio numerofa, contra hypothefim. Ergo ratio 2 NT, 
eft depreflior, quam a ad b. 

Deinde quoniam K ad /, eft depreflior, quam 
h ad /: & b ad /, rotuplicata quotus eft g, eft a 
ip. 4. ad b: ergo K ad /, totuplicata quotus eft g, eft 
depreflior, quam a ad b. fed A' ad /, totuplicata 
5. quotuseft m , eft altior, quam a ad b. Ergo nu- 
4 cf.f.+. j mcrus w> maior eft, quam j: fed g , eft maior, 
j quam e. ergo multo eft maior, quam e: &eft 
! w ad vnitatem, maior, quam c ad camdern vni- 
| tatem: &per conuerfionem rationis, m ad «, mi- 
nor 
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conflr. | nor eft, qu&m * ad f. Sed vt m ad », ita logari- 
17. 4. j thmice eft ratio' M ad rationem ?S 7 “. ergo ratio 
! M ad rationeni 5 ST, minor eft logarithmice, quam 
| vtcad/& multo minor, quam vtc ad d.Quod&c. 
Quare &c. • i : * J t ■. ■’ 1 


Tbeor. 70 .Prop. 78. 

N On numerofa: rationis v na tantum quantitas eftlo- 
garithmus.' * • ‘ . ■ * 

f/ypotb. p. 

~ Efto ratio a ad b non numerofa: fintque duae quanti- 
tates ina:quales, c maior, d minor : quarum vna c, efto lo- 
garithmus rationis a ad b. 

Dico d, non eflc logarithmum rationis a ad L 

Prtpar. 

. 7 i.k. Inuenianturdua? rationes nunicrofa», E altior, 
quam a ad b, & F deprcffior: vtfic E ad F, lo- 
garithmice licut numerus ad numerum, St minor, 
quamvt c ad d. St aflignentur ipfarum £, F ra- 
tionum, logarithmi f. 

Dcmonjlr, 

prdpar . E\ F\ logarithmice minor, quam c ; d. 

74 * F • Cy f* * 

17. 4. e-, f: minor , quam c; d . 
def.^b e: maior, quam c. 

61. h. f: maior, quam d. 

| d, non eft logarithmus rationis a, ad b. QuoJ&c- 

O o lh- 
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fjypoth, 2 . ' - ■ • .■ 

Efto d y logarithmus rationis a ad b. 

Dico cy non efie logarithmum rationis a ad b. 

Demonjir, 

fttp. | r> f. minor, quim c; d. , 

|/, e: maior, quam dy c, . 

defj+h \fi minor, qucim d. 

64. b. . e: minor, quam c. 

iefi^h | c, non cft logarithmus rationis a ad b. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor.ji.Prop. 79 . 

N On numcrofarum rationum, altioris maior cft loga- 
rithmus , & depreflioris minor . , 

Hypoth, 

Sunto non numerofae rationes, exaltior, 59 dcpreCGor; 
&eftoipfius A y logarithmus a; &ipfius logarithmus b. 
Dico a, maiorem efle, quam b. 


Prtpar. 

7 6. h. j Inter A y Z> rationes, inucniatur numerofa ra- 
tio C, depreflior, quam A , altior quam 59 ; cuius 
I logarithmus efto c, 

Demonjir, _ : 

r/.j4/? 1 a: maior cft, quam c, 
defa^b c: maior, quam b. 

I a; maior, quam b. Quod&c. Quare Sec. 


Tbeo~ 


Digitized by Google 



U Q V MN T V M. *91 

Theor. 72. Prop. 80. 

\ A Vltipliefltamm rationum, fune xquemultiplices Io- 
J/tI garithmi. 

Hypoib. 

Efto ratio c A rationis » triplicata: &cfto rationis A> 
logarithmus & rationis 2?, logarithmus b. 

Dico a ad b triplicem efle. : > 


' Hypofaejit contrudiSloria in primo cAftt. 

’ * ; w v i ■ *«r . d - . . 

E A F r <7 ‘B H .. 

e 4 'f. 1 • ' i ^ . .> ■ 


Efto fi fieri poteft a maior, qushn triplex ad b. 

•* . v Pr<epar. 

7 6. h. Inter rationem a ad b altiorem,& rationem tri- 

plicem deprefliorem, ratio numerofa fumatur c ad 

77 . b. d } depreflior, quam a ad by akior , quam triplex, 

&vt4, fumaior,quam r; & </, maior, quam b. 
Et inueniantur du* numerofie rationes, E altior 
quam A y &F depi citior: vt fit £ ad F logari- 
ihmice licut numerustad numeru, & minor , quam 
77. b. I vt a ad c. Item inuenianturdu? numero feratio- 
I nes, G altior qudin & H depreflior; vtfit G 
.! ad //loganchmiceficut numerus ad numerum, Si 
i minor quam vt d ad b . Sint autem rationum £, 
| F, G , liy logarithmi e } f> g> b . 

O o 2 De- 
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prttpar. 

14. 4- 

prxpar. 

14.4. 

- 17 - 4 - 

bypotb. 
17. 4. 
74. h. 

17. 4 - 
prxp.tr. 
74. fc. 

* 17 * 4 * 

dcfa^b 

6 3. fc. 
prxpar. 
74. b. 

17. 4. 
a. 3* 

dcf.^lb 

64. b. 
67. h. 
prxp.tr. 


E 

e 


E L E'M ENTV.M 

, c *. a . . 

^ . G % H 

a f i . I . 



1 


. : Demonjbr, _ '\.; 

A: altior,quam F.: . r . 

^ logarithmice maior, quam F* 2?. 
< 7 : altior,quam B . 

F; 2: logarithmice maior, qudm F; ( 7 . 
,4; 2: logarithmice maior, quam Fj < 7 . 
Ai 2f triplicata. 

Fi G: depreflior, quim triplicata. . 

F; G: logarithmice fi g, 

fi g: minor , quam triplex . , , 

Ei F: logarithmice minor, quam c. 
Ei F: logarithmice f 
ei f. minor, quam <*, c, 
e : maior, quam a. ... 

f. maior, quam c. 

G-, H: logarithmice minor, quam di b. 


t 


gi k logarithmice G\ \ H. 
gi In minor, quam d i b. 
hi g: maior, quam bi d. 
h: minor , quam b. 
g: minor, quam d. 
f g: maior, qusim c, d, 
ci d: maior, quam triplex. 
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13. j. maior, quam triplex.-) quas funt contradi- 
jup. minor, quam triplex./ . ftoria. 

Ergo a ad b , non eft maior, quam triplex. 

Hypodn. contrad. m Jecundo cajit. 
c . ' d 

£ A F ' O 3 H 

e 'a f g ’ b h 

Efto fi fieri poteft a minor, quam triplex ad b. 

Pr<cpar. 

7 < 5 . h. Inter rationem a ad b deprefliorem , Si ratio- 
nem triplicem altiorem ratio numerofa fumatur 
c ad d , depreflior,qu£m triplex; altior, qu^m a 
ad b:Sivtc fit maior quam a: Si b maior, quam 
77 * h • d. Et inueniantur dux numerofx rationes, B al- 
tior quam c^, Si F depreflior; vt fit B ad F\o- 
garithmice,ficut numerus ad numerum, & minor, 
77» b. quam vt c ad a. Item inueniantur dux numero- 
lae rationes; G altior, quam 2?; & B \ depreflior; 
vtfit G ad B y logarithmice ficut numerus ad nu- 
merum^ minor, qudmvt b ad d. Sint autem ra- 
tionum Ey Fy Gy Hy logarit litui e, /, g, h, 
‘Demonjbr . 

prxfar. I E: ait or,quam A. 

14. 4. E\ H\ logarithmice maior, quam A\ H. 
prapar. altior, quiim H. 

M . 4 . H: logarithmic£ maior, quam A ; < B. 

17. 4 B: logarithmice maior, qu^m A\ 

AyF: 
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A 

E A F G 3 H 

e a f g y h . c . 



typotb. A\ 2?: triplicata. i 

17. 4. E', H\ maior, quam triplicata.. 

74. h. ei h: Iogarithmic& vt E\ H \ 

1 7. 4. ei hi maior, quam triplex . 
prxpar. Ei F: minor, quiim cj a. 

•74. b. Ei F: Iogarithmic& \t ei fi 1 i\ 

“17. 4. ei fi. minor, quamr; a. . m . ! * 

z. 7 . fi> *: maior, quam 4$ c. • . - . 1 
def.^h fi minor, quam a 

6. 4. /;. « minor > quam c. 

p-apar. G \ logarithmice minor, quam h d. 

74 . h. £y fc logarithmic& , vt < 7 $ //. : . . 

1 7 . 4. £5 b: minor, quam ; ; r 

dcf.yih g’ maior, quam b. 

6 ;. h. b: maior, quam d. 

67. b. ei h minor, qudm r; d. . . 

pr*par; c i minor, quam triplex . , . . 

y ei h: minor, quam triplex.-) qua; funt contradi- 

j„p, ei h: maior, quam triplex. J doria. 

Ergo a ad £, non eft minor, quam triplex. 

Ergo a ad b cO: triplex . Quod&c. 

Quare &c. .1 
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Theor. y^.Prop. 81 . 

O Mnifariam rationes, logarithmicam inter fe ratio- 
nem habentes, logarithmice funt proportionales, vt 
earum Jogarithmi . Pfypoth. 

Dico A ad efle logarithmice, ficut a ad b. 

Sunro rationes A , 2, logarithmicam inuicem ratio- 
nem habentes: & efto rationis A > Iogarithmus a> & ra- 
tionis #, Iogarithmus b. 

Prcepdr. " 

Rationis A y & quantitatis a } fumantur multiplicata ra- 
tio 3 A, & a?quemultiplex quantitas 3 a: item rationis 2 ?> 
& quantitatis b, multiplicata 42?, & xquemultiplex qi. 

Demonjlr. 

bypoth. Rationis A s Iogarithmus eft a. 

80 .b. Rationis iA y Iogarithmus eft 3 a. 

bypoth. Rationis B> Iogarithmus eft b. 

80. h. Rationis 4 #, Iogarithmus eft 4^." 
def.^> Si iA y eft altior, quam 4S5 etiam 3 a, eft maior, 
7p. b. quam 4^: li dcprcfliorj minor ; fi ?quealt£u> 
Squalis. 

^/.8.4. A ad #, eft logai ithmice, ficut a ad b. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor. 74. Prop. S2. 

D Varum quarumlibet numerofarum rationum, hy- 
pcrloganthmusvniusad hypologarithmum alte- 
rius, maior eit, qudm vt Iogarithmus ad logarithmam . 

Pe- 
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def.zqb 
i. 5. 

p. 


ELEMENTVM 

T>cmonflr. 

Eft enim hyperlogarithmus vnius, ciufdem !o- 
garithmo maior: & eft hypologarithmus alterius, 
minor eiufdcm logarithmo. Ergo hyperlogark 
thmus ad logarithmum vnius , maior eft , quam vt 
hypologarithmus ad logarithmum alterius.Quare 
permutando, vnius hyperlogarithmus adhypo- 
logarithmum alterius, maior eft, quam vt logari- 
thmus ad logarithmum . 


: Probi, p. Prop. 8 3 . . • ! 

D Varum datarum non ajqucaltarum numeroferumj 
rationum , datis terminis altioris: inucnirc termi- 
nos depreflioris , inter quos ad hyperlogarithmum, maior 
fit hyperlogarithmus altioris, quam vt logarithmus ad lo- 
garithmum . 

Sint data: duae non tequealtte nurricrofx rationes, A al- 
tior, P deprcflior.lintquc rationis A, dati termini c y d, 
Oporrct rationis S terminos inuenirc, inter quos ad 
iiyperlogarirhmum, maior eft hyperlogarithmus intere, 
d' y quam vt logarithmus A ad logarithmum 
►* • - Cotijki 

| Sumatur inter e, d y hyperlogarithmus e: &in- 
I ter alios quoslibet eiuldem rationis A terminos 
! minores, quam c, d y fumatur alius minor hyper- 
61, b. ] logarithmus fii Scinucniantur termini g> h 9 in ra- 
tione 


Hymb, 
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tione #, inter quos hyperlogarithmus r, ad hypologari- 
thmum K , propior fit aequalitati, quam vr e ad f. 

Dico e ad i maiorem efle , quam vt loganthmus ra- 
tionis A , ad logarithmum rationis B, 

Prtpar. 


tionis B. 


Demon flr. 

iefaqh 

f : maior eft, quam a. 

8. 5. 

e\ a: maior, quam e\ f. 

conflr. 

e\ f: maior , quam t) k. 

def 24/;. 

k maior, quam k» 

8. j. 

ii k: maior, quam ;; b. 

« 3 - 5 - 

e\ a: maior, quam 15 b. 

P- 3- 

t\ i: maior , quam b. 

C^uarc &c. 

Probi. 1 0 . Prop. 


D tionum, datis terminis deprcflioris: inuenire termi- 
nos altioris, inter quos hyperlogarithmus , ad hypcrlo^a- 
rithmumdcpreifioris,minoi fit, quum vc loganthmus ad 


logarithmum . 


Hypoih. . . . 

Sint data: dua? non sequealtar numero fie rationes, A al- 
dor, B deprcflior: fintque rationis B dati 'termini c y d. 
Oportet rationis A terminos inuenire, inter, quos hy- 

P P per- 


Digitized by Google 


J4- h. 
6i. h • 


J 


a<>8 ELEMENTVM 
pcrlogarithmus , ad hyperlogarithmum inter r, </ minor 
eft , quam vt Jogarithraus A ad logarithmum 3 , 

Confbr. 

Sumatur inter c, d, hypcrlogarithmus in- 
ter alios quoslibet minores terminos, quam c, d> 
fumatur eiufdem rationis ‘B alius minor hyper- 
logarithmus f: rationis autem . 4 , inueniantur ter- 
mini, g,h y inter quos hypcrlogarithmus /, adhy- 
pologarithmum minorfit,quam vt e ad fi 
Dico / ad e , minorem efle, quam vtlogarithmus A ad 
logarithmum S. 

Prtpar. 

Efto a, Iogarithmus rationis A: & b, logarithmus ra- 
tionis 2?. ' 

■ ■ ' Demonftr. ■ ■ 

rfe/ 246 a: maior eft, quam K. 

8.j. /$ <k minor, quam /5 K. 

conjlr. i; K: minor, quam r; fi. ' 

k minory quam fi 
■ 8. %. e\ fi minor, quam e-, b. 

1 3. 5. r, a: minor, quam r,b. 
f. 3 . j /5 e: minor, qudm 45 b. Quod &c. 

Quare 5 ic. 


Probi. 1 {. Prop. 85 . 

Varum datarum non «quealtarum numerofarumJ 
v 1 rationum , datis termimsaltioris: inucnire termi- 
nos 
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nosdepreffioris, inter quos ad hypologarithmum minor 
fit hypologarithmusaltioris , quam vt logarithmus ad lo- 
garithmum . 

Sint datxdua: non aequcalta; rationes numerofie, A al- 
tior, B depreflior : fintque rationis A dati termini c , d. 

Oportet rationis B terminos inuenire, inter quos ad 
hypologarithmum minor fit hypologarithmus inter c , d, 
quam vt logarithmus A ad logarithmum B. 

' Conftr. 

Sumatur inter c y </, hypologarithmus e: & in- 
ter alios terminos eiufdem rationis A , minores 
5 6. h. qu^m c , d, fumatur alius maior hypologarithmus 
di. h. fi & inueniantur in ratione B y termini g y h- y inter 
quos hypologarithmus i ad hyperlogarithmum 
£ maior iit, qukn vt e ad fi 

Dico e ad /, minorem effc, quam vt logarithmus A ad 
logarithmum B. 

Prapar. 

Efto a y logarithmus rationis A: & b, logarithmus ra- 
tionis B. 

Demonfir. 

conftr. J e, fi minor, quam i y K. 
f. 3. j r y i: minor, quam fi K. 
dcf.i 4/; K: maior, quam b. 

8 . y. fi K: minor , quam fi b. 
dcf.zqh a: maior, quam f. 

Pp z fik 


Hypoth . 
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8 . 5 - 
13 * 5 * 


ELEMENTVM 
fib : minor, quam a y b. 
c' y i: minor, quam a y b. Quod &c. 


Quare &c. 


Probi. 1 2 . Prop. 8(5". 

D Varum datarum non aequealtarum numcrofaruiTL. 

rationum, datis terminis depreflioris .-inucnire ter- 
minos altioris, inter quos hypologarithmus ad hypolo- 
garithmum depreflioris, maior fic,quam vt logarithmus 
adlogarithmum . 

Hypoib. 

Sint datxduse nonarqualta: numerofe rationes,^ al- 
tior, 'B deprcflior ifintquc rationis 'B dati termini c f d. 

Oportet rationis <-A terminos inucnire, inter quos hy- 
pologarithmus ad hypologarithmum inter c y d , maior elt, 
quam vc logarithmus A adlogarithmum B • 

Conjbr. 

Sumatur inter c 3 d y hyploogarithmus e: lin- 
ter alios minores terminos, ciufdcm rationis B, 
5 6 . h. j fumatur alius maior hypologarithmus /: & ratio- 
6i. b . ! nis A y inucnianturtermini g y h y quos inter hypo- 
logarithmus i ad hyperlogarithmum K maior 
fit, quam vt e ad f. 

Dico * ad e y maiorem die, quam vc logarithmus A ad 
logarithmum B . 

Prtpnr. 

Efto rationis A, logarithmus a; & rationis B logari- 
thmus b. " ~ ' p<r 
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conflr. 
p. j. 

def.z^h 

8* 5* 

def.iqh 
8. 5. 
*i- J. 


QVINTVM, 

Demonflr . 

/‘i £: maior eft, quam r, f. 
r y e: maior, quam A'; fi 
b: maiqr, quam fi. 

Aj fi maior , quam K, b. 

K: maior, quam a. 

A; b: maior, quam a; b. 

/j e: maior, quiin a-, b . Quod Sic. 


301 


Quare &c. 


Thcor. 75 . Prop. Sy. 

A Rithmetice difpofitorum terminorum ratio , quam 
habent bini minores ad inuicem , altiorcft ratione, 


quam n.ibenc bini maiores . 

Hypoth. 

Sint arithmetice difpofit£ quantitates b , c,d: 

4 . h. j & fit a minor, quam c. vnde quoniam permutan- 
defy.b . , do a , c y b , d , funt arithmetice difpotitae , etiarru 
I b eft minor, quam d. 

Dico rationes terminorum a , b ad inuiccm, altiores 
efie rationibus r, d ad inuicem . 


Pr<epar, 

Quoniam a, b funt inaequales ; cfto a minor, quam b: 
& fit defectus e. 


De moti jk . 

/«/>. I b: minor , quam d. 

8. j. [ bj e: minor, quam dj «. 

b 5 a: 
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.3. | b y a: maior , quam d 5 c. 

1 />• maior, nuam a. & d '• rr 


3 * 3 
Lypoth, 
deff.+ 
z.3 
hypotb , 

*/-M' 


^ 4: maior , quam d- y c. 

maior, qucim 4. & maior, quim c. 
£3 0: altior, quam d j c. Quod &c. 

3. j 4$ & minor, quam r y d. 
oth. I 4: minor , quam b.&ca minor, quam d, 
, M . | 43 k altior, quam r y d. Quod 3cc. 
Quare &c. 




Theor, 76.Prop.88. 

H Armonicedifpofitum terminorum ratio, quam ha- 
bent bini maiores ad inaicem, altior ellrationo, 
quam habent bini minores . 

Sint harmonice difpofitae quantitates a y b y c y d : 
34- j & fit a maior, quam c. vnde quoniam permutando 
def.i^b I a y c y L y d y funt harmonice difpolit#, etiam b y eft 
| maior, quam d. 

Dico rationes terminorum a y b adinuicem,altioresef- 
fe rationibus c y d ad inuicem . 

Pr<epe.f. 

Sumatur vna qualibet quantitas ei & fiat 
<ty e: r y f. 

h e - r y £. 

f' y e : e y b. 
d y e: e y i. 

Tfc - 
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eonflr. 

P- P- 


def f.h. 
87 . b. 
/up. 
Jup. 


QVINTVM. 




Demonjir . 

i funt arithmetice ordinate. 
h. r, a: fi e . 
a: fi b. 


I f £• £' 

| r, e: e\ 


c : minor, quam a. Si fi minor, quim h. 
t g: minor, quam i. 

fi g: altior, quam b\ i. & g± fi altior, qu£m r,b. 
fi g: b'y a. & g} fi a-, b. 
b-y i: di c . & iy h : c, d. 
bi a: altior, quam d j c. & a j b: altior, quarru 
ci d. Quod &c. Quare &c. 


Theor. 77 . Prop. 89 . 

S I fuerint quotcunquc magnitudines,^ alixipfis aqua- 
les numero ; fitque maior proportio prima: priorum, 
ad primam pofteriorum, quam fecunde, ad fecundam ; & 
hsc maior, quam tertia», ad tertiam: &fic deinceps: habe- 
bunt omnes prioresfimul,ad omnes pofteriores fimul, ma- 
iorem rationem, quam omnes priores, rclida prima, 
ad omnes pofteriores, relida quoque prima: & multo ma- 
iorem, quam omnes priores, relidis duabus primis, ad om- 
nes pofteriores, reltds duabus primis: & fic deinceps 
etiam maiorem, quam vltima , ad vltimam : fcd minoiem, 
quam omnes priores, relida vltima, ad omnes pofterio- 
res, relida etiam vltima: & multo minorem , qudm omnes 
priores, relidis duabus vltimis, ad omnes pofteriores , re- 
lidis pariter duabus vltimis : Si ile deinceps etiam mino- 
rem, quam prima, ad primam. ffy- 


Digitized by Google 


3°4 

a 

b 

c 

d 



4 ; e:, maior, quam bj fi. 
b, fi. maior, quam r y g. 

(', g: maior, quam d\ b. 

Dico a-±b-+c-+d', e-*fi+g-+h: maiorem cfle, quam b-t-c 

Et b-i-c-td', f+g-^b: maiorem, quam c-*dj g-*b. 

Et c-tdj g-+bi maiorem, quam d$ b. 

Dico etiam a-+b-+c-trdj e-+f-*g-±h: minorem efle, quam 
a-+b~H j e-+fi-+g. 

Et a-*b-+r } e -+fi-+g: minorem, quam a-+b, e-*fl 
Et a-+b- y e-if: minorem, quam e. 

Dernonfir. 

bypoth. c- g : maior, quim d ; b. 
p. 3. r, d: maior , quam g\ b. 

. p. 3. c-+d‘> d: maior , quam g-i-k, b. 

p.3. c~+d: g-^k maior, quam d'> b. Quod &c. 

3 2‘ c^dy c: minor, quam g+h g. « ' . . 

z ’ 3’ c ; c-±d: maior, quam gig-+h. 

P • 3* j c] g: maior, quam c-t-d j g-+b» 
bypoth. . b ; fi maior , quam c ; g. 
l 3' 5* ! k fi. maior, quam c-+d-, g-th. 
p. 3. | b', c~vd: maior, quam fi g-*h. 

b-i-c 
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p, 3 . b-+c~+d‘, c-+di maior, quam f-+g-+h g~*b. 

p. 3. b-t-c-tdi fi-+g-*tn maior, quam c-+d',g-+k Quod &c. 
/up. a-±b-+c-*d', e-+fi+g-+bi maior, quim k+c+di 
f-*g-+k Quod&c. 
hypoth. a . e: ma ior, quim i; f. 

P- 3 * <<5 b: maior , quam r y f. 

3 * a-+b y b: maior, quam e-*- fi f. , ' . . 

3 - 3 * a-+b' y a: minor , quam e^fi e. 
p- 3 - ’ a-+b’ y e-*fi. minor, quam a; e. Quod&c. 
f»P- a~t-b y b: maior , quam e-*fi f. 
p • 3. a-+b' y er* fi maior,- quam b, fi. 
hypoth. by fi maior, quam r y g. 

13.3. a-+b’ y e-*f: maior, quam c; g. 
p . 3. <*-+£; c: maior, quam e-*fi y g. 

p. 3. a+b-+c y c: maior, quam e-+f-+g'y g . 

. 3. 3. ; a-rb+Cy a+b: minor,quam e-+f-+g\ e-+f 
p. 3. a-+b-+c; e-+,f-+g; , minor, quam a^bi e-+f. 

Quod &c. • ; 

/up. a-+b-*c-+d', e-+fi^g-+k minor, quam a-+b-+Cy 
I *-*£*£• Quod &c. 

Quare &c. . r • . 

Theor. yS.Prop. 90 . 

E Serie harmonica naturali ab vnitate, terminorum., 
harmonice djfpoiitorum , altioris rationis maior 
terminus, ad maiorem deprcflioris, maior eft, quam vt hy- 
pcrlogarichmus, ad hyperlogarithmum : & hypcrlogari- 

Qq thmus, 
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thmus, ad hyperlogarithmum, maior, quam vtbypologai 
rithmus, ad hypologarithmum : Schypologarithmus, ad 
hypologarithmum maior, quam vt minar terminus, ad 
minorem. 

,| Sinte feric harmonica naturali ab vnitate, ter- 
mini harmonici difpofiti 4 , b } c , d , quorum al- 
tior iit ratio a ad b, quam c ad d Sirque 4,ma- 
tfef.i^h ior,quam k ideoque & c, maior, quam d. 

, Quoniam a ad b, altior eft, quam c ad d: opor- 
tet 4, maiorem cfle, quam c 5 &&b, quam d . alio- 
34 - quin permutando, difpofitorurn harmonice 4, c, 
lef.iiJ) b, di eilet c maior, qudm ideoque Si d m3ior, 

88. h. quam k, & c ad d y altior ratio, quam a ad b, 
contra hypoth . . 

Deinde quoniam 4, b, c, d, funt in ierie har- 
monica naturali ab vnitate, harmonicedi/pofith 
27. b. funt denominati a numeris arithmetice difpolitis: 

26. h. quorum denominator 4, reciproci minor eft de- 
14 - h ’ nominatore b, necnon reciproce mtnor denomi- 
defj.b. natore c. & quot funt numeri omnes medi/ inter 
denominatores a, k, totidem funt inter denomi- 
2 7 * h* natores c, d: totidemque inferie harmonica funt 
inter 4, k, rotidemque etiam inter c , d. 

Sint ergo inter 4, b termini e,f: Sc intere, <4 
Jef.izb I totidem termini h: critque a-+e~±f, hyperlo- 
icf.z^b | garithmus rationis 4, ad k, & c-tf^b, hypolo- 

- ~~ § ari : 
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garithmuseiufclem rationis, inter eofdem terminos a, b» 
erit quoque bypcrlogarithmu« rationis c a dd-,8*' 

eiufdem hypologarithmus inter eofdem termir 

nos Cy d» j . .< -i •< 

Dico a ad r, maiorem efle, quam ad c-*g-+h 

\ Et 4 -+ e^f ad ,c-+g -+ h, maiorem ,quam e-*f-+b ad 
g-+h-*d. 

Et e-+f+b ad g-+h-+d 3 maiorem, quam b ad d. 

Demonjir. 

bypotb. Quoniam a, e» f b, necnon c, g, h? d, funt 
harmonice ordinati , in ferie harmonica naturali 
2j. b. ab vnitate: ergo eorum denoroinarores, funt ari* 
thmetice ordinati, in ferie arithmetica naturali ab 
/up. vnitate itotidemque funt a, e,f t b', quot c, g, b , 
def&Jb. d: ergo denominatores a, e , /, b-, funt fimiliter 
arithmetice difpofiti , atque denominatores c, gy 
, 6 . b. h, d: ergo etiam 4, e y fy b funt fimiliter harmoni- 

def.\6b ce difpofiti, atque c 9 g y b, d: ergo 4, e y c, g funt 
34 . b. harmonice difpofiti : ergo permutando 4, c, e , g, 

funt harmonici difpofiti. Similiter oftendetur, 
quod e, g y f, h funt harmonice difpofiti : necnon 
fy b, b, d. 

def,i$h Jlurfum quoniam 4, e y fyb funt harmonici or- 
i dinati,&eft a maior, quam b: ergo a maior, cft 
! quam e-y & e, maior, quam /: &/, quam b: item 
jup. Cy maior eftquam^; gy quam h,hy quam d. Et 
bypotb. quoniam 4, c , e, g funt harmonice difpofiti, &eft 

Q q 2 ety ma- 
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dcf.i^b ] a, maior, quam c; ergo& e, maior eft, quim^i 
8a. h. j item / quam b, & b, quam d. & eft a ad e ratio 
icf.f. 4 . [ altior, ideoque maior, qutlm e ad g; & e ad g, al- 
tior,& maior, quam/ ad h; &/ ad b } altior, & 
maior, quam b ad d. 

83. i!?. J Ergo 4 ad r maior eft, quam vt a-+e-*f ad 
c*+g-*h. Quod&c. Et eft: a-+e-+f ad c-+g-*h ma- 
ior, quam e-+f ad & e-rf ad g~+b maior, 
quam e-+f- • £ ad g-i-h-t-d: ergo a-*e-+f ad c-\g 
-+b> eft maior, quam e-+f-*b ad g-+h-rd. Quod 
&c. Et eft e-tf^b ad g-+b-*d, maior, quam b 
ad d. Quod &c. 

Quare &c. 


Tbeor. 79 . Prop. 91 . 

S I quatuor quantitatum prima ad fecundam maior fue- 
rit, quam tertia ad quartam : produ&us extremarum» 
maior eft produdo mediarum. 

b: maior, quam c; d. 

Dico adi maiorem effe, quam bc * 



Prrtpar. 

Fiat produ&us bd. 


p. h. 


bypotb, f 


Dsmonjlr . 

ad; bd: a; b . 

bc j bd: c; d. 

a; b: maior, quam c; d . 
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f |; j. | ad', bd: maior, quam bc, bd. 
io. y. J ad: maior, qu^m bc . Quod &c. 

Quare &c. 


Theor, So.Prop. 92. 

S I quatuor quantitatum produ&us extremarum maior 
fuerit produ&o mediarum : erit prima ad fecundam.* 
maior, quam vt tertia ad quartam . 

Hypoth. 

Sunt quatuor quantitates a, b , c, d: &eft ad maior, 
quam bc. 

Dico 4; bj maiorem e(Te,qu£m c, d. 

Prapar. 

Aflumatur produ&us bd. 

Demonfbr. 


hypoth . 
8 . y. 


ad: maior, qu^m bc. 
adj bd: maior, quam bc, bd. 


1 

9. h. j adj bd: 45 b. 


9 . h. 


1 3 5- 


bc, bd: c, d. 
a j k maior, qudm c, d. Quod &c. 

n _ 


Quare &c. 


Theor. 81. Prop. 9$. 

S I fuerit prima ad fecundam, maior, quam vt tertia ad 
quartam : fuerit autem & tertia ad quartam maior, 
quam vt quinta ad fextam : item quinta ad fextam maior 
fuerit, quam vt feptima ad oftauam:cric compotita prima 

CUITI 
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cum tertia, ad compofitam fecundam cum quarta, maior, 
quam vtcompofita quinta cum feptima* ad compofitam 
fex tam cumodaua. 

Hypoth. 

ab 


‘ f 

& h 


a y b: maior , quam c, d. 
c; d: maior, quam e\ f. 

C' } f: maior, qudm g 3 h . 

Dico 4-+q b-±d: maiorem, quam e-+g$ f-+h. 


Pr<epar . 

Fiant produdi af, ab, cf, ch, be> bg, de, dg, 

Demonjlr. 

faf-tab: produdus a per f-*h. 

| cf-+cb: produdus c per f-+h. 

,p / 7 . j af-+ah-+cf-* ch : produdus a-+c per f-+b* 
^ bc-+bg: produdus b , per e -+g. 
de-+dgi produdus d } per c-+g. - 

be-+bg-+de-i-dg y produdus b-±d } per e-+g. 
4; b: maior, quam r; d . . 
rj d: maior, quam r 3 f. 

45 l: maior, quam r 3 f. 
r } f: maior, quam g; h . 

4j k maior, quam gi h. 
cj d: maior, quam g j h. 


bypoth. 
hypoth, 
15. 5. 
hypoth. 

ij. 5. 
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f af: maior , quam te. 

91 . h. J maior > k- 
j cfi maior, quam de, 

\ch: maior, quam dg. 

| af+ab-+cf+cb: maior, quam be-+bg-+de-+dg. 

P4. b. | a-tc; b-+d: maior, quam e^f-^b. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor. 82. Prop. 94. 

S I fuerint e ferie harmonica naturali ab vnitate, qua- 
tuor termini harmonice difpofiti ,* & ali; quatuor eo- 
rum fubmultipli.* inter fimplos terminos altioris rationis 
hyperlogarithmus , ad hyperlogarithmum depreifioris, 
maiorem habebit rationem, quim mterfubmultiplos.hy- 
pologarithmus vero inter fimp!os altioris, ad inter fim- 
pios depreifioris, minorem habebit , quam inter fubmul- 
tiplos. v i 

Hypotb. 

1(3) J (4) 1(5) i(0 

l(*) 1(7) 1(8) 1(9) 1(10) 1(11)1(12) 

1(7) 1(8) 1(9) l(io) 

I(l 4 )l(i 5 ) 1(1^)1(17)1(18) 1(19) 1(20) 

Sint e ferie harmonica naturali ab vnitato, 
j quatuor termini harmonice difpofiti 1(3), !(*)> 
• | 1(7), 1(10): quorum 1(5), maior, quam 1(5): 

ideo- 
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l(3) 1(4) I (5) >(*) 

l(< 5 ) 1(7) 1(8) l( 9 ) I(io) l(lOl(l^) . 


1(7) I ( 8 ) • KsO . i( xo ) 

i(i4) x ( x 5) i(i<>) 1 ( 17 ) I ( l8 ) *( l 9) l(?°) 


dcf.i}h ideoq;& 1(7), maior, quam x(io). &eftoalcior 
ratio 1(3) ad i( 5 ), quam 1(7) ad 1(10: ideo- 
de fp’ 4 - que etiam maior, fuit autem & iftorum jeque- 
36. h. Jobmultipli, 1(6), 1(12), 1 C 1 4 )> 1(20), pa- 
1 f’ f' riter harmonice difpoliti, &i a?que cum pradictis 
proportionales. Sumanturetiam inter 1(3), 1- 
( 6 ) medij omnes harmonici 1(4), i(5):& inter 
1(7), 1(10), medij omnes 1(8) 1(9)3 quorum 
sequefubmultipli 1(8), .1(10), x(x< 5 ), 1(18). 
Jcf.i6h Conftat quod ficut 1(3), 1(4), 1(5), 1(6), & 
dcf.ip h fimiliter 1(7), 1(8), 1(9), 1(10) harmonice 
funt ordinati, fic i(< 5 ), 1(8), x(io), 1(12), & 
1 5 - 5 * I fimiliter 1(14), i(itf), 1(18), 1(20) fimthar- 
monice ordinati , &aque cum pra?di&is propor- 
tionales. Deinde inter 1 (<>), 1(12), & inter 
1(14), 1(20) fumantur omnes reliqui medij har- 
I rnonici .1(7), 1(9), x(x 1), & r i(i 5), 1(17), 
{ i(*9). • 

Dico primo i(j)^i(4)-+i (5) ad 1(7)-+ 1 (8)-+ 1(9) 
maiorem efle, quam 1 (<?)-+ 1(7)-!- i(8)-<-x( 9)^ 1(10) 
ad i(i4)-n(i j)-*- i(i 5 )-+x(x 7)-n(i 8)-+i- 
(19). ' De- 


r; 
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■ ■ Demonflr. , ; 

ffab *( 7 >;lC<S)s » 04 )* ; 

1(5)5 1(14); maior, quam 1(7); i ( jj ). 

1 (5)5 1(14): maior, quam i( 5 )-t- 1(7)5 1(14) 

. -+i C* 5)* • ,• : . 

i( 3 )> i( 7 > maior, quam i( 5 )-i- 1(7)5 1(14) 

Similiter demonftrabitur. s 
; H- ' 1(4)5 1(8): maior, quam i(8)-* i(p); i(i 5 ) 
•: -+1(17). Et . • ;•• • 

i ( j)j .1(9): maior, quam i(ro)-n(ri); 1(18) 
-♦.1(19). 

89. *, J. 1(6)-+ 1(7)5 1(14)-+ 1(1.5): maior, quam 1(8)5 
1(16). 

fup. | 1(8)5 l(l«> l( 4 )i 1(8). 

13.5. i ( 5 ) -+ 1 (7)5 i ( 1 4) -*• 1 ( x 5 ): maior, quim x (4)5 
1(8). 

Similiter demonftrabitur . 
f"P‘ 1(8)-* 1(9); 1(16)-+ 1(17). -maior, quam r (5); 
1 ( 9 ). Et 

. Af* i( <s )-*-i(7)- + -j(8)- + i(9)5 i(i4)^ I (M)- , - r * 
(i5)-<-i(i7): maior, quam 1(5)5 1^9). 

93 ' b ' 1(3)-*- 1(4); 1 (7)-* 1(8): maior, quam 1(5)-+ 1- 

■ ( 7 )-* l(8)-*- l(p)> l(l 4 )-" l(l 5 )-*- i(lO 

-^1(17). ‘ 

Similiter demonftrabitur . 

Pj . b . 1(3)-*- >(4)-*- 1(5)5 1(7)-+ i(8)-t-' (9): maior, 

R r quam 


ji4 ELEMENTVM 

>0) 1(4) >(5) I(<0 

1(6) 1(7) i(8) i(j) l(io) i(ii)i(ii) 

'' • • , • . • i 

l (l) *(8) . • 1(9) i(io) 

i(* 4 ) i(iJ) i(i^) 1(17) 1(18) 1(19) 1(20) 

quam i(^)- + i(7)h-i(8)h-i(p)-+i(io)^i(ii)j 1(14) 
H-i(i5)-n(i5)-n(i7)-+i(i8)-fi(i5>). Quod&c. 

, Dico fecundo i (4) ^-i(5>-ri(<j); 1(8)-+ 1(9)-+ 1(10): 
maiorem efle,quara i(7)-+i(8>+i(9)-«-i(io)->i(i 1) 
•^ 1 ( 12 ); 1 ( 1 5 )-+i(itf)-+i(i 7 )-+i(i 8 )H-i(i 9)-u(ao). 

Demonjbr. 

* f 1 C7^> 2 (8> i(i5)-u(i<j): maior, quim 1(4)5 
J 1(8). 

g b J *(4)> 1(8): maior, quam : 1(9)^ 1(10); 1(17) 

* j • -+1(1 8). 

J i( 9 )-+i(xo)j i(i 7 )~ fI ( , 8 ): maior, quim 1 ( 5)5 
*(9> 

9?. k. l(7)-+l(8)n- I (p)-fi(io); 1(1 5)-f l(l 6>+ 1(17) 

-+1(18): maior, qua i(4)-^i(5)j i(8)-+i( 9> 
8p ‘ h ' I (4)-*- I (5)i * (8) -n (9): maior, quam 1 (ii) 

-+l(l2); J(l9)-+l(20). 

sp ‘ h ‘ 1(1 1)-+ 1(12)5 1(1 9) -+1(20): maior, quinio 

1(6); i(io). 

9 *' h ‘ 1 ( 7 ) H ‘ I ( 8 )^ 1(9)^ 1(10) h-i(i i)-t 1(12)5 1- 
( | 5 )h-i(i 5 )-+i(i 7 )h-i(i 8 )-+i(i^)-h (2 o): 
. maior, qua 1 '4)-+ 1 (5)-* 1(6)5 1 (8)-+ 1 (9>+ 1(10). 

Quod 
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Quod b conucrfo cft demonftrandum . 

Quare &c. 


Tbeor. 83. Prop. p$. 

S I fuerinteiufdcrnrationisduo hyperlogarithmi , alter 
ex paucioribus, alter ex terminis vno pluribus * & fub- 
piultiplicati fuerint vtrorumque termini , per alterius mul- 
titudinem tci minorum: fubmultipli eius, qui ex paucio- 
ribus, & fubmultipli cius, qui ex pluribus, primi funtgqua- 
les* & reliqui deinceps funt minores, hoc ordine* fecundus 
.eius, qui ex pluribus* & fecundus eius , qui ex paucioribus; 
& tertius eius , qui ex pluribus* & tertius eius , qui ex pau- 
cioribus; &fic deinceps .Quod fi fuerint hypologarithmi: 
fubmultipli eius, qui ex paucioribus, & fubmultipli ciu 9 , 
qui ex pluribus , vltirai funt aequales * & reliqui deinceps 
funt maiores, hoc ordine* penultimus eius, qui ex plu- 
ribus* &pcnu!timus eius, qui expaucioribus*& tritultimus 
eius, qui ex pluribus* & tritultimus eius, qui ex paucioribus* 
deinceps. 

.1(4) 

. . i(A 

i(3 4 ) 
i (2 d) 

1 

Sint earumdem rationum i(<*\ ad iC c), & i(d) ad tfy 
duo hyperlogarithmi* vnus ex duobus terminis 1(^1), 

Rr 2 alter 


Hypoih. 





i(0 

i(0 

«(*) 

1 csb 

*C */) 

i(Jc) 

iCar) 

* *(*/) 
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i ( 4 ) . . \(b) i (0 - 

i(d) i(e) i(f) i(g) 

»(3*) - *( 3 ^) >(30 

‘Cid; i(a 0 *(»/> i(^) 

alrcrcx tribus i(i), i(r), i(/): item duo hypologari- 
thmijcx duobus i(&), i(c), & ex tribus i(*), i(/). 

& fubtripli accipiantur 1(34), 1(3^), 1(3«:), nccnon 
fubdupli i(i<0> *( 2f )j *( 2 /)> 1 ( 2 i)* 

• Dico 1(34), 1(2^) cfle aequales: necnon i(3f), i(*f) 
cfle aquales : & hoc ordine, priores maiores efle , & pofte- 
riorcs minores 1(34), 1(2^), 1(3^), 1(2/), i( 30 * 

Demonjlr. 

24. &. 

p. p. 

27. fo. ■ 

11. j. 43 d: 23 3. 

31. b. 3« 2£. • 34: 2*/. 

10. b. 1 (3 0 : 1 C 2 i)« i( 3 <*)i 1(2^). Quae&c. 

6 . b. *g — 2/: 2/-— 2f : le — zd: 2. 

6 . b. 3 C — — 3<t: 3. 

34, 2 e, 3 b, 2f> $c iunt, hoc ordine, minores ,8e 
deinceps maiores. 

10. b. i{3 *)> i( 2 0> H3^)i 1 ( 2 /), /'13^ funt, hoc or- 
dine, maiores, & deinceps minores . Quod &c. 
Quare &c. 

• Thco- 


i(a)> *(& l(d)j <*•' ^ d 

r; 4; */: c—a, g~d. 
c — 4: 2. g—d\ 3. 1 
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Theor. 84 . Prop. 96. 

S I fuerint b ferie harmonica naturali ab vnitatc, qua- 
tuor termini harmonici difpofiti ; Sc ali; quatuor eo- 
rum fubdupli ; alijque fubtripli; & fubquadrupili , & fic de- 
inceps in infinitum : inter firaplos terminos altioris , ratio- 
nis hyperlogarithmus ad hyperlogarithmum depreflioris 
maiorem habet rationem , quam inter fubduplos : & inter 
fubduplos, maiorem , quam inter fubtriplos ; & fic dein- 
ceps . hypologarithmus vero inter fi mplos atrioris, ad in- 
ter fimplos depreflioris, minorem habet rationem , qulrrL. 
inter fubduplos 5 & inter fubduplos, minorem, quam inter 
fubtriplos ; & fic deinceps . 

Hypoth. 

<*(3> ; • • *(4) i(5) ' . • . >C‘ 6 ) 

->.<*) - ; *( 7 ) *($) i( 9 ); >(>o) i(ii) 1(12) 

.> ; (?) j(i°) 1(11) >(> 2 )>(>3) > 04 ) >(> ‘(>7) >C> 8 ) 


1(7) 1(8; 1(9) j(io) 

>(> 4 ) >C> 5) >(>$) 1(17) > 08 ) 1(19) >(-o; 

1(21)1(22) i(»j> i (24) >(15) 1(26)1(27) 1(28) i(»9) i(jo) 

s , t r 

Sint b ferie harmonica naturali ab vnitate, quatuor ter • 
mini harmonice difpofiti 1(3), 1(5), 1 (7), 1 ( 1 o); quo- 
rum 1(3) maior, quam 1 ( 5 ); ideoque,& 1(7) maior, 
quam 1(10). Et elfoaltior ratio 1(3) ad i(tf), quam, 

1 (7) ad 1 ( 1 o). Sint autem jftorum fubdupli 1 ( 6 ), 1(12), 
.1(14), r(2p): &fubtripli i(p), i(x8), 1(21), 1(30).' 
inter quos accipiantnr medi j harmonici , & ex his Hypcr- 
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elementvm 

i(a) 1(4) - >(S) *( ,6 > 

1 ( 6 ). 1 ( 7 ) ' *( 8 ) i(9) «(“>) i(*0 

i( 9 l«(io) i(ii) «(ia)i(tj) I(«4) I(I5)«(^)«(I7>I(»*) 


i( 7 ) i(8) >( 9 ) . >< IO > 

1(14) i(» 5 ) *( l6 ) i(* 7 ) ‘ '< l V x (* 9 ) ' l (* °) 

1(2 1)1(22) 1(23) 1(24) i(» 5 ) i(a 6 )»(* 7 )*(» 8 ) »(»*) *(*©) 

t 


logarithmi, & Hypologarithmi . 
s>+.h. | Conftat primo, quod intcrfimplos, maior cft 
hyperlogarithmus altioris,ad hyperlogarithmum 
depreflioris, quam inter fubduplos : & hypologa- 
rithmus minor. . . •* ■ ! . 

Dico x(<5)-m(7)-+i(8)-+i(p)-+i(io)-h(i 1)51(14) 
>m(i5)h-i(i<j)-h(i7)-h(i8)-+i(i 9): maiorem efle* 
quam i(s>)-+i(io)h-i(x i)^i(i2)-»-i(l3)^i(i4)-+r- 
(i5)-+i(i6)h-i(i 7); l(2l)-+l(22)-*l(2$)-+l(24)-H- 
(2 5 )-f i (2 5)-m (a 7 )-+i (2 8)-n (2 p). 

Pr<epar. 

Sumantur ipforum i( 5 ), 1(7), 1(4), 1(5) fubtripli:& 
i(p), x(i°), !(»*;, 1(21), 1(22), 1(23) fubdupli. 

Demonjbr, ' 


95 - h • 
9 5 - h ‘ 


| r(i8), 1(20), 1(21), 1(22; /unt maiores, & de- 
inceps minores . 

1(42), 1(44), 1(45), 1(46) funt maiores, &do- 


40. b . 


inceps minores. 

1(18), 1(20), 1(2 2), &i (42), >(44),t(4j), 

1 (4 6) funt fimiliter harmonice difpofici» 

1(18;, 
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ri(i8); 1(4»): maior, quim i(2o)j ,(44). 

83. h <i(to)i ^44): maior,quinn(2i)j 1(45). 
i i (i 1)51(45).' maior, quam 1(21); 1(45). 
f*( 1 8;, if'2 2'', 1(42), 1(^45) ^militer proportio- 
nales, atque 1 (6), 1 (7), 1 (1 4), 1 (1 5 ). 

36. b. -J 1(18), 1(20), 1(22), j(42), ’i( 44)’, 1(45) fimi- 
liter proportionalcs,atquei(j)), i (1 o), «(u), 
1(2 1), 1(22', 1(23). 

8p. h. 1 (<5 1 ( 1 4):tr aior,qua 1 (9)-*- 1 ( 1 o); 1 (2 1 jn- 1 (2 2). 
i 9 . h. j (9) -+ i(io)j i(2ij~n(22J: maior quam 1(7)} 

‘(>5). .. \ 

*i* 5 - 1(7); »(1-5): taaior, quam iChj 1(23). 


I 

l 


fif' 4 


■ f 1(23): maior, quam 1(8); i(i<s). 

! j(8)j 1(15;: maior, quam i(«2)-*i(i 3)5 


*( 24 ) 


•**<*$). 


1(1 2)-+ 1(13); 1(2 4)-)- 1(2 5): maior, quam 1(9;; 


[ ■ K*7>- ■ ; 

(.Et fic deinceps quoad fuerint termini . 

93 - b. I i(5)-tj(7)-n(8)-+J(5);-n( I OH-l(ii)j 1(14)-+!- 
( 1 5 ■-* i( 1 <s)-+ 1( 1 7)-* j ( 1 8)-+ > ( 1 9): maior, qua 
l(p)-n(io)-^l(i i)-+i(ia)n-i(r 3 )-n(J 4 )-n- 
•. : (i 5 )-+i(r<S)-» , C , 7 ); »( 2 ')-fi (2 2)-**(2 3 )-n- 

( s 4)-n (2 j )-f 1 (2 6)-* 1 (2 7)-+ 1 (2 8 )-+ > ( 2 9). 

. Quod &c. 

Dico etiam •(7)-+ 1 C8)'+i(p;-»i(*o)-+i(i 0-n(i2)j 1- 
Yr 5) -*M > 6 )-*•» ( 17)-+ 1(1 8)-+ * f 1 9)-+ 1 (a o): minorem efle, 
quam i(io) -+i(u) 1(12) -+ U 13) -+1(14) (.j) 


Sio ELEMENTVM 

i(?) - v 1(4) : I( 5 > • - ■ >' ' i *(*> 

i(5) 1(7) i(S),. i(9) l ( lQ ) f ( IJ ) ' l( ia ) 

1(9)1(10; 1(11) 1(12)1(13) 1(14) x‘C',5) , C*^> 1(17)1(18) 


. » • , < « 

1(7) , 1(8) ; 1(9) ? ’ • ' *(toj 

1(14) 1(15) i(i^X 1(17) !(*?) 1(19) \ t<ao) 

1(21) 1(21) 1(23) 1(24) 1(2 j) i(?6) 1(27) 1(28/ 1(29) 1(30) 

f . . , 

• \ . ~ •• 


4 i(i 6 )-+KI 7 )-+(i(i 8 )> 1(21)-+ 1(23;+ 1(14; -+i(ij) 
4 1 (i5)-n (17)-+ 1 (2 8)-+ 1 (2 p) 1(3 o) ; 

Demonfir. 

f i(i o); 1(22): maior, quilm 1(7); l(i$). 

| 1(7;; 1(15): maior, quam i(n)-f 1(12)5 , ^ I 3) 


Jup 


93 ’ b ‘ 


h-i(i 4;. . 

•< i(ii)-fi(ii)j 1(23)^1(24;: maior, quam 1(8)5 

*(itf). 

i(8); i(i< 5 ); maior, quam 1(13;; 1(25). 

5_Ht fic deinceps, quoad fuerint termini. 
i(io)-<- 1(1 i)-+i(i2;-+ I (is;-+i(i4)-Hi( I 5)-n- 
(*(?;-+ 1(1 7;-^ *(‘8;j i(22)-f i(ijM i('24) ■ 

•+1^2 5)-+l(2(J)-+ 1(27^-+ 1(28)-+ l(2 p) -+ 1- 

(30); maior, quam i(7;-n(8)-+i(p)-+i(io) 
h-i(iO-h(»2 ); i(»5)-+i(i 5 )~* »(i7)-<-i(i8) 
h- 1 ( 1 p)^ 1 (2 o). Quod e conuerfo &c. 

Quare &c. 


I 


Theo- 
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Theor.S 5 . Prop. 97 . 

E lufdem rationis numeroia? inter maiores ternvnos, 
maior eft hyperlogarithmus ad hypologarich num, 
qudm inter minores. 

Demonjir. 

Ndmfunt maiores, & deinceps minores, hoc 
$4. h. ordine , hyperlogarithmus inter maiores tenni- 
17. h. nos, hyperlogarithmus inter minores, hypoi^ga- 
b, rithmus inter minores, & hypologarithmus inter 
8. j. maiores . Quare inter maiores , hyperlogari- 
| thmus ad hypologarithmum , maior cft,qudnu 
j inter minores. 


I ' Theor. 8 S, Prop. 98. 

E Serie harmonica naturali ab vnitate, terminorum.» 

harmonice difpolitorum , altioris rationis logari- 
thmus ad logarithmum deprefliorw, minor eft , quam vt 
hyperlogarithmus ad hyperlogarithmum; & maior, quam 
vt hypologarithmus ad hypologarithmum • 

. ' • . \ ; Jrdypoth* commun. ; ; 

A . . C ’» . D 






_i t , Sint e ferie h a rmorrica naturali ab vnitate, quatuor ter- 
mini A> 2 , C, hannotiice dilpofiti ; quorum ratio A 

Ss ad 
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3 


H 




O 




ad #, altior, qdlm C ad D. Et fit rationis A ad 2?, loga- 
rithmus £: & rationis C ad D, logarithmus F. Sint au- 
tem inter A> #, C, £>, vel inter a?qucproporrionales nu- 
merofos terminos hyperlogarithmi, & hypologaritbmi: 
jationis quidem A ad liyperlogarithmus C 7 , & hy- 
po!ogarithmus/^:& rationis C ad D, hyperlogarithmus 
J y & hypologarithmus 

Dico E ad F minorem efle, quam Gad /3 maiorem, 
quam H ad AT. 

•* Pr*par. ... 

Eftojfipoteft, £ ad F , maior, quam G ad 
Hi & fumatur L ad M ratio, qua? cum ratione 
G ad H, componit rationem, E ad F. Et quo- 
niam minor, quam E , eft ad F> vt G ad H: L 
ad My eft vt E ad minorem, quam E: quare L, 
62* h . | maior cft,quam M. Inueniatur rationis C ad D 
hyperlogarithmus W, qui fit minor adhypolo- 
garithmum O y quam vt L ad M. Qucd fi ter- 
mini , inter quos cenfentur ?s7, O, non lunt mi- 
nores, quam tnrer quos HjK*y firmantur ahj mi- 
nores squeproportionalcs ad C, D, necnon ah; 

4 a?que- 
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xqueproportionalesad AyTk inter quos rationis quidem 
C ad D fint hyperlogarithmus T, 83 hypologarith-nus 
jg; 83 rationis A ad 3 hyperlogarithmus 2 {, 83 hypolo- 
garithmus S • 

Demonjlr. 

96. k. 2 {y P: minor eft, quam <7; H. 

97. h. P j Eminor, quam 2ST ; 0 : 83 minor, quam £; M. 

4. 3. <£: minor, quam Gy H,-+Ly M . 

JuppoJ . Ey F\ Gy Hy~+Ey Jbf m I . 

13. 5. 2^; minor, quam E\ F\ contra 82. 

Ergo E ad Fy non eft maior, qu^m G ad H. 

Pupecr. 

Efto E ad Fy eadem, qua: G ad H y fi poteft: 83 inter 
minores terminos, quim quos inter funt hyperlogarithmi 
G, Hy fumantur alij;^, P. . . 

Demonjlr . 

96. h. ] G, H: maior, quam ; P. 

Jtippof. j E‘y F: G'y H, 

ij. y. \ E\ F\ maior, quam P • contra demonjlr ata 

Juperius . 

Ergo E ad Fy non eft , vt G ad H. 

Ergo E ad Fy eft minor, quam vt G ad H. Quod 83c. 

Pr<epar. 

Efto deinde E ad f, minor, quam / ad K: & fuma- 
tur L ad M ratio, qua: aim E ad Fy rationem / ad K 
componit. Et quoniam maior, quam £, ad F y eft vt / 
ad K: L ad M> eft vt maior, quam £, ad E: 83 £, ma- 

Ss 2 ior 
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A V C . D 

Ti o 

G H 1 : * K 

K $ p \ 

E ' F 

ioreft, quam M . Deinde fiant eadem , qu* fupra. 

Demonjlr. 

8x. h. S-, P : minor eft , quiUn £j f. 
prxpar. P j ij^minor, quam /I/. 

4. 5. $} i£: minor, quam £j F,-+Li M, 

fuppof. /; X: Ei Fy+Ly M. 

15. 5. Sy Q: minor, qu^m P, K. contra p 5 . b. 

Profar. 

Ergo E ad F non eft minor , quam I ad K , 

Profar. 

Efto E ad F, eadem, quar / ad K: & inter minores 
terminos , quam quos inter funt hypologarithmi /, K> fu- 
mantur alij S, . . . 1 

'Demonjbr. 

f"Ppof. | Ei F: Ii X 

96. b. Ii K: minor eft, quam J; Q. 

13.5. Ei F : minor, quam Sj contra fiperius de- 

monfkata . 

Ergo E ad F , non eft eadem, qua? 1 ad K. 

Ergo E ad F, eft maior, quam /ad K. Quod &c. 
Quare &c. 
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Tbeor. 87. Prof. 99. 

Q Vatuor terminorum e feric harmonica naturali ab 
vnitate difpofitorum harmonice ,altioris rationis 
maior terminus ad maiorem depreflioris, maior 
eft,qu:lm vt logarithmus ad logarithmum:&logarithmus 
ad logarith mum , maior, quam vt minor ad minorem • 

Hypcth. 

Sint h ferie haimcnica naturali ab vnitate, qustuor ter- 
mini a,b } cyd, haimonic£difpofiti:quoium ratio a ad k 
altior, quam c ad d: & a , maior, quam k ideoque etiam 
c y maior, quam d. Et tfto rationis 4 ad b } logarithmus 
#: & rationis c ad </, logarithmus f. 

Dico 4; c: maiorem, qudm t $ f. 

Et e j /: maiorem , quam k d . 

Prspar. 

Rationis a ad by fumantur hypcrlogarithmus gy & 
hypologarithmus k & rationis c ad d y hyperlogari- 
thmus /, & hypologarithmus m. 

Demonflr. 

90. h. 45 c: maior , quam g', 1. 

98. b. g', /: maior, quam e, f. 

98. h. e'y f. maior , quam h 5 m. 

90. h. h m: maior, quam k d. 

13. 5. a i c: maior, qu^m r,f. Quod&c. 
ij. 5. ( yfi maior, quam k d. Quod &c. 


Quare &c. 

r 




The, 


0- 
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Tbcor. SS.Prop. iq , o . 

Q Vatuor numerorum arithmetice difpofttorum, ra- 
tio primi ad fecundum, totuplicata , quotus eft pri- 
mus, maior eft, quam terti j ad quartum totuplica- 
tn, quotus eft quartus: atque totuplicata ratio primi ad fe- 
cundum , quotus eft fecundus, minor eft, quam totuplica- 
ra tertij ad quartum, quotus eft tertius . 

Hypotb» 

Sint quatuor numeri arithmetice difpofiti a> k> c , d. 
Dico rationem a ad b totuplicatam, quotus eft ^ma- 
iorem efle , ratione c ad d t totuplicata, quotus eft d: Si 
rationem a ad b totuplicatam, quotus eft b, minorem-» 
elfe, ratione c ad d totuplicata, quotus eft c. 

Praeparatio . 

Sumantur in feric harmonica naturali ab vnitate termi- 
ni sequeordinati cum numeris 4, b t r, d, inferie arithme- 
tica naturali ; nempe vnitates denominatae ab ipiis: i(a), 
i(b)i i (c), i (d). Et efto rationis c ad b> logarithmus a 
& rationis c ad d, logarithmus f. 

Demon jh. p. 

Terminus a , vel minor eft, vel maior, quam b : Si rur- 
fum 4, vel minor eft, vel maior, quim c. Efto 4 , minor, 
quam b: & minor, quam c . 
hypotb. | a, b, c , d: arithmetice difpofiti . 

14./?. j 1 (4), i{b) t i(r), i(d): harmonice difpofiti . 

/up. ! 1(4): maior, quam i(b): & maior, quam i(c). 
33. /». j t(d)i * (b): akior, maior, quam l(c)i i(d). 

l C a )i 
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6f* h, 

6 y. b. 

IX. h. 
ief. 13 b 
8. y. 
99* h. 
99 - h. 

8. 5. 
ij. y. 

-• *J A i 

ij. y. 
ix. h. 
ix. h. 
«3* 

pi. fc. 

9 r. b. 

hypoth . 

73. fe. 
bypotb. 

74. /;. 

« 

71. h. 

'Ilii . ’ 

bypotb. 

icj.j.b. 


Q V INTVM. 

•1(4)5 i(£): Iogarithmus e. 
i(r)j 1 (d); Iogarithmus fi 
1(4): maior, quam i(£). 
i(r); maior, quam 1(4/). 

1(4)3 i(d); maior, quam 1(4)3 i( 0 « 
1(4)5 1 (r).- maior, quam c; f. 
e\ fi maior, quam 1(^)3 i(d). 
i(by, i(d); maior, quam 1(^)5 i(c). 
1(4)3 i(d): maior, qudm r, f. 

m % . I k < . 


3 2 7 


*♦> 


:*nirn 


* ' * ' • •/ 

r; /: maior, quam i(£); i(c). 

1(4); i(d): </5 4. 

i lfyi i(c)t^ k y 

dy a; maior, qu^m e \ ; fi. 

e; fi maior, qudm C3 b. 1 

dfi maior, quam ac. ... ; 

\ebi maior, quam fi. 

Et quoniam/, Iogarithmus cft rationis radd: 
ergo df y Iogarithmus eft rationis c ad d, totu- 
phcarar , quotus eit d. item quoniam e, Iogari- 
rhmus eft rationis a ad b: ergo ac, Iogarithmus 
eft lationis a ad b totuplicata; , quotus eft e. Et 
vt4r ad fluita eft ratio 4 ad b totuplicata, quo- 
tus eft 4, ad rationem c ad d totuplicatam quo- 
tus eft d. eft autem ac y minor,quam dfi ergo ra- 
tio 4 ad b totupIicat3, quotus eft 4, depreflicr 
cft 4 ratione c ad d totuplicata, quotus eft d. eft 
j autqm a minor, quam b> & r, minor, ouara d: 

Ergo 
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dcf, 1.4. j 


73. />. 

fup. 

'ji.b. 

hypoth. 

dtfa.h. 

difp.+. 


hypctb. 

dcfc.b. 

fup. 


hypctb. 

hcf.yb. 

fup. 


elementvm 

Ergo maior eft ratio a ad b totuplicata, quotus 
eft 4, quam c ad d totuplicata, quotus eft d. 
Quod &c. 

Similiter oftendetur, quod eb, logarithmus eft 
rationis 4 ad b, totuplicatae, quotus eft b: & fi 
logarithmus c ad d totuplicata?, quotus eft c.fcd 
eft eb, maior, quam fi: ergo ratio a ad b totu- 
plicata quotus eft bj altior eft, quam c ad d totu- 
plicata quotus eft c. &eft 4 minor, quam b\ & 
c minor, quam d: ergo minor eft ratio 4 ad b to- 
tuplicata, quotus eft b, quam ratior ad d totu- 
plicara, quotus eft c. Quod &c. 

Dcmcnjlr.r, . 

Efto 4, minor, quam b\ & maior, quam c . 
ergo r, d , 4, b, funt quatuor numeri arithmetici 
difpofiti;quorum r, minor eft, quim dj & mi- 
nor, quam a . Et ratio c ad d totuplicata , quo- 
tus eft c, maior eft, quam a ad b totuplicataj, 

| quotus eft b: &i c ad d totuplicata, quotus eft d t 
j minor, quam a ad b totuplicata, quotus eft 4. 

| Quod &c. 

Demonflr. 3. 

Efto 4, maior, quam b , & minor, quam c. 
Ergo b } 4, d j r, lunt quatuor numeri arithmeti- 
ce difpofitij quorum b , minor, quam a; & mi- 
, nor, quam d. Et ratio b ad a totuplicata, quo- 
| tus eft b , maior, quam d ad c totuplicata, quo- 
tus 
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def.fJj. 

Jup. 


a. 3. 


f 


QVINTVR 3-9 

tuseft a & b ad a totuplicata , quotus cft a y mi- 
nor, quam d ad c totuplicata, quotus cft d. Et 
conuertendo a ad b totuplicata, quotus eft ^ma- 
ior, quam c ad </, totuplicata, quotus eft d: & a 
ad b totuplicata, quotus cft minor, quam c ad 
d totuplicata, quotus eft c. Quod &c. 

Demonjir. 4. 

Efto a maior vtrifque />, 64 c: critquc d mi- 
nor vtrifquc c, & b. Sunt ergo quatuor numeri 
d, c , b , 4 difpofiti arithmetice : quorum ratio d 
ad c totuplicata, quotus eft d, maior, quam b ad 
a totuplicata , quotus eft a: & d ad c totuphea- 
ta, quotus eft c, minor, quam b ad 4 totuplicata, 
quotus eft b . Et conuertendo, c ad d totuplica- 
ta, quotus eft d y minor, qu&m a ad b totuplica- 
ta, quotus eft c ad d totuplicata, quotus eft 

c, maior, quam a ad b totuplicata , quotus eft b. 

Qgod&c. Quare &c. 


Theor. 89. Prop. 1 o I. 

S I fuerint quatuor numeri arithmetice difpofiti , & pri- 
mus maior fecundo; fuerint autem & alij duo numeri, 
quintus ad fextum , maior quam vt primus ad quartuiru : 
erit primi ad fecundum totuplicata ratio, quotus cft quin- 
tus, maior, qu^m tertij ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus eft fextus . 


Tt 



\ 
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Hypotb. 

Sintquatuor arithmetice difpofiti numeri a f b, 
icf.j.b. j c y d: Si fit primus a , maior fecundo b, ideoquo 
! etiam tcitius r, maior quarto d: & fmtalij duo, 
| quintus e ad fextum f, maior quam a ad d. 
Dico rationem a ad b tocuplicatam, quotus eft e, ma- 
iorem effc ratione c ad d totuplicata, quotus eft f. 

Pr<epar. 

Rationis a ad b , Icgaiithmus aflumatur g: Si rationis 
c ad d , logarithmus h . 


l co. b. 


Lypctb. 

defp.q. 


13’ b. 


lyfotb. 

P-3- 

ty.b. 


1 i-s* 

P-3’ 

13- h - 

71. b . 


Demon fir. 

Ratio a ad b totuplicata, quotus eft 4, maior 
eft ratione c ad d totuplicata, quotus eft d: Si 
amba? funt maioris inaequalitatis: ergo ratio 4 ad 
b totuplicata, quotuscft 4, akioreft,quam c ad 
d totuplicata, quotus eft d. Eft autem rationis 4 
ad b totuplicata!, quotus eft a , logarithmus ag: 
&rationjs c ad d totuplicatx, quotus eft d, loga- 
rithmus hdtcxoQ ag maior eft, quam hd. Et quo- 
niam e ad f maior eft, quam vt a nd d: permu- 
tando, e ad 4, maior eft, quam vt /ad d. Sdl c 
ad 4, eft vt eg ad ag: Si f ad d y vt flo ad dh. 
Ergo eg ad ( ig } maior eft, quam vt fh ad db: Si 
permutando, eg adfh, maior, quam vt ag addi?. 
j Et eft cgt logarithmus rationis 4 ad b toruplica- 
! tx, quotuscft e: & //?, logarithmus rationis c ad 
| d totuplicatx, quotus eft f. ergo ratio 4 ad b 

totu- 
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totuplicata, quotus eft <r,a!tior eft ratione c ad d 
totuplicata , quotus eft f. Et vtraquc maioris eft 
inaequalitatis. Ergo ratio a ad b totuplicata, quo- 
. tus eft e , maipr eft ratione c ad d totuplicata^, 
• | quotus c&f. Quod &c. f 

Quare &c. ■ ' . 


bypoth, 

&<fM' 


Theor, 90. Prop. 102. 

S I fuerint quatuor numeri arithmetice difpofiti , & pri- 
mus minor fecundo* fuerint autem & ali; duo numeri, 
quintus ad fcxtum , minor , quam vt primus ad quartum,. : 
erit primi ad fecundum totuplicata ratio , quotus eft quin- 
tus, maior, quam terti j ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus eft fextus. 

Hypoth . 

Sint quatuor numeri arithmetice difpofiti, a , b> 
defa.h. Cy d : & fit minor, quam b: idcoque etiam c, 
minor, quam d: &fit e , ad f, minor, quam vt a 
I ad d. 

Dico a ad b totuplicatam rationem > quotus eft e y ma- 
iorem cfTe ratione c ad d totuplicata, quotus eft/.' 

Demonjbr, 

hypoth. Sunt enim d, r, b } a, arithmetice difpofiti: 3 e eft 

3 . 3. d, maior, quam c : &/~ad e, maior, quam d adii: 
101. \r. ergo fi ad c totuplicat 1 , quotus eft, /'maior eft, 

! quam b ad a totuplicata,quotus eft e: &conuer- 
3.3. | tendo c ad d totuplicata, quotus eft/, minor, 
: , T t 2 quam 
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primae ad fecundam ad logarirhmum tertis ad quartam^, 
non erit maior , qu&m vt prima ad tertiam > nec minor, 

qudm vt fecunda ad quartam . 

Hypoib, 

p r i s t * f* 7 

l m » • 

K 

«p i 0 A n $ 

b ' c * 


z. $ 

4 


7r e <p 


4 / « 


£ 


Sunto quatuor quantitates harmonici difpofits, <*> b, c , 
d: quarum 4 , maior, quam £, & maior, quam c . 8i funto 
4 ad i, & c ad d , rationes non numerofs . & rationis 4 
ad bj efto logarithmus e : rationis autem c ad d, logari- 
thmus f. 

Dico e ad f t non maiorem efle , quam vt a ad b, nec 

minorem, quam vt c ad d. 

Suppofito falfa alternatiua . 

Efto, fi fieri potelt, vel maior e ad f qu&m vt a ad b, 
ratione g ad maioris inaequalitatis, vel minor, quam vt 
c ad d , ratione g ad h , maioris ins qualitatis. 

Prtpar. 

Fiat gy i: i, b. Sumatur quantitas K. 

Fiat Ay K: /Tj /. 
b, K: K, m • 

Cy fC }Cy ti* 

dy K-’ K’ } o • ^a- 
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LEMENTVM 


1 •* 
m 

& % 

b 

i 


K 


t x 
. n 

I 

6 * 


* i 

o 

\ 

' t* 5 

d 


g i b 


•4 f <* 


77 - b. 


88 ; b. 
24 . b. 

*s- 

7 6 . h. 

1 

t 

77 - b. 


10 }. b. 


Datis non numerofis rationibus aad l> } &t c ad 
d, vel m ad /, & 0 ad n : dataque ratione g ad 
vel i ad h y maioris inaequalitatis y quatuor mue- 
nianturnumerofi rationes, p ad q y altior, quam 
/ ad w; & r ad s depreflior: propiores aequalita- 
ti logarithmica : } quam vt in ratione g ad *,vel i 
ad Jk * , • . 

* • i 

Et quoniam a ad b, ratio eft altior, quam c ad 
d: Si lunt /, m, n , o, reciproci, ficut a, b, c, d; 
etiam / ad m, ratio eftaltior, quam n ad o. Itaq; 
1 forte contingeret r ad s, non altior, quam n ad 
°. inueniatur altera r ad s } depreflior quidciru, 
quam / ad w, fed ei propior; atque altior, quam 
n ad 0. Et fimiliterinueniatur t ad », depreflior, 
quam r. ad j; .altior, quam n ad o : neenon inue- 
niatur x ad 7, depreflior, quam n ad o; vt fiant 

< ad «, & x ad 7, propiores aequalitati logari- 
thmica^quam vt in ratione g ad /, vel 1 ad fe. 

Dataque differentia /, >».• datis quoque ratio- 
ni us p , ad f, r ad j, r ad », ( *• ad 7, inuenian- 
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turearumdem termini p , 7, r, s , r, «, a, jy, eafdem ha- 
bentes rationes, & eamdem differentiam /, w. 

FAtf p', A: Aj t? 
rj A-” A'; 
q: A; A; ^ 
xj A: Aj *. 
fj A: A; fl . 

*; A: A; \ 

«3 A: A; A*. •* 

jy; A.- Kyt ' ■ 

Et rationis e. ad «T, logarifhmus efto w. 
rationis & ad *, logarithmus <r, 
rationis 0 ad **, logarithmus 
rationis A ad ?, logarithmus a-. 


Demonjbr, commtm. 

.ijypotb.. | 4j ^ f) d, funt harmonici difpofitx. 
13 * b - w, w, 0, arithmetice difpofita?. 


bypeth. 
24. b. 
conflr. 

. 1 

dcf.y^J} 

conjlr. 

IX. 4. 


d, maior, quam & maior, qtKlm c. 

/, minor, quam m: & minor, quam 
p y (p, ly r»', r, s, ty «5 «, 0; at, j: binx, S: binx fiint 
arithmetice difpofit£,antecedentes minorescon- 
l fcquentibus. 

} w ; maior, quam e. & e; maior, quam 
I : maior, quam f. &/: maior, quam* 1 . 

Et quoniam ad /, maior eft logarithmice, 
quam vt ratio ?_ad ad rationem /S» ad ratio 
autem jl ad <?> ad rationem ,<3 ad f , logarithmice 


maior 
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f t i ‘ ■ 1 * u y 

l m n o 

K 

z 0 <T « fl A f* Z 

4 b C • d 

•n t Q • 4 f u 

& * h 

8lL maior eft , quam vt ad rationem a ad k & ratio 
z. ad <P, ad ratione a ad />,cft logaritmice, vt n ad 
13 - 5 - e: ergo g ad i eft maior, quam vt tt ad e. Simi- 
liter oftendetur g ad i, maior, quam e ad ? : di 
maior, quam 4 ad f. & maior, quam / ad ». 
conflr. Deinde quoniam p ad q , vel z. ad <f ratio eft 
fup. aldor,quam / ad w, vel 4 ad b\ &funt z., S, 
hypoth. 4, b harmonice difpofit£j& eft 4 , maior, quam 
7 . $. b: oportet z., & * maiores efle, quam 4, b. fi c- 
nim edent aquales ; edet ratio z. ad <?, arquealta^ 
rationi 4 ad b: fi vero cfiet Zj minor, quam 45 
def.i^h idcoque& «f, minor, quam b\ efiet ratio ad «T, 
88. h. depreflior, quam 4 ad b: contra adumptum . Si- 
! militer oftendetur, quod 4, maior eft,quim 
| by quam *: item 0, maior, quam c, 84 /u, quam 
| d: & c } quam * 5 & d> quam £> 

Suppo fato fa!ja priwa. 

Efto e ad f, maior, quam 4 ad c: fi poteft. 

De- 
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m ; • 


prtpar 

/up. 

■ f*p‘ 
/*• 


QVINTVM. 

Demonjlr • p. 
ti fi 4j c,-*g t,-+fi h. 
ei <P,-+9 i ‘ 4,-+ 4 ; f: t\ fi 
ei *i-*<Pi 4,-+ 4; fi 4> c,-+gi «,-+/; fc. 
rj <P: minor, quam $ *. 

4; fi minor, quim /j 6. 

$5 4: maior, quim 4 ; c. fi enim cflet cadem_>, 
\el minor reflet <?; fi minor, quam 4j e,-**; h . 
ic contra aflumptum . 

; :Sunt autem 0 , «, 0, u r harmonici difpofita: 
I quantitates, numerofafque habentes rationes j & 
I proportionales ficut quidam termini eferie har- 
monica naturali ab vnirater quorum rationis $ ad 
», logarithmus eft <? $ & rationis 0 ad **, Ioga- 
rithmuseft 4* Eft autem ficut r ad s ratio aitior, 
quam t ad u: fic fi ad * , altior, quam 0 ad m : & 
eft fiy maior, quam 1 $ ideoque & 0, maior, 
quam a. Ergo fi ad 0, maior eft, quam p ad 4 . 
Ergo fi ad 0, maioreft,quam a ad c. contra# . 5 . 
Ergo e ad fi non maioreft,quam a ad c . Quod &c. 
Suppofi falfi a. 

Efto ? ad yj minor, quam b ad d 9 fi porefh 

Demon Jlr.z. 
e > f>-+& i h: bi d. 

» > e : minor, quam ^ i. 
fi «: minor, quam 1 $ / 7 . 

»5 minor, quam ^ h . 

VV *»; <i>: 


prapar. 
dcfa.6. 
1 1 . J. 

-Jup. 1 

4* 3* 


xyb. 

prapar, 

: J”P- 

Jup. 
99. b. 
13. y. 
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13. 5. 

prxpar. 

t$. h. 
prxpar. 


fup. 


9 ».b. 
13 * 5 - 


ELBMENTVM 
tt ; o- : minor , quam b j d. 

Sunt autem *T , f , harmonice difpofita?, 
numerofas rationes habentes j & proportionales, 
ficut quidam termini e ferie harmonica naturali 
ab vnitate : quorum rationis cad •?, logarithmus 
eft St rationis * ad logarithmus eft *: & 
eft s. ad i ratio altior, quam a ad b; ficut p ad 
(j y altior , quam l ad m: & / ad m altior, quaixu 
n ad Oy vel c ad d; & c ad d y altior, quam * ad 
£; ficut n ad oy altio^quam x ad y: ergo ad 
$y altior el^quam * ad 5 : &eft c, maior, quam 
c ; & * y maior, quam i : Ergo * ad ® maior 
eft, quam ^ ad 6 . Ergo 2 ad $ minor eft, quam 
b ad d* contra 8 . 5 . 


Ergo c ad/, non minor eft, quam b ad d. Quod &c. 
Quare &c. 


Thcor . 92. Prop. 105. 

Q Vatuor arithmetici difpofitarum quantitatum, fi 
prima ad vltimam, fuerit vt numerus ad numerum: 
erit primae adfecandam totuplicata ratio , quotus 
eft homologus primae, maior, quam tertiae ad quartam to- 
tuplicata ratio, quotus eft homologus quartae .quod fi fe- 
cunda ad tertiam fuerit vtnumerusad numerum : erit pri- 
ni ce ad lecu ndam totuplicata ratio,quotus eft homologus 
fecunda?, minor, quam tertie ad quartam totuplicata, quo- 
tus eft homologus tertiae . 

D 

Hy- 


Digitized by Google 



Q V I N T V M. U9 

Hypotb. 

Sunto qnatuor arithmetice difpofita? quantitates A , 2?, 

C, D. Stefto, vel alterutrum, velvtrumque illorum, vide- 
licct: A ad £>, vt numerus 4, ad numerum d: & 2> ad C, 
vt numerus b, ad numerum e. 

Dico rationem A ad 2 totuplicatam, quotus e ft 4, ma- 
iorem efle ratione C ad D totuplicata, quotus eft d: & 
rationem A ad B totuplicatam , quotus eft b, minorem-» 
ratione C ad D totuplicata, quotus eft: r. 

• Pr tepor. commun. 

Sumatur rationalis «: & per quantitates deno- 
minetur arithmetice difpofitas, vt fiant fractiones 
i u (y4), u (2?), u (C) , «(D), harmonice difpofita?. 
Sitque rationis A ad 2? logarithmus * : & ratio- 
j nis C ad D , logarithmus/ 

Demonjbr.p . 

Quantitatum 2, C, D,vcl duae tantum extrema: /f, 

D, erunt vt numeri; vel duae tantum mediae 2?, C: vel binae 
tantum extremae inuicem A , Z>; & mediae inuicem 29, C: 
vel tres inuicem funt vt numeri. 

4.8, Sunto tres inuicem A, 29, C, vt numeri : St af- 
fumantur tres numeri g, h y i proportionales, vt 
dcfcJj. ^ ^ C: q U0C j (] ^ minor eft, quam Retiam C, 
3 *f* I minor eft, quam D; & / minor, quam h. & per 
homologiara, eft defectus fc, ad /, vt defectus 
/4, : B , ad C. addatur defectus fc, numero f, & 
a 'P* i fiat numerus /. erit ergo componendo vt / ad /, 

V v 2 ita 
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icf-$J}. 

l.p. 

z.p. 

ioo. h. 
< j . 4. 

II. J. 
z.p. 

15.4. 

18.4. 


ELEMHNTVM 
ita D ad C. Si vero A , maior eft, quam 5?: pro- 
fe&o C, maior eft, quam C — «D, vel quam ^4 
— & per homologiam, ficut C , maior eft, quam 

^ — 2?, ita /, maior eft, quam ^ — h. Auferatur 
itaque g — ab 1 numero; & relinquatur /: & 
erir 5 diuidendo, C ad D , vc 1 ad /. 

Quare 2?, C, D lunt proportionales inui- 
cem , vt numeri,^, h y i y /. & numeri A, /, /, 
funt arithmetice difpofiti : quorum ratio g ad h 
totuplicata, quotus eft g y maior eft, quam ratio i 
ad / totuplicata, quotus eft /: & ratio g ad h ro- 
tuplicata, quotus eft Eminor, quam ratio 1 ad / 
toruplicata, quotus eft /. Sed g ad h totuplicata 
ratio , quotus eft g y ad eamdem totuplicatam-», 
quotus eft 4 y cftlogarithmice,vt g ad a : &/' ad 
l totuplicata, quotus eft /, eft logarithmice ad 
eamdem totuplicatam , quotus eft d y vt / ad d. 
Et quoniam g ad / eft vt A ad D:Sc A ad D,vt 
4 ad d: ergo g ad /, eft vt a ad d: St permutan- 
do g ad 4, vc / ad d . Ergo ratio g ad h totupli- 
cata, quotus eft g, ad eamdem totuplicatam, quo- 
tus eft 4, eft vt t ad l totuplicata, quotus eft /, 
ad eamdem totuplicatam , quotus eft d . Ergo li 
g ad h totuplicata, quotus eft g y altior eft, quam 
i ad / totuplicata, quotus eft /, etiam g ad h to- 
tuplicata,quotus eft 4, altior eft, quam / ad / to- 
tuplicata , quotus eft d : fideprcfsior, deprefsior. 

ergo 
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ioo.h. ergo ficur g ad h totuplicata, quotus cft o } ma- 
ior el>, qu 3 m ; ad / totuplicata, quotus eft /; liuc 
def.f.h. iint g ad h, & i ad / rationes maioris inatquali- 
deff. 1. tatis, fmc fint minoris amba? : erit & g ad h totu- 
c3 ‘ a * 4 * plicata, quotus eft a , maior, quam i ad / totupli- 
cata, quotus eft d. Et cft g ad h y eadem ,qute A 
ad < B: & i ad /, eadem, qute C ad D. ergo A ad 
B totuplicata ratio, quotus eft a , maior eft, qu 3 m 
- C ad I) totuplicata, quotus cft d. Quod&c. 

Simili prorus demonftratione oftendetur, quod ratio 
A ad B totuplicata, quotus eft £, minor eft , quam C ad 
D totuplicata, quotus cft c . Quod &c. 

Demonjir. 2. 

Sunto vel duo tantum extremi D, vt numeri ; vel 
duo tantum medij C, D-, vel bini, &bini A } D, Si 2 ?,C| 
nc n autem tres, aut quatuor. profofto vel eft quantitas A, 
minor, quam #, vel maior: & rurfum quantitas A , minor, 
quam C, vel maior . 

Efto A y minor, qu^m 5 ?, Sc minor, quam C. 

14 . h. «(/ 4 ), t*(‘B)y u(C)yit(JJ)y funt harmonice diipofitr . 
13. b. u(A): maior, quim u(B), 
ii. b. u(A): maior, quam u(C). 

88. h. tt(A)’y u(B): altior, & maior, quam u(cy, ti (D\ 

78. h. t*(A)y u(B): logarithmus e. 

78. h. "(C)j u(T)): logarithmus f. 
dcf.i}h j «( c ) ; maior, quam «(D). 

8 . 5. | u(A)-y h(D); maior, quam u(A)-y w(C). 

u(A)-, 
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1C4. b. u(A)} u(C): non minor, qu^m e; fi 
104. h. e\ f: non minor, quam u{£)y »(£)). 

8. ?. #( 2 ?)$ u(D): maior, quam #(#); u{C). 

13. 5. u(A); u(D)-y maior, quam r, f, 

13.5. e, f. maior, quum #(£)j u(C), ' . . 

12 ./;. u{D): D, zA: d, a. 

ta./,. »( 2 ?)j m(C): Cj 2 ?: rj 

15.5. dj a: maior, quam rj / 

13.5. f j f: maior, quam c, b. 

91. h. dfi maior, quam 

eb: maior, quam fic, 

frtepar. Et quoniam fy logarithmus eft rationis C ad 
80. h. T>: ergo dfy logarithmus eft rationis C ad D co- 
mplicata?, quotus eft d, item quoniam e , logari- 
thraus eft rationis A ad 2 ?: ergo ac, logarithmus 
cftration s A ad 2 ? tocuplicata:, quotus eft a. Si- 
militer fi, logarithmus eft rationis C ad D totu- 
plicata?, quotus eft r, & eb, logarithmus, ratio- 
8l * h - nis A ad £ complicata:, quotus eft b. Sicut er- 
go ae, minor eft, quam dfi fic depreflior eft *A 
ad 2 > totupIicata,quotuseft a, quam C adDto- 
! tupheata, quotus eft d. Item ficut eb, maior eft, 

! quam /r: fic A ad £ totuplicaca, quotus eiH,al- 
j tior eft, quam C ad D complicata, quotus eft c. 
hypoth. ; Sunt autem A ad 2 ?, & C ad D, minoris ingqua- 
e/trf.i.a- [ litatis rationes, quarum depreffior altiore maior 
| eft. Ergo A ad £ tctuplicata, quotus eft n,raa* 

icr 
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ioreft, quam C ad T> totuplicata, quorus eft d: & A ad 
B totuplicata , quotus eft b, minor, quam C ad T) totu- 
plicata , quotus eft c. Quod &c. 

Dcmonjlr.^. 

• * . Efto A minor, qu&m By & maior, quam C. 

Ergo C, D, A y *By ium quatuor quantitates ari- 
thmetice di/pofite ; quarum C, minor, quam D, 
/»p. & minor, quam A. Et ratio C ad D totuplicata, 

i i v quotus eft c> maior eft, quam A ad B totuplicata, 
quotus eft b. & C ad D totuplicata, quotus eft d y 
minor, qu^m A ad B totuplicata, quotus eft a. 
j Quod &c. 

Dcmonjlr. 4. 

Efto Ay maior, quam By & minor, quam C. 
Ergo By Ay T>y C, funt quatuor quantitates ari- 
'Jef.f.k. thmetice difpoftrse, quarum B minor, quam A ; 
-/»#». & minor, quam D. ideoque B ad A totuplicata 

ratio, quotus eft maior eft, quim D ad C totu- 
plicata, quotus eft c: & B ad A totuplicata, quo- 
tus eft a, minor, quam Dad C totuplicata, quo- 
2. j. tus eft d. Ergo conuertendo, c^ad B totupli- 
cata, quotus eft by minor eft, quam C ad D tc- 
tuplicata, quorus eft r: & A ad B totuplicata.*, 
quotus eft *, maior, quam C ad D totuplicata*/, 
quotus eft d . Quod &c. 

Dcmonjlr . 5 . 

Efto A maior, quam B , & maior, quam C. Er^o D, 

CyByAy 
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C, 2?, A , fune quantitates arithmetici difpofitae, 
quarum T> minor, quam C, & minor, quam B. 
quarum ratio D ad C totuplicata , quotus cft d y 
maior eft, quam B ad A totuplicata, quotus cft 
a: Se D ad C totuplicata,quotuseft c, minor, 
quam B ad A totuplicata , quotus eft b : Ergo 
conuertendo, C ad D totuplicata, quotus eft d y 
minor eft, quam A ad B totuplicata , quotus eft 
a: Si C ad D totuplicata, quotus eft r, maior, quam 
zAadB totuplicata , quotus eft b. Quod &c. 
Quare &c. 


Tbeor. 9 $. Prop. iq6. 

S I fuerint quatuor quantitates arithmetice difpofita?, Si 
prima minor fecunda ; fuerint autem Sc duo numeri 
prior ad pofteriorem, minor, quam vt prima quantitas ad 
quartam: erit prima? ad fecundam totuplicata ratio , quo- 
tus eft prior numerus, maior, quam tertia: ad quartam to- 
tuplicata, quotus eft pofterior . 

Sint quatuor quantitates arithmetice di/pofitar, A y 2?, 
C, D: &fit minor, quam B: ideoqueetiam C, minor, 
quam D: &fit e numerus ad numerum f y minor, quam 
vt A ad D. 

Dico A ad B toruplicatam, quotus eft e , maiorem ef- 
fc,quam C ad D totuplicata, quotus cft f. 

Pre- 
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88. b. 

104. b . 
H. h. 

12. b . 
IJ. J. 

8. J. 
IJ. 5. 
a. j. 

13. J. 
pi. 

II. b. 

80. b. 

81. h . 
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. .• . : Pr<tpar. 

Denominetur », per quantitates arithmetice 
difpofiras 4» C, vt fiant fra&iones har- 
monice diTpofitse, »(^), #(£), »(C), //(£>)« Ec 
efto rationis *(A) ad «($), logarithmus &ra- 
J tionis «(C) ad «(D), logarithmus b. 

Demonftr. 

Vel u(A), maior eft , quam u(C ); vel minor. 
Si u(A), maior cfr, quam u(C ): etiam «(2?), ma- 
ior eft, quam u(D)\ & «(/4) ad «(2?), ratio eft ah 
tior, 5c maior, quam «(C) ad «(D). Ergo g u\b 
non maior eft, quam vt «(^) ad «(C). 
n(A)j «(C): Cj W. 

C: maior, quam .4. 

h : non maior, quam Q -d. 

D; maior, quam Cj 

g; h: minor: quam. Dj A, 
fi e: maior, quam T>\ A. 
gj h: minor, quam /j e. 
ge: minof,quam fh. 

Eft autem g logarithmus rationis u(A) ad 
«(S), vel % ad A: idcoque ge t logarithmus eft 
rationis 2> ad A totuplicata: , quotus eft e. item 
fb , logarithmus eft rationis D ad C totupiicata?, 
quotus eft f, Ergoficut^e, minor eft, quam fb: 
fic totuplicata ratio 2? ad A, quotus eft r,depref~ 
fior eft, quam totuplicata D ad C, quotus e l\f. 

Xx &eft 
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hypotb. j &eft 2?, m 3 ior,qu£m A, & D maior, qu£m C: 
def.f. 4 . ergo totuplicata ratio 3 ad A> quotus eft e , mi- 
nor eft,quim totuplicata D ad C, quotus eft fi. 

* ». 3 . &conuertcndo , totuplicata -4 ad 2 , quotus eft 
f, maior, quam totuplicata C ad D, quotus eft f. 
Quod&c. 

def.x^Ji Si u(A)i minor eft, quam #(C): etiam u(3)> mi- 
«s. h . nor eft, quam «(£>): & eft ratio ttfiC) ad u(D) y al- 
tior,quam u(A ) ad «(#):& eft «(C), maior vtra- 
libet «(D), & m(^). 

104 . h. hi g. non minor, quam «(C)j u(A). 
it. b. u(C)i t*(A ): A‘ } C. 
n. 5 . g. non minor, quam Ai C. 
s. 5 . zs4 y C : maior, quam .4; 7>. 
bypoth. A-, V: maior, quam /. 
ij. 5 . h g. maior, quam e; /J 
pi. h. I' fi maior , quam eg 

j„p. Totuplicata A ad 3 y quotus eft r, maior, quam 
totuplicata C ad D, quotus eft fi Quod &c. 
Quare &c. 

■ • — — ■■ ii <— *•— — — — — — ^ — 

Theor. 94. /Vop. 107. 

S I fuerint quatuor quantitates arithmetici difpofirar, 
& prim3, maior, quam fecunda : fuerint autem & duo 
numeri, prior ad poftenorem maior, quam vt prima quan- 
titas ad quartam: erit primae ad fecundam totuplicata ra- 
.tio, quotus eft prior numerus, maior, quam tertie ad quar- 
tam 
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tam totuplicata, quotus eft pofterio r . 

Hypotb. 

Sint quatuor quantitates A, B, C, D, arithmetici di- 


fpofitae: & fit A y maior, quam Sj ideoque etiam C, ma- 
ior, quam D : &fit e numerus ad numcium f, maior, quam 
vt A ad D. 


Dico A ad B totuplicatam , quotus eft r, maiorem^ 
e{Te,qu*im C ad D totuplicata, quotus eft f. 

Demonjbr. 

Sunt enim quatuor quantitates arithmetice 
hypotb. difpofitac D , C, B y A: & eft D minor, quam C: 
i. 3. &/ad e, minor eft, quam vt D ad ^4. ergo D 
io 6.h. ad C totuplicata ratio, quotus eft f> maior eft, 
a. 3 . quim B ad A totuplicata, quotus eft e. Etcon- 
uertendo, C ad D totuplicata, quotus eft f, mi- 
j nor, quam A ad B totuplicata, quotus eft e. 

I Quod&c. 

Quare &c. 
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' . ! ; ,:. Tvw l?i y» ; /»';]oo? 

Pcrillufl:- & Excellentiis. D. Io. Dominico Caifino 
Aftronomo D.S. Petrus Mengolus S. D. 


Vmqnam mihi fatis credo, Vir Excellenti fs. cum 
publicanda confiriboydeoquc meritu nec omnino 
fcholartbus credendum puro : quorum lieet ope 
me fateor plurimi) <n profeciffe j non tamen au - 
Hor itate oportuit confirmari . T u r ueru , qui fcis, 
(fir potes , tuis in me multis hucnjqne pofitis , hoc addas officium 
Welim : praua , fi qu.e Junt , emendes primiim : in tjs , qua ma- 
le pofita funt , con filio adiuues\ incuteris, mihi dupltccs intelle- 
cium . Quod o >t prafies facilius > retexam br e tu ter huiufce 
eperts narrationem : quam cum legeris , pr<cfationemque ad le- 
ctorem percurreris j plurima quidem cttrfm praetereundo intelli - 
gere ; paucis '-veru difficilioribus ledis attentius > demonf ratis j jP 
pofts de toto r volumine fi nt e nuam ferre . 

Ante annos duodecim , occajione cniufdam problematis mihi 
propofiti a T). Io. Antonio 'foce a fegtenf, de figura <v nili ne a de- 
finienda , qu* fecaret ellipfim gn duobus puu dis innumerabiles 
eiufmodi figuras excogitaut, quas tunc per Geometriam indtui- 
fibtlium quadrabam > adhibiUHamen prius hoc lemmate . 

I x : ‘i Ecm- 
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Lemma. 

Data reda linea, diuifa prinum bifariam , deinde non-, 
bifariam in duobus punOis ,' vtrimquci medio pundo 
aequaliter diftantibus : affignatifque vnius eiuftlem gradus 
poteftatibus abfciflarum;necnonaliu$ eiufdem gradus po- 
teftatibus refiduarum. • inucnire cui fit a:qua!c aggregatum 
ex duobus produdis fynonymi.s,fub poteftatibus abfcifta- 
ru affignatis , per fuarum affignatas poteftatcs refiduarum . 

Elt autem hoc lemma affine illi, quod recitat Bonauen- 
tura Cauallerius b. m. praeceptor meus ex lo. Beugrand: 
quod idcirco in expofitione placet imitari . 


B 


T 

- 1 - 


-A 


* . . * * # 

• - Sit reda A diuifa bifariam in T, Sinem bifariam in 

pund.s C,B, xqualiter hinc inde d T diftantibus. Opor- 
tet inucnire , cui lic sequale aggregatum produdorum fy- 
nonymorum fub poteftatibus pardum inaequalium AB, 
B7{, & AC, C2{. Vc aurem breuiori via id obtineamus, 
procedemus per Algebram Speciofam , partes AT, 77^> 
vocantes t : & partes BT, TC , vocantes a. Erunt ergo 
- AB, C2^ i-~a: & erunt AC, Affignaus itaque 

primis poteftatibus ablcifl*arum AB, AC, necnon primis 
refiduarum B1 CB^ volens inueni: e cui sequetur fu n- 
ma produdorum fub primis poteftatibus ABB^, 
ftaum ducendo t-»-a per t-+a produco vnum: & ducen- 
do 
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A, 


*B T C 

-l — i — t l*v 


do t-±a per f— 4 , produco alterum, quorum fumma, tti 

241 . , 

Exemplum primum in Vniprimis . 


A%: t—a 
3R: t-*a 


A2?j$t tz—ai 


AC: t-+ a 

C2{: t—a 


ACR: n — 42 

tl — 42 


ARR^ACRi i ti — 2 4i 

Vnde fequitur aggregatum produ&orum fub primis 
poteftatibus AER, AC2{, squale efle, dupla: fecunda po- 
teftati AT, dempta dupfa fecunda TC. 'j 

Quod fi affignatis fecundis poteftatibus abfciflarumj 
A$, AC, & primis refiduarum 2?7{, C2{ , velim fcire cui 
aequetur fumma produ&orum fub poteftatibus fecunda 
A%, & prima 22^, &fub fecunda AC & prima C^: ef- . 
fingo fecundam poteftatcm i radice t~a, quam duco itL, 
primam t-+a; vtfiat vnus produ&is: item effingo fecun- 
damr-+4, quam duco in primam r— a; vt fiat alter pro- 
duAus: quorum fummam inuenio 2 / 3 — ztai. 


Exem- 

l 
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Exemplum z. m % i primis . 

A%: n~r.ua-t*% - 

f-4-4 

■' M* I » . 

t$ — itza-+taz . 

-*• f24 — itai-*a$ 

ABR: t}-+-tztb—Mi-+a}' 

. AC*. tz-*itA-+az . 

Cj{j *~j . • 

*3 -+2f24-+f42 
— f24 — 2f42 — 43 ..• ; 

-- ■ u i. , . ,. 

ACRl 1 3 -+ 1 1 4~f42— 4 3 *. , 

fj— f24— f42 43 - 

ATtl^ACI^: 2f3r—ai42, -•■-•_ 

Vnde manifeftum eft aggregatum productorum fub 
poteftatibus, fecunda -43 & prima 3^ Sl fub fe- 
cunda ^4C & prima C7{, squale eflfe dupla? pote- 
ftati tercifc AT, dempto duplo produco fub prima^ 
AT, & fecunda TC. 

Similiter in cuiuslibet appellationis proportionalibus 
progrediendo , confequemur optatum .* vt exemplis fu- 
biectis liquido apparet. 

Exem~ 
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Exemplwm f.m Triprimis . 

AH: 13 — 3f24-*3«2r— *3 

f-+4 ' 

. i. • • a , ■ - i ' ' ■ »- ■— ' — 

f 4 — 3 

H- tiJ---jrza 2 44 

, ' - ■• - 

^ 2 ^; f4 — 2 f 3 <M- 2 / 43 — 44- * • 

w 4 C: f 3 -f 3 f 24 -+ 3 f 42 H- 43 ; • C 

C 2 ^: t-^-a 

— T ■ r : 

f4-+3f34^3f242-ff43.' : 

— Tj 4 — 31242 — 3 f 43 — 44 

f 4 -H 2 f 34 — itas — 44 
£4 — 2 f 34 -t- 2 r 43<— 44 

I 

'AHH^ACH^ 2f4 — 244. 

Exemplum 4 . w Hifivmidis . ‘ 

V#?: /2— 2f4-+42 

2 ?.^: ti-i-ita-uii 

f4 — 2f3 4-+f242 

-+2f3 4 — 4f242H-2f43 

-+J242 — 2f(<3 ->- 44 . 
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— 2/142-4-44 

Similiter ACQ t^—ttiaz-±a$ 

A32 {^ AC2 {: 2/4 — 4/242-4-144. - 


Exemplum 5 . in Quadriprimis . 

- / 4 — 4 / 3 4 h - 5 / 242 — 4/43 h -44 

*-*-*• 

/5 — 4/44+5/342 — 4/243 +/44 
-+/44 — 4/342+5/243 — 4/44-4-45 


/5 — 3/44+2/342+2/243 — 3/44+45 


^C; /4 4-4/34+5/242+4/43 +44 

C2{: t — a 

/5+4/44+5/3 42 ^ 4/243 -+/44 
--/44— -4/542 — 5/243 — 4/44 — 45 

/5-4-3/44-4-2/342 — 2/243-7-3/44 — 45 
/5—3/44+2/3 42+ 2/2 43 — 5/444-45 


A7tR ^ AC2 {: 2/5-1-4/342 — 5/44. 


Y y Exan- 
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elementvm 


“1 


3 T 

- 1 — h- 


c 

4 - 


W # 
: } 


. 1 % 


Exemplum 6 . in T rijecundis . 

, 4 S: /3 --3/24-+ 3 /42—43 

Si?; Z2-+2/4-+42 

„ . • ■ - — y * . 

/5 — 3/44-1-3/342 — tia j \ w 
-+2/44 — 6 / 342 -+ 6 / 243 — 2/44 

-+/342 — 3 1 243 -+3/44 — 45 

fj— f44— 2f342-+2f243-ff44~- 4f. 

■ ■ ■ ' ■ ' — ■■ — ■■ ■ " ■ ■«! ! ■ < '■ ■■■ ^ 

: „ 

/4C: /3 -+ 3 / 24-+ 342-443 

Cii: "n — 2/4-1-42 

^. T » »■ 11H» — J— ^ar 

-*3f44-*3f342-tf243 

— 2f44 6/342 — -6/243 2W4 

-+^342-43f243-t3f44-+45. 

^Cii: /5^/44 — 2/342 — 2/243 -+/44*445 
/5 — /44 — 2/3 42-r 2/243 -+/44 — a 5 

A 22 {+ AC 2 {: 2/5 — 4/342-1-2/44. 

Similiter tn Quintiprimis . 

ABR+ACK^: 2/6 -* i 0/44 2 — i o/ 2 44— 246, 

• /» 
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In Quadrifecundis . 

ARR^ACRx 2 /5 — 2*4*2 — 2/2*4-4-2*5. 

' • - . Jn Tritertijs. 

MR-^ACR: 2*5~5*4*2-*5f2*4— 2*5. 

In Sextiprimis. 

ABR -^ ACR : 2*7-+ 1 8:5 * 2 — 1 0*3*4— 1 o** 5 . 

In Qutntt fecundis. . ' 

AUR - tACR ; 2*7-4-2*5*2— 10/344-4-8**5. 

. - - , Jn Quadnterttjs. 

AZR-+ACR: 2*7— 5*5 42-4.5*3*4— 2**5. 

In Septimiprimis . 

AftR ^ ACR : 2*8-+2 8*5*2 — 28*2*5 — 2*8. 

In Sexti fecundis. 

ATtR+ACRi 2*8 -+• 8*5*2 — 3 o* 4*4 h- 8*2*5-*2*8. 

In Quintitcrtijs . 

AHH ^ ACR : 2*8— 4*542^-4*2*5 — 2*8. 

In Qiiadnquartis. 

AVR-+ACR : 2*8-- 8*5*2 -+ 1 2*4*4— 8 * 2 * 5 - 4 - 248 . 

In OBauiprimis. 

AUR -^ ACR : 2*9-4-40*7*2-1-28*5*4 — 55*3*5— 14**8. 
, In Septimi fecundis. 

ABR -+ ACHi 2*9-4-15*7*2— 2 8*5*4-+ i o**8. 

. In Sextitervjs. 

AIBR^ACR: 2/9—1 2*5*4-n 5*3*5— 5**8.: 

In Quintiquartis. 

ABR ^ ACR : 2*9— 8/7*2-4-12*5*4— 8 * 3 * 5 -+ 2**8. 

Yy 2 I n 
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In Noniprimis. 

ABR-+ACR: it i o ~+ 5 4/842 -+ 84/644— 84/446 — - 

54/248 2410. 

In Octauifecundis . ■ . 

ABR-+ACR1 it i o —+ 26/842 2 8 / 644 ““'” 2 8/446 -+ 

26/248^241 O. 

In Septimitertijs . 

ABR+*ACI{i 2/1 o -+5/842 — 2 8/644-+. 28/446 ~ 
6/248 — 2<*io. * . 

In Scxti<]uartts . 

ABR-±zACR; 2/10— 6/84* -+ +1./644-+ 4/445— 6/248 

-+24XO, 

In Quintiquintis. 

2/10 — 1 0/842 -+ 20/644 - — 2 0/446 
-+ 10 / 248 — 2410 . 

'Tropofitio . 

Inparallelogrammodu&a diametro, regula bafi.- om- 
nes fcxcuplse vnipiimae fub triangulis, fuut «quales om- 
nibus fecundis porcftatibusparallelogrammi . 

Et omnes duodecuplsc biprima:, omnibus tertijs pote- 
flatibusparallelogrammi . 

Etomncs2op!«triprinue: necnon omnes jopla: bi- 
fecundei omnibus quartis poteftatibus . 

Et 
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Et omnes 3 opia: quadriprim? : necnon omnes 5 opIx 
trifecundx; omnibus quintis poteftatibus . 

Ecomnes42pl9quintipritne: item omnes 1 05 ple qiu- 
drifccundx : & omnes 1 4oplx tritcrtix ; omnibus fextis 
potcftatibus . 

Et omnes 5 5 plx fextipr immitem omnes 1 58 ple quin- 
tifecundx: item omnes 2 8 oplx quadritertix; omnibus fe- 
ptimis potcftat bus . 

Et omnes 7 2 pix fcptimiprimx : item omnes 2 5 2 pix 
fextifecundxinecnon omnes 5 oqplx quintitertix:& om- 
nes 6 3 oplxquadriquartx; omnibus o&auis poteftatibus. 

Et omnes 9opIgo^auiprimx: & omnes 35oplxfep- 
timifccundc: & omnes Sqoplx fextitertix :& omnes 
1 25 oplx quintiquartxj omnibus nonis poteftatibus. 

Et omnes 1 1 oplxnoniprimx. & omnes 495 p!x ofta- 
uifecundx : & omnes 1 32opIx feptimitertix: & omnes 
23 1 oplx fextiquartx: & omnes 2772plx quintiquintxj 
omnibus decimis potcftatibus. 

Et fic deinceps in infinitum iuxta numeros tabulf qua- 
dratricum, vel quadraturarum,c6tinuatcqaatum oportor. 

Mcth, Demotjftr, 

Affinis eft hxc propolitio, tribus propofitionibus, quas 
loco citato refert Cauallerius ex eodem BeugranJ Exerc. 
4. prop. 25, 25 , @7* 27: Eademque illarum methodo 
dcmonftrjbitur, ex* Lcmrnate prxceJenti. Porro fa- 
tis puto ad oftcnfionem eiufdem met hodi , ex decem pro- 
politis , tria tantum dcmonftrarc . 

Hy- 
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Efto parallelogrammum AH y cuius diameter CD: dr- 
uidaturque CD bifariam in E: ducanturque per E y redae 
FG, IH y parallclogrammi AH lateribus parallelj : ducan- 
turque hinc inde ab E diftantes quantumlibetjfed ^qua- 
liter, & intra quadratum, duas? K L MN y & 0 PQj{. 

Dico fub triangulis ACD y HCD y omnes fextuplas 
vniprimas, aequales efle , omnibus fecundis poteftatibus 
parallclogrammi AH, 

Demonjlr. p. 

Quoniam aggregatum ex vniprimis KMJX, OPI eft 
aequale duplse lecunde poteftati KL , dempta dupla fecun- 
da poteftate LM: Si du&a eftvt cunque . Ergo ex 

omnibus vniprimis, fub trapezio AF EC y & fub trian- 
gulo C E G y & ex omnibus, fub triangulo EFD y &fub- 
trapezio EDHG , aggrcgatumjquodeft omnes vniprf 

mae 
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mx fub triangulis ACD, BCD: eft squale omnibus du- 
plis fecundis poteftatibusparallelogrammi A E, dempris 
omnibus duplis fecundis poteftatibus trianguli, IEC-, ideft 
omnibus fimplis fecundis poteftatibus parallelogrammi 
A H, demptis omnibus fecundis poteftatibus , vtrorumq; 
triangulorum IE C, DEH. 

Sed qualium trianguli 1 EC omnes fecundspoteftatcs, 
funtvnitas: talium parallelogrammi AE, funt Idcoq; 
qualium omnes fecunda? poteftates triangulorum IEC, 
DEHy funt 2: talium omnes fecunda? poteftates parallc- 
logrammi AHy funt 6 . Et omnes vniprims fub triangu- 
lis ACT>, BCD, funt vtrorumque differentia, nempe 4 : 
& omnes fcxcuplsvniprima?, fub triangulis ACD , ‘BCDy 
funt 74. Irem qualium omnes fecunds poteftates AHy 
funt 6 : talium omnes fecunda? poteftates AB, funt 24 . 
Ergoomncsfextuplxvniprim£,fubtriangulis ACD,‘BCD , 
funr aquales, omnibus fecundis poteftatibus AB. 
Quod &c. 

D1C0 fub triangulis ACD, BCD , omnes duodecuplas 
biprimas, a?qualeseffe,omnibustcrtijs poteftatibusparal- 
lelogrammi AB. 

• '■ Demon Jbr.i. 

Quoniam aggregatum ex biprimis KMN> eft 
a?qualc dupla’ tertia? poteftati KL, dempt3 dupla vnife- 
ciinda KLM (ideft, dempto duplo produdo fubpotcfti- 
tibus, prima KL, & fecunda LM). Oftendctur limiliter 
\t fupra, qudd omnes biprima; fub triangulis ACD, BCD, 
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funt a?quales omnibus tertijs poteftatibus parallclograuv 
mi AH y demptis omnibus vnifecundis fub poteftatibus 
primis eiufdem AH \ & fub fecundis vtrorumque trian- 
gulorum /£C, DEH, 

Qualium autem omnes fecunda? poteftates trianguli 
1 EC , funt vnitas: talium omnes fecunda* poteftates pa- 
rallelogrammi funt 3: ideoque qualium omnes vnifecun- 
da? fub parallelogrammo AE , &fub triangulo /EC, funt 
funt vnitas: talium omnes tertiae poteftates parallelogram 
mi AE> funt 3. & qualium omnes vnifccunda? fub pa- 
rallclogrnmmo o 4 H y & fub vtrifque triangulis IEC t 
DEH, funt 2: talium omnes tertia? poteftates <^///, funt 
6 : & omnes biprima: fub triangulis ACD , #CT>, funt vtro- 
rumque differentia, nempe 4: & omnes duodccupl? bipri- 
ma? fub triangulis csjCD, T)CT > , funt 48. item qualium-» 
omnes tertia* poteftates \siH x funt 6: talium omnes ter- 
tia* 
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tia poteftatcs AB 3 funt 48. Ergo omnes duodecuplae bi- 
primar, fub triangulis ACD, BCDy funt aquales omnibus 
tertijs poteftatibus AB. Quod &c.' 

Dico fub triangulis ACD, BCDy omnes tfoplas trife- 
cundas, aquales efle, omnibus quintis poteftatibus paraf- 
• lelogrammi AB. 

Demon ftr. 3. 

Quoniam aggregatum ex trifecundis K M*N, O P 2{y 
eft aquale dupla quinra potcftati KL , dempta quadru- 
pla trifecunda KLMy addita dupla vniquarta KLM. often- 
detur fimilirer vt fupra, quod omnes trifecunda: fub trian- 
gulis ACT), BCDy funt aquales omnibus quintis potefta- 
tibus parallelogrammi AH\ demptis omnibus duplis trife- 
cundis/ub poteftatibus tertijs ^ 4 Hy &lub fecundis vtro- 
rumque triangulorum 1EC , DEHy additis omnibus vnt- 
quartis fub poteftatibus primis AH> & fub quartis vtro- 
rurnque triangulorum IEC> T>EH, 

Qualium autem omnes fecunda: poteftatcs trianguli 
IECy funt 5 : , talium omnes fecunda: potcftates parallelo- 
grammi AEy funt 1 5. ideoque qualium omnes tr.fecun' 
da: fub tertijs poteftatibus parallelogrammi AE, & fub fe- 
cundis trianguli IEC> funt 5: talium omnes quinta pote - 
ftates parallelogrammi AE y funt 15: atque talium omnes 
dupla trifecunda: fub AEy & fub /£C, funt 10: atquo 
differentia vtrarurnque, eft 5. 

Rurfum , qualium omnes quarta' poteftates trianguli 
IEC, funt 3 ; talium omnes quarta: poteftaie» AEy funt 
... ii 15. 
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8tquimis IEC poteftatibus , lunt 3: talium omnes quinta? 
poreftatcs AE , funt 15. fed talium oftenfa? funt omnes 
quinta? AE, demptis omnibus duplis trifccundis, fub AE> 
&fub IEC, efle 5: ergo additis omnibus vniquartis, fub 
AE, &i fub IECy funt 8. 

Sed qualium omnes quinta? AE, funt 1 5 : talium omnes 
. quinta? AH funt 30; & omnes quintre AH, demptis om- 
nibus duplis trifecundis, fub AH, & fub vtrifque lEC t 
DEH, additifque omnibus vniquartis, fub AH, & fub 
vtrifque IEC, DEH, funt 1 tfj nempe omnes trifccunda?, 
fub triangulis ACD, BCD, funt 16: Sc omnes < 5 opla? tri- 
&cunda?fubijfdem 3 (unt 960 . Aqualium omnes quinta? 
potcftates AH, funt 3 o: talium omnes quinta potelta- 
lesAB, funt 960. Ergo omnes tfopla? trifecunda? , fub 
triangulis ACD, BCD, funt aequales, omnibus quintis 
potcilatibusparallclogrammi AB. Quod&c. Quare &c. 

His 
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His demon (iratis , cogitabam fi poffent ali* quadratur* tnue- 
niri ex inuentis compofit* , in quas inf ignis aliqua refoluatur ; 
quemadmodum intrtangula, parabolam Archimedes re foluit. Et 
quxfiui primum de omnibus figuris , in quibus ordinat * ad bafim, 
funt omnes pote flates abfctjfarum, prim *, fecunde, terti * , de- 

inceps m infinitum: quas ex demonflratis d Canalia 10 loco ci- 
tato deprehendebam effe in ferie harmonica naturali ab ^vnitatr. 
earumque fummam demonflraui excrefcerc in infinitum, in prae- 
fatione ad meum libellum, cui titulus , Notu Quadratur * Ari - 
thmetic *, (eu de additione Fr aci orum . 

Deinde tentaui , fi poffent in runam colligi fummam fgur*, in 
quibus ordinat* ad bafim y funt abfiiff* pnm* , (gr producit fitb 
primis abfcifsis, (gr refiduarum pote flatibus omnifariam , idefl, 
abfctff* prim*, uniprim* , <~vmfecund*, <~vm terti*, amiquart*, 
(gr deinceps in m finitum:quas colligere mihi fuccef sit feliciter 
*quales tnuentre parallelogrammo, cuius ad eam dem bafim ordi- 
nat*) funt omnes tot*-, at pctef facile colligi ex fupra demon - 
fraus ,(tfex 17. p. 5 Ww. Quadr. 

hem f poffent colligi figur*, in quibus ordinat * ad bafim fitnt 
abfctff* fecund * , (gf produClt fub abfetpis fecundis re f dua- 

rum potefatibus omnifariam , idefi , abfctffe fecund * , biprim*, 
bifecund*,biterti* ,biquart*,(§f deinceps in infinitum : quas etiam 
colligere mihi fuccefsit , (ef equales muenire triangulo , cuius or- 
dinat* funt omnes obpiff * . a t patet ex fupra demonpratts , & 
ex ft.z.J^ou. Quadr. 

Et generaliter tnueni, figuram, in qua ordinat* funt omnes po- 
tefiates abfiffarum , deinceps omnes figuras , m quibus ordi - 
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neu a funt produci* fub ijfdcm pote flatibus abfctjfarnm , (efi fib re - 
f duarum potefiatibus omnifariam ,fimul ag gregatas *e piales ef- 
fifignra, in qua ordinata funt omnes potejlates abfii (forum or- 
dinis proxime inferioris • Verbi gratia , omnes abfijfas tertias , 
mdditis omnibus trtprimis, omnibus tri fecundis , omnibus triter- 
ttjs , alijfque omnibus triquotir. \ efje aquales , omnibus abfctfsis fe- 
cundis. Item omnes abfcijfas quartas , addttts omnibus quadri- 
primis, omnibus quadri ficundis , omnibus quadntertijs , omni- 
bus quadriquartisjalifjque omnibus quadri quoti syjfi aquales om- 
nibus abjctfsis tertijs , quod ita generaliter o n enunctatum e fi, (gfi 
tx fupra demon firatis, (cficx 5. 3. ^dou.Quadr. potejl mani - 
fejlari . 

Jpfam interim accefs tonem, quam Geometria Indiuifibtlium 
feceram, prateriui : r veritus eorum authontatem, qui falfum pu- 
tant fuppofi tum , omnes rectas figura plana infinitas , ipfam efie 
figturam planam: non quafi hanc fequens partem ; fid illam quafi 
non prorjks indubiam deuitans : tentandi animo , fi poffcm de- 
mumeamdemindiuifibilium methodum , aut aliam aquiualen- 
tem nouis , (g^ indubijs prorfus confittuere fundamentis , 

Mechanicis deinde ac Muficis hucujque imperfectis occupa - 
t ts lucubrationibus, in eas quandoque <~veni demon firandaru con- 
clufonum angufiias/vt per omnifariam hac noflra elementa, no- 
norum indigerem argumentorum . qua prinatis tradita fcriptis 
delite fiebant, non inculca filum » fid (gfr ita perperam pofita , njt 
quafi fecialia Lemmata quorumdam mathematum , non uale- 
rent ad aliud . Animaduertebam etiam me non pojfi multum in 
Mechanicis proficere > quas liber aliter profiteor ' ? titfi ex r ztberiore 

Gto - 
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Geometria , quam quxhucujque ab Euclide , ' Apollonio > dijfque 
pojler ior ibus tradita ejjet . ' ,'Y 

5 Nuperrime hoc anno,Adm.7{J > .Fr.Stephdms de Angelis Ie- 
Juattus 9 meus condtfcipulus, ds indiuifibilium Praeceptoris nojlri 
Geometria omnium optime meritus, cuius intellectus copiam, 
felicitatem, nunquam fixus d me comendaripofie ^verbis exifii. 
mo, mittebat ad me libellum fitum DeMfmtts Parabolis (efic. le- 
gendum : cuius ex eruditione mirabili > melior (gf n vegetior fa- 
ti us Geometra \ maximum hoc emolumentum percepi t^vt praete- 
rita fiudia reuerterentur tn mentem ; ordinemque, inter plura de - 
inceps inuenta > pofiul arent . (efi illud tandem mihi, opinor , fuc- 
cefsijfe feliciter, quod duodecim ante annos def der aueram :ijs 
etiam, quibus deuincior , Mechanicorum fltidiorum obligatio- 
nibus oportunum . Juper qua mea opinione, Vir Ezcellentifsime, 
htfie lucubrationibus perleftisy quatenus oportuerit ad cor- 

rettionem notatis : tuam fmceram enixe rogans > pojlulo , (gfr ex- 
peclo fententiam . Vale . 
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Tabula Formofa. 

■ .. ■ FOm. 

.. FOm. FOjt. 

• FO .rfa. FO.ar. FOsl. 

FO.a$. FO.air. FO.ari . FOx\. 
FO.a\. FO.air . FO.airi. FO.ar 3. £0.r4f. 

r 

T^w/4 Sutxjuadr antrorum.' 

• * i * 

FO.». ’• - 

FCU. FO.r. 

FO.ai. FO.iar. FOn • 

FO.iazr. FO.iari. FOarl. 
FO.a4.FO.4asr. F 0 . 6 ain. FO.\ari . 

*. 1 , 

Tabula Quadraturarum . 


FO.u . 

FO.ia. FO.ir. 

FO.iaz. F 0 . 6 ar. FO.in. 

FO.^ai. FO.nair. FO.lian. FO.qrl. 

FO.54 4 . FO.ioair . FC.loairz. FO.ioari. FO. 5 ^ 4 . 


GEO- 
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ELEMENTVM SEXTVM. 

'DEFINITIO N ES~' 
RL43S6£^a5K**e2SKs 

' I ’ • 

Sfumatur inter lineas , vna quaelibet quanti- 
titas ; quae, Rationalis, dicetur. 

Et exponatur quxdam reda linea > rationali 
arqualis; quae dicetur, Tota : 

3 . Sitque data politione ; quae dicetur , Bafis. 

4. Eiufqne alterum exrremorum pundorum ,dicetur. 
Finis abfciflarum . 

5. Alterum, Finis refiduarum. 

e. Et ab vnoquoque pundo in bafi fumpto , vfque ad 
finem abfciflTarum, quatenus ipfa bafis extenditur quanti- 
tas dicetur Abfcifla . 

7. Ideoque tota dicetur etiam, Maxima abfciflarum.. 

8. Item ab vnc quoque pundo in bafi lumpto,vfque 
ad finem refiduarum, quatenus bafis extenditur, quantitas 
dicetur Rcfidua. 

9. Ideo- 
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9. Ideoquc tora dicetur edam, Maxima refiduarum. 

i c. Super bafi deferibatur quadratura: & ab vno quo- 
libet pundo in bafi fumpto, reda ducatur, vfque ad oppo- 
(itum latus, rcliquislateribus quadrati parallela : qua: dice- 
tur, Ordinata in quadrato .• ; • - 

1 1 . Qua? cum fit xqualis rationali, & tot?; dicetur Ra- 

tionalis , & Tota, & Maxima abfcifTarum , & Maxima re- 
fiduarum . ... 

1 2. Et quadratum , per fuas ordinatas extenfum , di- 
cetur, Forma omnes rationales , & Forma omnes tota:. Si 
fignificabitur charatteribus FOm, & FO.t . 

13. Immoquoniam totaefta:qualis rationali, & reli- 
quae omnes poteftates tot?, funt inter fc,& rationali aequa- 
les: ordinata in quadrato dicetur etiam » Tota fecunda^, 
Tota tertia, Tota quarta , & deinceps. 

1 4. Et quadratum, dicetur, Forma omnes totae fecun- 
dae, Forma omnes totae tertiae, Forma omnes totae quarte, 
sptifque fignificabitur charaderibus, FO,ti t FO.t$y 
FO.tq, &lic deinceps. 

1 5 . A fine abfeiflarum duda diameter quadrati , facit 
femiquadratum triangulum : cuius ab vnoquolibet pun- 
do in bafi fumpto reda ducatur, vfque ad pr$didam dia- 
metrum , alteri lateri parallela , quae dicetur, Ordinata inu 
triangulo . 

1 6. Quae cum fit aequalis abfcilfar, dicetur, Abfcifla. 

17. Ipfumquc triangulum per fuas ordinatas exten- 

fum, dicetur, Forma omnes ablalhe. Si fignificabitur cha- 
raderc, FO.a. 1 8. Si- 
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18. Similiter a fine refiduarum duffci diameter qua- 
drati, facit femiquadratum triangulum: cuius vnaqufltbec 
ordinata, cum fit aqualis refidux , dicetur Refidua . 

19. Et per ordinatas refiduasextenfum triangulum-., 
dicetur, Forma omnes refidux. & fignificabitur chara- 
derc, FO.r. 

20. Si fuper bafi concipiatur figura extcnfa non nili 
per ordinatas in quadrato: fed in qua, vnaquxlibet ordi- 
nata, cfiabfcifla fecunda, dicetur, Forma omnes abfciilx 
fccundx. & fignificabitur charactere FO.ai. 

2 1. Item, in qua,vnaquxlibet ordinata, eft vniprima^, 
dlcctur,Forma omnes vniprimx. & fignificabitur cha- 
ractere , FO.ar. 

22. Et in qua, vnaquxlibet ordinata, eft refidua fecun- 
da, dicetur Forma omnes refidua: fecunda: . & fignifica- 
bitur charactere , FO.n, 

25. Et generaliter, fi fuper bnfi concipiatur figura, cx- 
tenfa non nili per ordinatas in quadrato: & in cua,vnaquc- 
libet ordinata, eft affumpta quxdam in tabula proportio- 
nalium: diccrur, Forma omnes tales proportionales, apro- 
que fignificabitur charactere, vt Forma omnes ablcifix 
tertix, FO.ay. Forma omnes biprime, FO.mr: Forma^ 
omnes vnilecundx, F 0,0x2: Forma omnes refidux tci- 
tix, FO.r$. ik fi c deinceps. 

24. Itaque ad inftar tabul.u proportionalium, & fpc- 
cierum , alia tabula ordinabitur formarum, eux dicetur, 
Formofa. 

Aaa 25. Quod 
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25. Quod fi vna quaelibet ordinata informa, eftaf- 
fumpta qujedam in tabula nominum : dicetur, Forma om- 
nes totupla: tales proportionales , aptoque iignificabitur 
chara&ere. vt, Forma omnes duplae vmprimte, FO.iar: 
Forma omnes triplae biprimse, FO.jair: Forma omnes 
tripla: vnifecunda:, FO.$an. &fic deinceps. 

2 6 . Idcoque ad inftar tabula: nominum, & fubquadra* 
tricum, alia tabula ordinabitur, qua: dicetur, Tabula fub- 
quadraturarum . 

27. In qua digcfhe forma: , dicentur, Subquadratura:. 

28. Item admftar tabula: quadratricum , alia tabula 
ordinabitur, quar dicetur, Tabula Quadraturarum . 

29. In qua digefta forma:, dicentur, Quadratura:. 

3 o. Denique fi vnaquadibt ordinata, in forma , eft af- 
fumptte proportionalis multipla, vel fubmultipla , Vel mul- 
tipla: fubmultipla : dicetur, Forma omnes totupla) tales 
proportionales, vel fubtotupla:, vel totuplarum fubrotu- 
pl.T .aptifque Iignificabitur characteribus . vt Forma om- 
nes quincupla: bitertia:, FO.^airy. & Forma omnes bi- 
prim? fubtripLr, FO.air(^): & Forma omnes quadruplae 
triquartajfubfeptuhc, FO.^a^r^(j). Sc fic deinceps. 

3 1. Sibafis diuifa fuerit in partes tequales; ducfceque 
fuerint per extrema Si media diuifionum pun&i parallelae 
ordinata in forma; & luper partibus baiis aqualibus, inter 
parallelas completa fuerint parallelogramma maxima in- 
tra formam iacentia: figura ex parallelogrammis compo- 
• liti, dicetur, Infcripta formee . 


3 2. Quod 
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3 Quod fi completa fuerint parallcl ogramma mini- 

ma formam includentia: figura cx parallcl ogrammis com- 
pofita, dicetur, Circumfcripta forma.'. 

33. Figuravero cx tot parallelogrammis, quot fune 
ordinata: per pun&adiuifionum,& ad ipfas ordinatas ia- 
ccntibus compofita, dicetur, Adicripta forme. 

3 4. Speciofa, & Formola tabulis congruentibus, Mafi 
fo, & Formae, quarum in vtrifque funt ccdem appellatio- 
nes , & ijdem charadercs, dicentur inuiccm Homonyme. . 

3 5 . Item Homonymarum aequcmultiplices, dicentur 
Homonyma:. 

3 5 . Ideoque etiam in duabus fubquadratricum,& fub- 
quadraturarum, aut quadratricum , & quadraturarum ta- 
bulis, Maflce, & Formae, dicentur Homonym^. 


A a a 2 Thfo* 



Digitized by Google 


3 7 » ELEMENTVM 
Thecr.l.^rop.i. 

T AbuIa: formofae primi lateris, in tertia, quarta , & re- 
liquis deinceps formis, in fingulis ordinata!, pro 
maioribus abfeiflis, funt maiores ; & pro maxima abfeifla- 
rum, eft maxima, & ipfi bafi aequalis : item vlc.mi lateris in 
formis, pro maioribus refiduis , funt maiores $ & pro ma- 
xima refiduaruni, eft maxima, & ipfi bafi «qualis. 

Hypotb. 

T, C .. 

1 1 — — 1 \ 

Efto bafis AFr. in qua finis abfciftarum, Aj finis refidua- 
rum, R. &Gntabfci{f«, AF minor, AC maior, A\ ma- 
xima; &refidua!, %C minor, A3 maior, RA maxima: S: 
efto in primo latere tabula! formofe, tertia FO.ai j & in_, 
\Itimo, tertia FO.rz. 

Dico in FO.az, ordinatam per C, maiorem efte ordi- 
nata per & per R , maximam efte ordinatarum, & equa- 

lem ipfi zAF* ' 

Item in FO.rz , ordinatam per 27, maiorem efle ordi- 
nata per C: & per A , maximam efle ordinatarum, & 
«qualem ipfi 2{A. 

'Demonjbr. 

Bafis RAy ad ordinatam per 27, duplicatarrL. 
dtf.iob j habet rationem eius, quam habet ad AF.-St ador- 
I dinaram per C, duplicatam cius , quam habet ad 

AC: 

<‘ 
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AC i & ad ordinatam per R, duplicatam aequali- 
tatis, quam habet ad AR. Sed RA ad /42?, ma- 
ior eft, quam vt ad AC: & ad AC, maior , quam 
4 . ?• vc aequalis ad AR^ Ergo ad ordinatam per 2?, ma- 
ior eft, quam vt ad ordinatam per C: & ad ordi- 
natam per C, maior, quam vt ad ordinatam per 
R . Ergo ordinata per 2 ?, minor eft, quam quae 
per C: &vtralibet per R, &per C, minor, quam 
qua; per R: Sc ordinata per R, eft maxima; ad 
quam RA duplicatam habet rationem squalita- 
tis, nempe eamdcm habet squalitatis rationem-: 
ergo per R ordinata,eft ipfi /42^ aequalis. Quae &c. 

Simili prorfus dcmonftratione oftendetur, quod iiL, 
FO*n, ordinata per 2?, maior eft, quam quae per C: & 
vtralibctper 2 ? , & per C, minor, quam qus per A: Si 
per A ordinata eft maxima, & ipfi AR squalis. Que&c. 

Quare &c. 


Tbeor. 2 . Prop. 2 . 

I N fingulisformofetabule, non primi, ncc vltimi late- 
ris formis, ordinatarum maxima , minor eft, quam to- 
ta: Sd facit abfciftain, Si refiduam , proportionales, vt nu- 
meri , a quibus ipfa forma denominatur : reliquarum ver 6 
ex vtralibct parte, propior maxime remotiore maior eft. 

• ' \ 

Hy- 
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Hypotb. 


A\. 


C D B 


E F 

- 1 — 1 - 


lR 


Efto bafis zAR\ in qua, finis abfciflarum, A\ finis refi- 
duarum R: 85 efto in tabula formofa, non in primo, nec in 
vltimo latere, forma omnes bitertiae, quam denominant 
numeri 2,3, cuius chara&cr, FO.azri. &diuidatur AR 
in B, vtabfciflb AB, adrdlduam Si^fit proportionalis, 
ficut 2 ad 3: fumanturque ali* abfciflk minores , quanL. 
BA, nempe DA, CA : 85 ali* refiduae minores, quam BR, 
nempe ER, FR. 

Dico in FO.mr$, ordinatam per B minorem efto, 
quam AR-, Se ordinatarum efte maximam: 85 ordinatam-, 
per D, maiorem e (Te, quam qu* per C: 85 ordinatam per 
E, maiorem, quam qu* per F. 

U emori (lr. 

» 6. p. .\ Rationalis «, ad azrs, rationem habet compo- 
ticf.s.p. fitam ex rationibus, tt ad ai, Se 1 * ad ry. ideft 
j compofitam ex duplicata « ad a, 85 ex triplicata 
j « ad r. Eft autem AR ad AB, vt » ad a: 85 AR 
: ,{ ad BR, vt u ad 85 ad ordinatam per B, eft vt 
» ad 42 rj. Ergo AR ad ordinatam per B, ha- 


' j bet rationem compofitam ex rationibus , duplica- 
! ta AR ad AB, atque triplicata AR ad RB. Sed 
j AR ad AB, Se A R ad RB, funt maioris inequa- 

litatis 


Digitized by Google 


p. p. 




105. 5. 


$• ?• 


S E X T V M. 375 

litatis rationes, qua: tu 11 multiplicata:, tum compotite, fa- 
ciunt maioris inaequalitatis ratione m . Qiare AR^ maior 
eft , quam ordinata per B. Quod&c. 

Simili prorfusdcmonftratione oftendctur,quod 
ordinata per D ad cAR, habet rationem com- 
pofitamcx duplicata AD ad AR, &cx triplicata 
DR ad AR. Ergo ex a:quali, ordinata per T> ad 
ordinaram per B, rationem habet compofitanu 
ex duplicata DA ad AB, & ex triplicata DR ad 
RB. Sunt autem DA, AB, BR, RD, quatuor 
arithmetici difpofitae, quarum fecunda AB ad 
tertiam BR eftvc 2 ad $. Ergo duplicata ratio 
DA ad AB minor eft, quam triplicata BR ad 
RD. Habet autem fecunda potcftas ZXd ad fecun- 
dam y^4B duplicatam rationem eius, quam ha- 
bet DA ad AB: & tertia potcftas BR ad tertiam 
RD triplicatam BR ad 2{D . Ergo fecunda po- 
tellas T>A ad fecundam AB minor eft, quamvn 
tertia potcftas BR ad tertiam RD: ergoprodu 
iftus fub fecunda poteftate AD, &fub tertia DR, 
minor eft produco, fub fecunda AB, & fub tertia 
BR. Sed produ&us fub fecunda potcftatc zAD, 
& fub tertia D^,ad producum fub fecunda AB, 
& fub tertia BR, compolitam habet ex rationi- 
bus fecunda potelbtis AD ad fecundam AB, & 
tertiae DR ad tertiam BR: nempe co.npolirjm., 
ex duplicata cAD ad AB, & triplicata 

RB: 


pt. 5. 


8. 5. 
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Ai. 


C D B 


E F 

- 1 — 1 


— 1 — Ji? 


nempe camdcm quam ordinara per D ad ordinatam 
per 2? . Ergo,ordinata per D , minor eft quam ordinata^ 
per 2?. Similiter oftendetur, quod & ordinata per E, per 
C, per F, fingula: fune minores, quam ordinata per B. 
Ergo ordinata per B cft maxima. Quod &c. 

Simili prorfus demonftratione oftendetur, quod 
ordinata per C ad ordinatam per T), cft vt pro- 
ductus fub fecunda poteftate AC , & fub tertia^ 
CR, ad produdum fub fecunda AD, & fub tertia 
DR : & quod rationem habet compolitam ex ra- 
tionibus, dupiicata CA ad AT), & triplicata CR 
ad RT). Sunt autem DA, AC, CR, Rp, quatuor 
arithmetice dilpolitae quaium T)A maior eft, 
| quam AC: & funt duo numeri 2 ad 3, vt AB ad 
BR, maiorem fcilicct rationem habentes, quam 
107. 5. o AD ad DR. Ergo maior cft DA ad AC dupli- 
x. 3. cata ratio, quam CR ad RI) triplicata: & b con- 
ucrfo minor cft CA ad duplicata, quam-» 
£> 2 ^od RC triplicata: Seminor eft fccundapotc- 
ftas CA ad fecundam AD, quam vtpoteftas ter- 
p 1. j. * tia DR ad tertiam RC: & minor eft productus fub 
fecunda poteftate AC, & fub tertia CR, quam., 
fub fecunda poteftate ^D, & fub tertia DR: 5 : 

minor 
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minor eft ordinata per C, quam ordinata per D, Simi- 
liter oftendetur, quod ordinata per F , minor eft, quam or- 
dinata per £. Quod&c. •p 

Quare &c. < 

< 

— — - -• 

Probi. I . Prop.$ . 

F Orma: propofitaj , in data bafi, per datum pun&um, 
ordinatam inuenire . 


flypoth. 



i 


' . n. . , 

v. •: 




J' 


f' • 




Efto propofita FO.ioairj, fuper data bafi AS, nu 
qua datum pun^um B. 

Oportet per ‘B ordinatamjnuenire . 

• r.-i; 1 r. Coufir. 

Data A2{j datifque AB, BJ{, inueniatur reda BC, ad 
quam AR, rationem habet compofitam ex datis rationi- 
bus, A2^id AB duplicata, AR ad B2{ triplicata, & ex ra- 
tione fubdecupla:& collocetur BC pcrpendiculariter ad 


V ■ rr : ^ 

- c ___ . • i jj ia rri i. 2 • » i i j. 


Dico BC, etfe ordinatam per B , in FO.ioair$. 

B b b De - 
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3 


I i 




, ^ 


Demmfbr . 

Ratio AR ad BC, componitur cx rationibus AK ad 
ATI duplicata, zAR ad BR triplicata , Si cx fubdecupla: 
fed ARy eft u; AB y eft a; B7{> eft r : Ergo AR ad BC 
ratio, componitur ex rationibus u ad a duplicata, a ad r 
triplicata, &cx fubdecupla: fed ex ijfclem componitur u 
ad i oair ergo AR ad SCeftvt» ad loairy. Sed AR 
eft u: ergo BC y eft loairy ergo BC eft ordinata per B, 
in FO.ioairy Quod&c. 

Quare &c* 


Prott. 2* Prop. 4- v 

S Vper databafi propofit« fdrmar primi vel vltimi late- 
ris, per datum numerum diuifain partes arquales,tres 
figuras ex parallelogrammis defcribcre, inferiptam , cir- 
cumfcriptam, & adferiptam: & oftendere , quod inferipta 
& ad feriptafunt squales :& quod circumfcripta excedit 
inferiptam quantitate re&anguli fub maxima ordinata , Sc 
iub vna aequalium balis partium v 

• f. Hjh 
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%• »> • *"i" 


ffypotb» 



i i 


Efto propofitae forma* data baGs AB, diuifa in datas 
partes aequales AC, CD, DB. u •. | 

:■ Oportet deferibere infetiptam, ciroimfcriptam, 8tad- 

feriptam v» ! J •- 

• i • ' Conjbr. '\ ■ : 

p. b. Aflumatur alteram extremorum A, B, nempe 
j.p b. B, per quod ordinata eft, maxima: &inueniantur 
ordinata* per data pun&a C, D, B, ledx CE, 
. DF, BG: & compleantur parallelogramma ED, 
| FB, AE , CF, DG. - . 

Dico inferiptam efle ex DE, BF: circumfcripram , ex 
AE, CF, DG: adferiptam, ex AE, CF, vel ex DE, BF 
&adfcriptaminfcripta?a:qualcm efle:& circumJcriptani 
excedere inferiptam quantitate rtdanguli DG. • 


Bbb 


De- 
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TDemonfbr. 

f. b. Ordinatarum per omnia BD pun& 3 , maxima 
i- ;; l «ft per 5?, minima per /Di ergo paralfchi^fam- 
morum inter ordinatas ptt Z>, &c B, im pro- 
-»- r & t r pofitam formam ia^eiKium, maximum cft 64 

includentium formam, minimum eft Q(7; cxeft- 
dit autem DG, ipfom FB, fpatio FG. Similiter 
oftendetur, parallelogramnnim inter ordinatas 
i - ii per C, bi D y infra propofi tam formam iacentium, 
< j . : maximum eflc DE; 64 includentium formam, mi- 
.. \i ; nimum efleCZ-Y excedit autem CF, ipftim DE> 
* b, fpatio EF, Item quoniam CE, maxima eft or- 
dinatarumperorania AC pun&a; per A vero nul- 
la eft ordinata: ergo parallelogammorum, inter 
. ordinatam per C, & eius parallelam per A , inclu- 
dentium formam, minimum eft AE; nullum vero 
ief.iib eft, intra formam iacentium. Ergo infcnpta eft, 
v ' * : J ex 

t 
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iefjih [ DE,BF compofita:&circumfcripta,ex AE, 
EF, T>G compofita:& excedit circumfcripta in- 
feriptam /patio ex AE, EF, FG parallelogram- 
miscompofito. Sede x AE, EF, FG compo- 
titum fpatium parallclogrammo T>G efi: aquale, 
ergo excedit circumfcripta inferiptam quantita- 
te DG. Et quoniam CE , DF , linit ordinat? per 
diuifionum pun&a C,D quibus toti Jem adiacent 
parallelogramma, vel AE , CF , vel DE, BF . 
Ergo adferipta eil ex DE, BF , vel ex AE, CF. 
funt autem AE, CF, ipfis DE, BF aqualia, ex 
j quibus componitur inferipta. Ergo adferipta clt 
| aqualis inferipta:. Quae&c. 




rrr 


ief.tfh 


■ ;cq tu 

•ibi L; 


Quare & c. 


Probi. 3. Prop. j. 

S Vperdatabafiprcpofita: forma: non primi neque vi- 
ti miljtcris,per datum numerum diuifa in partes ?qua- 
; les ; tres figuras cx parallelogrammis deferibere , infcri- 
ptam, circum /criptam, & adferiptam: Si olkndcrc , quod 
circumfcripta excedit adferiptam, quantitate rcAariguh 
lub maxima ordinatarum, &fub vnasequalium batis par- 
tium :& quod adferipta excedit inferipta n, non maiori 
quantitate. 

Hypoth. 

Efto propofitae formidata bafis AB, diuifa in datis 
p3rtes xquales AC, CD, DE, EF,FB: &cfto A, finis ab- 
fcifTarums& B, finis refiduarum. Opor- 
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i.h. 
5 . h. 


Oportet defcribere infcriptam , circumfcriptam , 5i 
adfcriptam. • > < 

Conjbr, 

A ATurriantur numeri denominantes formanu 
propofiram, fecundum quos diuidatur AB in par- 
tes proportionales in G , vt abfcifTa AG y ad refi- 
duam GB , fic fe habeat , ficuc denominantium^ 
numerorum prior ad pofteriorem Conflat per 
G pun&um , cflc maximam ordinatam . Inue- 
niantur per C, D y E y G, F y ordinat# CH y T>I y 
EK y GL y FM, & eflo MF y minor, quiro EK: 
&s compleantur parallelogramma AH y C/ y T>K y 
| £LF y MB, HD y lE y £M y KF. f 
Dico infcriptam effc ex HD y l£ y EM: circumfcriptam 
ex AH y CI y T)K y £LF y MB: adfcriptam ex AH y CJ y DK y 
EM, vel ex HT> y 1E, KF, MB : & circumfcriptam ex- 
cedere adfcriptam, quantitate re&anguh ELF: & adfcri- 
ptam excedere infcnpram non maiori , quam redtanguli 
£LF quantitate. 


Dc- 
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'Demofijhr. 

h. Ordinatarum per omnia BF punda, maxima 
eft per F y nulla per B: ergo interordinatam per 
F, & parallelam per 2?> minimum parallelogram- 
iefaih morum includentium formam eft MB y ideoque 
ad circumfcripram pertinens figura n: nullum ve- 
ro eft intra formam iaccntium. Item ordinatarum 
peromnia EF pun3a maxima eft per G\ St per 
. F y minor, quam qua: per E y eft minima: St inter 
ordinatas EK y FM minimum parallelogrammo- 
rura includentium formam , eft ELF y St intra^ 
formam iacentium maximum EM\ ideoque ad 
circumfcripram pertinet ELF y ad mferptam ve- 
Jefaih xb EM. Similiter oftendetur, quod DK y CI, AH 
pertinent ad circumfcripram; St HD y 1E ad in- 
fcriptam. Quare inferipta eft ex HD y IE y EM: 
St circumfcripta AH y CI y DK> ELF y MB. Ec 
quoniam CH y Dl y EfC y FM fune ordinatae , qui- 
bus adiacenr parallelogramma AH y ClyDKyE M y 
ief.nb vel HDy IE y KF y MB: manifeltum clt ad f cri- 
ptam ex AHy Cly DKy EM y vel ex HD y IEy KF y 
MB compoliram elfc . Excedit autem circum- 
Icripta adferipram fpatijs, AH y HI y IK y St exccf- 
fu ELF y fupra KF\ velfpatijs KLM y MB: qua* 
vtralibet funt aequalia vni re&angulo ELFicxc c- 

I dit ergo circu mferipta adferipta n, quancitatc re- 
CtangulwSX/’. Adicnpta vero excedit mfcripca n 

lpj- 
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fpatijs AH, HJ, IK\ vel fpatijs KM, MB\ quae vtralibet non 
maiora funt redangulo ELF: excedit ergo adfcripta in» 
fcriptam, non maiori quantitate, quam fit ELF. Que &c. 

.. Quare &c. , ' : # -- «'■* • 

• 9 * I 

* ..*••• % 

Probi, 4 . Prop. 6. 

I Nuenire numerum, per quem propofitae formae datto 
bafisdiuidatur, vt circumfcripta , & inferipta lint pro- 
piores aequalitati, quam in data ratione inaequalitatis . 

Hypoth. 

Eftodatabafis B, dataqueratio maioris 'inaequalitatis 
c ad d. 


Oportet numerum inuenire,per quem cum diuifa fue- 
rit 2?, & figurae circumfcripta & inferipta deferiptae fue- 
rint, circumfcripta ad inferiptam, minor fit,qulm vt e ad d . 

Conflr, 

Aifumatur quilibet numerus, per quem diui- 
5 . b. j datur B: & inferipta deferibatur figura E: &in- 
! ueniatur quantitas F y ad quam E, maior eft, 
a . b. quamvt c ad c — d, Affignetur etiam, in ipfa2?, 
h. punctum; per quod maxima ordinatarum inue- 
niatur G: &ad G applicetur quantitas F, vtfiat 
latitudo //: & fumatur ipiius H multiplex L, ma- 
ior quam dupla ‘B: &quotupkx eft L ad H, to- 
tus numerus cfto M, 

Dico M, dfc numerum , per quem * cumdiuifa fuerit 
2>; & figura circumfcripta, & inferipta, fuerint deferiptae; 

cir- 
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circumfcripta ad infcripcam minor eft, quam vt c rd cl. 

Pr<epar. 

Quotus cft M , tota parsipfius B accipiatur 
5 .h. N. & diuifabafi per numerum M, ficinfcrip^u 
figura Q, circumfcripta 3 dfcripta S. 

T)emonJlr. 

a. p. Quoniam B ad 5\T; eft vt M ad vnitatem, vel 
vt L ad H: permutando B ad L, eft vt "N ad 
P* P* H: & 2 » ad L, vt 25V ad /7. Sed zB, minor 
cft, quam L: ergo 2 ?V, minor eft, quam H: er- 
go iG*N re&angulum, minus eft re&angulo GH. 
fed re&angulum GH, eft aequale ipfi fpatio F: er- 
go iGN, minuseft,quam F. Eteft E ad 2 G*t\, 
ratio maior, quam E ad F . Sed E ad F ratio, 
maior eft, quam c ad c — di ergo E ad zGutf 
ratio, maior cft, quam c ad c—d. Eft autem R, ma- 
ior, quam E: ergo \ ad ratio, maior eft, 

J* b - quam c ad c — d. Eft autem R — S, jqualisipfi 
<75V: & non maior eft, quam i GN: er- 

go R ad ^ — Q, maior eft, quam c ad c — d: 
3-3' ergo, per conuerfionem rationis, R ad mi- 
nor eft, quam vt c ad d . Ergo M cft numerus 
I per quem &c. Quod &c. 

Quare &c. 


7 heor. 3 . ‘Trop. 7 . 

Dfcripta, & forma, funt quafi aquales. 

Ccc 
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Demonjir. 

Nam data qualibet inaequalitatis ratione, po£ 
fune inueniri , circumfcripta forma* , & inferipn,, 
propiores squalitatheft autem vtralibet adferipta, 
& forma, minor , quam circumfcripta, & maior, 
quam inferipta: ergo poteft inueniri adferipta ad 
formam propior squalitati, quam in data qualibet 
inaequalitatis ratione . Quare adferipta, & forma, 
funtquafi aequales. 


Tbeor. 4 . Prop, 8 . • 

A Dfcripta cuiufque formae, ad formam in vertice fbr- 
mofae tabulae, cft vt i radice numero partium bafis, 
mafla homonyma, ad totam vnitate plus ordinata, quam 
fit bafis tabulae fpeciofae, ad quam pertinet mafla. 

Hypof.h. 

Sunto duae formae, vna in vertice formofae 
4cf.\zh. j FO.u , quae cft quadratum A*B\ altera FO.ioair $ 9 
fuper eadem bafi in qua finis abfciflfarum A; 
finis refiduarum R. Etefto AR diuifa in partes 
aequales, mediatibus pu&is DyEyFyG yHyh per quae 
ordinatae fint, in altera forma, redae DKyELyFMy 
G*N, HO, IP\ & in quadrato, fint E\k, FS, 

GTy HXy IT. &fint C^Ky DLy EMyFNyGOy 

HP parallelogramma, ex quibus componitur ad- 
! feripta, quae vocetur S: & AQ y D$ty ES y FT> 
] GXy HTy /2 parallelogramma «qualia, in qu£ di- 
. uiditur 
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OS T X Y B 


A 


rK 


-R 


Kl 


D E F G HI 



uiditur quadratum AB. Aflumatur etiam numerus t, par- 
tium arqual.um iplius A 2 {: radice/, mafla O.ioairj, 

qua» ad quintam bafim pertinet ipeciofe tabula?: fumatur- 
que ab eadem radice t, tota fexta t 6 . 

Dico AB ad S, efle vt r 6 ad O.i oairs, a radice r. 

Demonjir. 

Quoniam ad DK, rationem habet compofitam, 
cx duplicata ^AR ad AD, & ex triplicata AR ad RD , & 
cxfubdecupla ; videlicet pro abfeifla vnitate a, compofi- 
tam ex ti ad ai, &ex /3 ad r $ , &exfubdecupla ; idel>, 

Ccc 2 eam dem, 
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camJem,qu:im f 5 ad i oair$ y pro abfcilTa vnitate. fed 
AK , eft: vt k^4K ad T>K: ergo AQ ad AK, eft vt 
1 5 ad 1 042)*3, pro abfcilTa vnitate. Similiter D^ad DL y 
eft vt t$ ad i oair$ pro abfciflb binario : necnon fimiliter 
pro reliquis abfciflis numeris. Sunt autem tot parallelo- 
gramma componentia afcriptam S y quot ordinatae per 
pundta D, £ y F y G y H y 1, totidemque , quot ipfa pun&i,: 
& vnitate pauciores, quam numerus partium ipiius AR$ 
nempe totidem, quot funt ciufdem numeri t abfciffiones, 
& abfeiflae. Ergo per homologiam , aequemultiplicato 
vtrimque antecedente per t y colie&ifqueconfequent.bus, 
quadratum c 4H y ad adferiptam S y eft vt t y ad O.i oair $ . 
Quod &c. 

Quare &c. 


Tbeor. 5 . Prop.9. 

F Orma omnes multiplae, ad formam omnes fimplas 
cafdem proportionales, fuper eadem bali iacentcm, A 
eft aequemultipla . 

Efto A forma omnes duplae: &efto 2? forma omnes 
fimplae eaedem proportionales , fuper communi bafi Ja- 
centes. 

Dico A ad % duplam cfle. 

Demonjir. 

Diuifa enim communi bafi , per quemlibet nu~ 
ifaob | merum, in paitcsa:quales, ordinate per pun&adi- 

uifio- 
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uifionum in A, duplae funt ordinatarum per ea- 
dem pun*fta in B, fingulsfingularum:&adiacen- 
tia parallelogramma, qus adfcriptas componunt, 
dupla funt fingula fingulorum; & fimul omnia fi- 
mul omnium: & adfcripra A } adfcripra B eftdu- 
pla :redadfcripta B quafi clt aqualis ad fuam for- 
mam ‘B: ergo adfcripra A , quafi eft dupla for- 
mae B: fed forma A quafi eft aqualis adfcripra 
A: &funt forma? A , B , quantitates determinate. 
| Ergo zA ad B cft dupla. Quod &c. Quare &c. 

» •**^**“^"* ^^* • 

Theor. 6 . Prop. 1 o. 

Mnes quadratura fuper eadem bafi confti tura, funt 
inter fc aequales . 

TDemoujlr. 

Nam adferipta cuiuslibet quadratura , ad for- 
mam in vertice formofe tabulae iacentcm,eft vc 
I quadratrix homonyma, ad totam vnitate plusor- 
I dinatam,quam in quabafi eft quadratrix in fua ta- 
I bula:fed quadratrix ad huiufmodi totam, quafi 
eft aequalis: ergo adfcripra quadratura, ad for- 
mam in vertice formofe iacentcm,q iafi eft cqua- 
lis : /cd & ad fuam quadraturam quati eft squalis: 
ergo quadratura ad formam in vertice formofe 
iaccntem, eft squalis. Quare omnes quadratu- 
ra, cum eidem determinata? forma: fint squales, 
inter fe funt squales. 
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Theor.y. Prop. 1 1 . 

I N vna quafquebafi tabula: fubquadraturarum , fub qua- 
dratura funt aequales : & fimul omnes, componunt 
quantitatem formae, in vertice formofae tabulae tacentis. 

Demonjbr. 

Nam in vnaquaque bafi tabulae fubquadratu- 
rarum, quadraturae funt aequemul tiplae. Sed aequa- 
les , ipfs funt inter fe quadraturae : ergo aequales 
etiam funt inter fe fubquadraturae . 

Deinde in vnaquaque baii rabulae fubquadra- 
| turarum , quotupla eft quadratura vna vnius , tot 
i funt fubquadraturaeratquetotupla eft fumma om- 
nium fubquadraturarum, ad vnam tantum , quare 
fumma omnium fubquadraturarum , vni quadra- 
tura eft aequalis: fed vnaquaelibet quadratura^ 
I aequalis eft forma in vertice formofae tabulae ia- 
; centi . Quare in vnaquaque bafi tabulae fubqua- 
! draturarnm, fumma omnium, squalis eft vnifor- 
| roae, in vertice formofae tabula: iacenti . 


io# b. 


Porro in T abttla Formofa , in ipfius formis > prtter ea , qu<e in 
epijiola ad Excellentifsimum Cafsmum commemoraui ex meo 
It bello *Nouarum Quadraturarum ah a i nue tu duo , qux hic pro 
coronide rccenjcbo : alias publicanda cum demonjlratione > fi De- 
us otium, (£7 njlteriorcm fortunam conc effer it • 

V itim de mixti lineis angulis , (f/ de cornibus formarum 5 (§/* 
de angulorum euanti tatilus videlicet . 

Se- 
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Secundae bafis fecunda & penultiau forma , eft biaan- 
gula, cuius angulorum finus re&us duplus verli . tertiae ve- 
ro, & quart£,ac reliquarum deinceps omnium bafium for- 
ma:, prima & vlrima , fecunda & penultima , funt vnicor- 
nes, & vnangulor ; quarum finus re&us angulorum, ad ver- 
fum totuplus cft, quotus eft ordo bafis : in tertia , triplus; 
in quarta, quadruplus; in quinta quintuplus, &fic dein- 
ceps . reliqua: demum formae omnes, funt bicornes . 

Alt er u de centris grauitatum biparti tum, cuius prima pars efl. 
Cuiufque formae in tabula formofa, recta linea per 
centrum grauitatis ordinata , facit partes bafis reciproce 
proportionales, ab fciffam ad refiduam, ficuteius ordinum 
numeri in fua bafi a prima , & ab vltima . Exempli gratia. 
Forma? in quarta bali , fecunda? trirultimar per centium* 
ordinata, facit partes bafis, abfcifTam ad refiduam propor- 
tionales , vt 3 ad 2, ordo tritultimse ad ordmem fecundx. 

Secunda pars efl. In vnaquaque forma , linea ex cen- 
tro grauitatis du&a ordmatim ad bafim , a bafi , &: centro 
finita, dicetur , Altitudo centralis. Itaque formarum in 
tabula formofa, centrales altitudines habent reciprocam^ 
rationem com politam ex rationibus numerorum, qui qua- 
draturas ex formis producunt ; exdire&aiacentiuminijte 
dem balibus, & lateribus tabula? quadraturarum, & ex con- 
uerfa iacentiumin bafibus duplordinatis, & in lateribus 
vnitate nunus, qudm duplordinatis . Exempli gratia. Cen- 
tralis altitudo FO.a^n. forma? in (exta bafi tertia: quintul- 
timx,ad centralem altitudinem FO.a$ r6 3 forma: in nona 

bafi 
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bafifeptiniJB quartultimae , rationem habet compofitam 
ex rationibus numerorum quadraturas producentium ex 
formis; ex ratione, inquam, 105, tertij quintultimi in fota 
ba(i,ad 84o,{eptimum quartultiinum in nonabafijSt cx ra- 
tione 55271 6, tredecimi feptimultimi in decima o&aua* 
bafi, ad 545 5, quintum nonultimutn in duodecima bafi. 

Vel alttcr. Altitudines centrales formarum in tabula* 
formofa iacentium, rationem habent compofitam, cum ex 
ratione earumdem formarum conuerfa,tum etiam ex dire- 
&a aliarum in eadem tabula in bafibusduplordinatis , & in 
lateribus vnitate miniis quam duplordinatis. Exempli 
gratia. Centralis altitudo FO.atyi, ad centralem 
F 0 .air 6 y rationem habet compofitam, ex 
. rationibus, FO.asrG, ad FO.a^rz 
FO.aSr^y ad F0a6rii. 

4 * 4 * 4 * 

* * 

V 

0 • 

DEO GRATIAS. 
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